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Chuyên đề 4. Nguyên hàm – Tích phân Ứng dụng của tích phân 

CHUYÊN ĐỀ 4 
NGUYÊN HÀM – TÍCH PHÂN - ỨNG DỤNG 

---o0o--- 
§1. NGUYÊN HÀM  

 
A. KI ẾN THỨC CẦN NẮM  

 
§1. NGUYÊN HÀM 

1. Định nghĩa: Cho hàm số f x( )  xác định trên K. Hàm số F x( )  được gọi là nguyên hàm của hàm số 
f x( )  trên K nếu F x f x'( ) ( )=  với mọi x K∈ . 

Như vậy: ( )d ( ) ( ) ( )′= + ⇔ =∫ f x x F x C F x f x  

2. Tính chất 
���� ( )d ( )f x x f x C′ = +∫   � ( )d ( )dkf x x k f x x=∫ ∫  � [ ]( ) ( ) d ( )d ( )df x g x x f x x g x x± = ±∫ ∫ ∫  

3. Bảng nguyên hàm 
 

Nguyên hàm của các hàm số sơ 
cấp thường gặp 

Nguyên hàm của những hàm số hợp  
đơn giản 

Nguyên hàm của những 
hàm số hợp(với t t x( )= ) 

1. 0dx C=∫   0dt C=∫  

2. dx x C= +∫  dk x kx C= +∫  dt t C= +∫  

3. 
1

d ( 1)
1

x
x x C

α
α α

α

+

= + ≠ −
+∫  ( ) ( ) ( )

1
1

d 1
1

ax b
ax b x C

a

α
α α

α

++
+ = + ≠

+∫  
1

d ( 1)
1

t
t t C

α
α α

α

+

= + ≠ −
+∫  

4. ( ) 1

1 1
d

1
x C

x xα αα −= − +
−∫  

( ) ( )( ) 1

1 1
d

1
x C

ax b a ax b
α αα −= − +

+ − +∫  
1

1 1
d

( 1)
t C

t tα αα −= − +
−∫  

5. 
3

32
2 2

d
3 3

x x x C x C= + = +∫  
32

d ( )
3

ax b x ax b C
a

+ = + +∫  
3

32
2 2

d
3 3

t t t C t C= + = +∫  

6. 
1

d lnx x C
x

= +∫  = + +
+∫
1 1
d .lnx ax b C

ax b a
 

1
d lnt t C

t
= +∫  

7. 2

1 1
dx C

x x
= − +∫  

( )
= − +

++
∫ 2

1 1
d

( )
x C

a ax bax b
 2

1 1
dt C

t t
= − +∫  

8. 
1

d 2 , 0x x C x
x

= + >∫  1 2
d , 0, 0

ax b
x C ax b a

aax b

+= + + > ≠
+∫  

1
d 2 , 0t t C t

t
= + >∫  

9. dx xe x e C= +∫  + += +∫
1

d .ax b ax be x e C
a

 
dt te t e C= +∫  

10. d ( 1, 0)
ln

x
x a

a x C a a
a

= + ≠ >∫  
1

d .
ln

x
x a

a x C
a

α β
α β

α

+
+ = +∫ ( 1, 0)≠ >a a  d

ln

t
t a

a t C
a

= +∫
( 1, 0)≠ >a a  

11. cos d sinx x x C= +∫  ( ) ( )+ = + +∫
1

cos d .sinax b x ax b C
a

 
cos d sint t t C= +∫  

12. sin d cosx x x C= − +∫  ( ) ( )+ = − + +∫
1

sin d .cosax b x ax b C
a

 
sin d cost t t C= − +∫  

13. tan d ln cosx x x C= − +∫  1
tan( )d ln cosax b x x C

a
+ = − +∫  tan d ln cost t t C= − +∫  
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Chuyên đề 4. Nguyên hàm – Tích phân Ứng dụng của tích phân 

14. cot d ln sinx x x C= +∫  1
cot( )d ln sinax b x x C

a
+ = +∫  cot d ln sint t t C= +∫  

15. 2

1
d tan

cos
x x C

x
= +∫  

( ) ( )= + +
+∫ 2

1 1
d .tan

cos
x ax b C
aax b

 2

1
d tan

cos
t t C

t
= +∫  

16. 2

1
d cot

sin
x x C

x
= − +∫  

( ) ( )= − + +
+∫ 2

1 1
.cot

sin
dx ax b C

aax b
 2

1
d cot

sin
t t C

t
= − +∫  

17. 2tan d tanx x x x C= − +∫  2 1
tan ( )d tan( )ax b x ax b x C

a
+ = + − +∫  

2tan d tant x t t C= − +∫  

18. 2cot d cotx x x x C= − − +∫  2 1
cot ( )d cot( )ax b x ax b x C

a
+ = − + − +∫  

2cot d cott x t t C= − − +∫  

19. 2 2

1 1
d ln

2

x a
x C

x a a x a

−= +
− +∫  

1 1
d ln

( )( )

ax b
x C

ax b cx d ad bc cx d

+= +
+ − − +∫  

 

20. ln d lnx x x x x C= − +∫  ( ) ln( )
ln( )d

ax b ax b ax
ax b x C

a

+ + −+ = +∫  
 

21. 
ln

log d
lna

x x x
x x C

a

−= +∫  
( ) ln( )

log ( )d
lna

mx n mx n mx
mx n x C

m a

+ + −+ = +∫  
 

4. Phương pháp tính nguyên hàm 
a. Phương pháp biến đổi 

� Nếu = +∫ ( )d ( )f u u F u C  và u u x( )= là hàm số có đạo hàm liên tục thì 

= +∫ ( ( )) '( )d ( ( ))f u x u x x F u x C . Lưu ý: Đặt /( ) d ( )dt u x t u x x= ⇒ = . Khi đó: = +∫ ( )d ( )f t t F t C , sau đó 

thay ngược lại ( )=t u x  ta được kết quả cần tìm. 

� Với u ax b a( 0)= + ≠ , ta có + = + +∫
1

( )d ( )f ax b x F ax b C
a

 

b. Phương pháp tính nguyên hàm từng phần 
� Nếu hai hàm số u u x( )=  và v v x( )=  có đạo hàm liên tục trên K thì 

= −∫ ∫( ) '( )d ( ). ( ) '( ) ( )du x v x x u x v x u x v x x    hay   = −∫ ∫d du v uv v u  

� Đặt /( ) d ( )du f x u f x x= ⇒ = và ( )d ( )d ( )dv g x x v g x x G x= ⇒ = =∫ (chọn C = 0) 

Lưu ý: Với P x( )  là đa thức 
         N.Hàm 
Đặt ∫ ( ) d

xP x e x  ∫ ( )cos dP x x x hay ∫ ( )sin dP x x x  ∫ ( ) ln dP x x x  

u P(x) P(x) lnx 
dv dxe x  cos dx x hay sin dx x   ( )dP x x  

Yêu cầu tìm nguyên hàm của một hàm số được hiểu là tìm nguyên hàm trên từng khoảng xác định của nó. 
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B. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM  
 

Câu 1: Một nguyên hàm của hàm số = + >2
( ) 3sin , 0f x x x

x
 là. 

A. ( )d 3cos 2 ln .f x x x x= − +∫  B. ( )d 3sin 2 ln .f x x x x= +∫  

C. ( )d 3cos 2 ln .f x x x x C= − + +∫  D. ( )d 3sin 2 ln .f x x x x C= + +∫  

Câu 2: Tìm nguyên hàm của hàm số ( )2( ) 1 cos .f x x= +  

A. 
3 1

( )d 2sin sin2 .
2 4
x

f x x x x C= − − +∫  B. 
3 1

( )d 2cos cos2 .
2 4
x

f x x x x C= + + +∫  

C. 
3 1

( )d 2sin sin2 .
2 4
x

f x x x x C= + + +∫  D. 
1

( )d 2sin sin2 .
4

f x x x x C= + +∫  

Câu 3: Một nguyên hàm của hàm số 
x

f x( ) cos
2

=  là. 

A. ( )d 2sin .
2
x

f x x =∫  B. 
1

( )d sin .
2 2

x
f x x C= +∫  

C. ( )d 2sin .
2
x

f x x C= +∫  D. 
1

( )d sin .
2 2

x
f x x =∫  

Câu 4: Tìm nguyên hàm của hàm số 
3

2

1
( ) .

1
x

f x
x

+=
−

 

A. 2( )d ln 1 .f x x x x C= + − +∫  B. 
2

( )d ln 1 .
2
x

f x x x C= + − +∫  

C. 
2

( )d ln 1 .
2
x

f x x x C= − − +∫  D. ( )d ln 1 .f x x x C= − +∫  

Câu 5: Hãy tính  
1

d .
( 2)( 3)

x
H x

x x

+=
− +∫  

A. ( )3 21
ln 2 3 .
5

H x x C = − + +
  

 B. ( )3 2
ln 2 3 .H x x C = − + +
  

 

C. ( )3 21
ln 2 3 .

15
H x x C = − + +

  
 D. ( )3 21

ln 2 3 .
3

H x x C = − + +
  

 

Câu 6: Hãy tính =
+∫
1
d .

1
M x

x x
 

A. 
1 1 1
ln .
2 1 1

x
M C

x

+ −= +
+ +

 B. 
1 1

ln .
1 1

x
M C

x

+ += +
+ −

 

C. 
1 1

ln .
1 1

x
M C

x

+ −= +
+ +

 D. 
1 1 1
ln .
2 1 1

x
M C

x

+ += +
+ −

 

Câu 7: Tính cot d .I x x= ∫  

A. ln cos .I x C= − +  B. ln cos .I x C= +  C. ln sin .I x C= +  D. ln sin .I x C= − +  

Câu 8: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số ( ) .
1

x

x

e
f x

e
=

+
 

A. ( )( ) ln 1 .F x e C= + +  B. ( )( ) ln 1 .xF x e C= + +  
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C. ( ) ln .xF x e C= +  D. ( )( ) ln 1 .xF x x e C= + +  

Câu 9: Tính ( )
3
21 d .H x x x= +∫  

A. ( )
2

2 51 .H x C= + +  B. ( )
5

2 21 .H x C= + +  C. ( )
2

2 51
1 .
5

H x C= + +  D. ( )
5

2 21
1 .
5

H x C= + +  

Câu 10: Tìm nguyên hàm của hàm số 
1

( ) .
sin cos

f x
x x

=  

A. ( )d ln tan .f x x x C= +∫  B. ( )d ln cot .f x x x C= +∫  

C. ( )d ln sin .f x x x C= +∫  D. ( )d ln cos .f x x x C= +∫  

Câu 11: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số 
x

f x x( ) sin
2

= . 

A. ( ) cos 4sin .
2 2
x x

F x x C= − + +  B. ( ) 2 cos 4sin .
2 2
x x

F x x C= − + +  

C. ( ) 2 cos 4sin .
2 2
x x

F x C= − + +  D. ( ) 2 cos 4sin .
2 2
x x

F x x C= + +  

Câu 12: Tìm nguyên hàm của hàm số 
2

1
( ) .

2 3
f x

x x
=

+ −
 

A. 
1 1

( )d ln .
4 3

x
f x x C

x

−= +
+∫  B. 

1 3
( )d ln .

4 1
x

f x x C
x

+= +
−∫  

C. 
1 1

( )d ln .
2 3

x
f x x C

x

−= +
+∫  D. 

3 3
( )d ln .

4 1
x

f x x C
x

+= +
−∫  

Câu 13: Tìm nguyên hàm F x( )  của hàm số f x x
x2
1

( ) sin
cos

= +  biết 
2
.

4 2
F

π 
= 

 
 

A. ( ) cos tan 2 1.F x x x= − + + −  B. ( ) sin cot 2 1.F x x x= + + −  

C. ( ) cos tan 2.F x x x= − + +  D. ( ) cos tan 2 1.F x x x= − + −  

Câu 14: Tìm nguyên hàm F x( )  của hàm số f x x
x

1
( ) = +  biết 

2

( ) .
2
e

F e =  

A. 
3

( ) ln 1
3
x

F x x= + +  B. 
x

F x x
2

( ) ln 1
2

= + −  C. 2( ) ln 1F x x x= + −  D. 
2

( ) ln
2
x

F x x= +  

Câu 15: Tìm hàm số f x( )  biết / 15
( )

14
x

f x =  và ( )1 4.f =  

A. 
3 23

( ) .
7 7
x

f x = −  B. 
35 23

( ) .
7 7
x

f x = −  C. 
35 23

( ) .
7 7
x

f x = +  D. 
3 23

( ) .
7 7
x

f x = +  

Câu 16: Tìm hàm số f x( )  biết / 2( ) 2f x x= −  và ( ) 7
2 .
3

f =  

A. 
3

( ) 2 1.
3
x

f x x= − +  B. 
3

( ) 2 1.
3
x

f x x= + +  C. 
3

( ) 2 1.
3
x

f x = − +  D. 3( ) 2 1.f x x x= − +  

Câu 17: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số 3 4( ) 3.f x x x= +  

A. ( )4 4( ) 3 3 .F x x x C= + + +  B. 
( )4 43 3

( ) .
6

x x
F x C

+ +
= +  
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C. 
( )4 43 3

( ) .
4

x x
F x C

+ +
= +  D. 

( )4 43 3
( ) .

3

x x
F x C

+ +
= +  

Câu 18: Tính 
2

1 tan
d .

cos
x

K x
x

+= ∫  

A. ( )2
1 tan 1 tan .
3

K x x C= + + +  B. ( )1
1 tan 1 tan .
3

K x x C= + + +  

C. ( )1 tan 1 tan .K x x C= + + +  D. ( )2
1 cot 1 tan .
3

K x x C= + + +  

Câu 19: Nguyên hàm của hàm số ( )( )f x x x x4( ) 1 3= − +  là. 

A. 
6 5

3 23( )d .
6 5 2
x x

f x x x x= − + −∫  B. 
6 5

3 23( )d .
6 5 2
x x

f x x x x C= − + − +∫  

C. 6 5 3 2( )d .f x x x x x x C= − + − +∫  D. 
5 4

2 3( )d .
5 4 2
x x

f x x x x C= − + − +∫  

Câu 20: Cho ( ),  ( )f x g x  là hai hàm số liên tục trên K  và 0k ≠ . Khẳng định nào sau đây là sai ? 

A. ( ). ( ) d ( )d . ( )d .f x g x x f x x g x x  = ∫ ∫ ∫  B. ( ) ( ) d ( )d ( )d .f x g x x f x x g x x ± = ± ∫ ∫ ∫  

C. ( )d ( ) .f x x f x C′ = +∫  D. ( )d ( )d .kf x x k f x x=∫ ∫  

Câu 21: Hãy tính 
2sin
d .

cos
x

K x
x

= ∫  

A. 
1 sin

2 ln sin .
1 sin

x
K x C

x

+= − +
−

 B. 
1 cos

2 ln cos .
1 cos

x
K x C

x

+= + +
−

 

C. 
1 1 sin
ln sin .
2 1 sin

x
K x C

x

+= − +
−

 D. 
1 1 cos
ln cos .
2 1 cos

x
K x C

x

+= − +
−

 

Câu 22: Nguyên hàm của hàm số f x x2( ) sin=  là. 

A. 
1 1

( )d cos2 .
2 4

f x x x x C= − +∫  B. 
1 1

( )d sin2 .
2 4

f x x x x C= − +∫  

C. 
1 1

( )d cos2 .
2 4

f x x x x C= + +∫  D. 
1 1

( )d sin2 .
2 4

f x x x x C= + +∫  

Câu 23: Tìm nguyên hàm của hàm số ( )2 2( ) 1 .xf x x e= −  

A. ( )2 21
( )d 1 2 2 .

4
xf x x x x e C= − + +∫  B. ( )2 21

( )d 1 2 2 .
4

xf x x x x e C= + − +∫  

C. ( )2 2( )d 1 2 2 .xf x x x x e C= + − +∫  D. ( )2 21
( )d 1 2 2 .

2
xf x x x x e C= + − +∫  

Câu 24: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số xf x xe( ) = . 

A. ( ) .x xF x xe e C= + +  B. ( ) .xF x x e C= − +  C. ( ) .xF x xe C= +  D. ( ) .x xF x xe e C= − +  

Câu 25: Hãy tính  (1 ) ln d .E x x x= +∫  

A. 
2 2

.
2 4
x x

E x x C
   

= + − + +   
   

 B. 
2 2

ln .
2 4
x x

E x x x C
   

= + − + +   
   

 

C. 
2

ln .
2
x

E x x C
 

= + + 
 

 D. 
2 2

ln .
2 4
x x

E x x x C
   

= + + + +   
   

 

Câu 26: Nguyên hàm của hàm số xf x x 1( ) 3cos 3 −= −  là . 
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A. 
13

( )d 3sin .
ln3

x

f x x x C
−

= + +∫  B. 
13

( )d 3sin .
ln3

x

f x x x C
−

= − +∫  

C. 
13

( )d 3cos .
ln3

x

f x x x C
−

= − − +∫  D. 
13

( )d 3cos .
ln3

x

f x x x C
−

= − +∫  

Câu 27: Một nguyên hàm của hàm số f x x4( ) 4=  là. 

A. 55( )d .
4

f x x x=∫  B. 55( )d .
4

f x x x C= +∫  C. 54( )d .
5

f x x x C= +∫  D. 54( )d .
5

f x x x=∫  

Câu 28: Tính ( )2ln d .K x x= ∫  

A. ( )2ln 2 ln 2 .K x x x x C= − + +  B. ( )2ln 2 ln .K x x x x x C= − + +  

C. ( )2ln ln 2 .K x x x x x C= − + +  D. ( )2ln 2 ln 2 .K x x x x x C= − + +  

Câu 29: Hãy tính  
2

ln(sin )
d .

cos
x

G x
x

= ∫  

A. ln(sin ) .G x x C= − +  B. tan . ln(sin ) .G x x C= +  
C. tan . ln(sin ) .G x x x C= + +  D. tan . ln(sin ) .G x x x C= − +  

Câu 30: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số xf x e 3 9( ) −= . 

A. ( )3 9 3 92
( ) 3 9. .

3
x xF x x e e C− −= − + +  B. ( ) 3 9( ) 3 9 1 .xF x x e C−= − − +  

C. 3 92
( ) 3 9. .

3
xF x x e C−= − +  D. ( )3 9 3 92

( ) 3 9. .
3

x xF x x e e C− −= − − +  

Câu 31: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số 
x

f x
x

3cos
( )

cos 1
=

+
. 

A. 
1 3

( ) sin2 sin tan .
2 4 2

x
F x x x x C= + − − +  B. 

3 1
( ) sin2 sin tan .

2 4 2
x

F x x x x C= + + − +  

C. 
3 1

( ) sin2 sin tan .
2 4 2

x
F x x x x C= + − − +  D. 

3 1
( ) sin2 sin tan .

2 4 2
x

F x x x x C= − − − +  

Câu 32: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số 2( ) 5.f x x x= −  

A. 
( )2 25 5

( ) .
3

x x
F x C

− −
= +  B. 

2 2 5
( ) .

2
x x

F x C
−= +  

C. ( )2 2( ) 5 5 .F x x x C= − − +  D. 
( )2 25 5

( ) .
4

x x
F x C

− −
= +  

Câu 33: Tính ( )91 d .I x x= −∫  

A. 
10(1 )

.
9
x

I C
−= − +  B. 10(1 ) .I x C= − − +  C. 

10(1 )
.

10
x

I C
−= +  D. 

10(1 )
.

10
x

I C
−= − +  

Câu 34: Tính 
tan

2
d .

cos

xe
H x

x
= ∫  

A. cot .xH e C= +  B. tan .xH e C= +  C. tan1
.

2
xH e C= +  D. tan .xH e C−= +  

Câu 35: Tính tan d .I x x= ∫  

A. ln sin .I x C= − +  B. ln cos .I x C= − +  C. ln cos .I x C= +  D. ln sin .I x C= +  
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Câu 36: Hãy tính sin cos d .xI e x x= ∫  

A. sin .xI e C= +  B. cos .xI e C= +  C. sin .cos .xI e x C= +  D. sin .xI e C= − +  

Câu 37: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số 
2 2

1
( ) .

sin cos
f x

x x
=  

A. ( ) tan cot .F x x x C= − +  B. ( ) sin cos .F x x x C= + +  
C. ( ) tan cot .F x x x C= + +  D. ( ) sin .cos .F x x x C= +  

Câu 38: Hàm số 
2

( ) xF x e=  là một nguyên hàm của hàm số. 

A. 
22( ) 1.xf x x e= −  B. 2( ) .xf x e=  C. 

2

( ) .
2

xe
f x

x
=  D. 

2

( ) 2 .xf x xe=  

Câu 39: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số
2

( ) 2 .
sin

x
x e

f x e
x

− 
= + 

 
 

A. ( ) 2 tan .xF x e x C= + +  B. ( ) 2 cot .xF x e x C= + +  

C. ( ) 2 tan .xF x e x C= − +  D. ( ) 2 cot .xF x e x C= − +  

Câu 40: Hãy tính 
2sin .sin2 d .xI e x x= ∫  

A. 
2sin .xI e C= − +  B. 

2cos .xI e C= +  

C. 
2sin .xI e C= +  D. 

2sin .cos2 .xI e x C= +  

Câu 41: Hãy tính  ( )22 3 d .x xJ x= −∫  

A. 
2 6 3
2 .

ln2 ln6 ln3

x x x

J C= − + +  B. 
4 6 9

.
ln 4 ln6 ln9

x x x

J C= − + +  

C. 
4 6 9

2. .
ln 4 ln6 ln9

x x x

J C= − + +  D. 
4 6 9

.
ln 4 ln3 ln9

x x x

J C= − + +  

Câu 42: Hãy tính  (1 2 ) d .xM x e x= −∫  

A. 2 .xM xe C= +  B. (2 3) .xM x e C= − +  C. (3 2 ) .xM x e C= + +  D. (3 2 ) .xM x e C= − +  

Câu 43: Nguyên hàm của hàm số f x x
x

2

3 2

1
( ) 2= +  là . 

A. 3 32
( )d 3 .

3
f x x x x C= + +∫  B. 3 32

( )d .
3

f x x x x C= + +∫  

C. 3 31
( )d 3 .

3
f x x x x C= + +∫  D. 3 33

( )d 3 .
2

f x x x x C= + +∫  

Câu 44: Tính 3cos sin d .H x x x= ∫  

A. 41
sin .
4

H x C= − +  B. 41
sin .
4

H x C= +  C. 41
cos .
4

H x C= +  D. 41
cos .
4

H x C= − +  

Câu 45: Hàm số 
2

1
sin

y
x

=  có nguyên hàm F( )x  là biểu thức nào sau đây, nếu biết đồ thị của hàm số 

F( )x  đi qua điểm ;0 .
6

M
π 
 
 

 

A. 
3

F( ) cot .
3

x x= −  B. 
3

F( ) cot .
3

x x= − +  C. F( ) 3 cot .x x= −  D. F( ) 3 cot .x x= − +  
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Câu 46: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số 
2

( ) 7 .
cos

x
x e

f x e
x

− 
= − 

 
 

A. ( ) 7 cot .xF x e x C= − +  B. ( ) 7 tan .xF x e x C= − +  

C. ( ) 7 tan .xF x e x C= + +  D. ( ) 7 cot .xF x e x C= + +  

Câu 47: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số ( ) 1.f x x x= +  

A. 
1 2

( ) 2 1 .
5 3
x

F x x C
 += + − + 
 

 B. ( ) 1 2
( ) 2 1 1 .

5 3
x

F x x x C
 += + + − + 
 

 

C. ( ) 1 2
( ) 2 1 .

5 3
x

F x x C
 += + − + 
 

 D. ( ) 1 2
( ) 1 1 .

5 3
x

F x x x C
 += + + − + 
 

 

Câu 48: Tìm nguyên hàm ( )F x của hàm số 
1

( ) .
2 1

f x
x

=
+

 

A. ( )1
( ) 2 1 .

2
F x x C= + +  B. ( ) 2 2 1 .F x x C= + +  

C. 
1

( ) 2 1 .
2

F x x C= + +  D. ( ) 2 1 .F x x C= + +  

Câu 49: Hãy tính  ( )sin 2 1 d .P x x x= +∫  

A. ( ) ( )1 1
cos 2 1 sin 2 1 .
2 4

P x x C= − + + + +  B. ( ) ( )1 1
cos 2 1 sin 2 1 .

2 4
P x x x C= + + + +  

C. ( ) ( )1 1
cos 2 1 sin 2 1 .

2 4
P x x x C= − + + + +  D. ( ) ( )1

cos 2 1 sin 2 1 .
4

P x x x C= + + + +  

Câu 50: Hãy tính  2 sin d .I x x x= ∫  

A. cos 2 sin 2cos .I x x x x C= − + + +  B. 2 cos 2 sin 2cos .I x x x x x C= + + +  

C. 2 cos 2 sin 2cos .I x x x x x C= − + + +  D. cos 2 sin 2cos .I x x x x C= + + +  

Câu 51: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số f x x x( ) ln= . 

A. 
3 3
2 22 4

( ) ln .
3 9

F x x x x C= − +  B. 
3 3
2 23 4

( ) ln .
2 9

F x x x x C= − +  

C. 
2 2
3 32 4

( ) ln .
3 9

F x x x x C= − +  D. 
3 3
2 22 4

( ) ln .
3 9

F x x x x C= + +  

Câu 52: Tìm nguyên hàm của hàm số 
1

( ) .
1

f x
x

=
−

 

A. 
2

( )d .
1

f x x C
x

= +
−∫  B. ( )d .

1

C
f x x

x
=

−∫  

C. ( )d 2 1 .f x x x C= − − +∫  D. ( )d 1 .f x x C x= −∫  

Câu 53: Tính 
1

d .
2x x

H x
e e−=

+ +∫  

A. 
1

.
1 x

H C
e−= +

+
 B. 

1
.

1 x
H C

e
= +

+
 C. 

1
.

1 x
H C

e−= − +
+

 D. 
1

.
1 x

H C
e

= − +
+

 

Câu 54: Tính 
2

d .xH xe x−= ∫  

A. 
21
.

2
xH e C−= − +  B. 

21
.

2
xH e C−= +  C. 

21
.

2
xH e C= − +  D. 

21
.

2
xH e C= +  
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Câu 55: Tính 
cos sin

d .
sin cos

x x
H x

x x

+=
−∫  

A. 2 sin cos .H x x C= − +  B. 2 sin cos .H x x C= + +  

C. 2 cos sin .H x x C= − +  D. 2 sin2 .H x C= +  

Câu 56: Một nguyên hàm của hàm số 
x

f x
x

2
( )

2
= +  là. 

A. 3( )d 4 .f x x x x C= + +∫  B. 3( )d 4 .f x x x x= +∫  

C. 31
( )d 4 .

3
f x x x x C= + +∫  D. 31

( )d 4 .
3

f x x x x= +∫  

Câu 57: Tìm nguyên hàm của hàm số 
ln

( ) 2 x x
f x

x
= .  Kết quả Sai là: 

A. 1( ) 2 .xf x dx C+= +∫  B. ( )( ) 2 2 1xf x dx C= − +∫  

C. ( ) 2 xf x dx C= +∫  D. ( )( ) 2 2 1 .xf x dx C= + +∫  

Câu 58: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số 
( )7

( ) .
1

x
f x

x
=

+
 

A. 
( ) ( )5 6

1 1
( ) .

5 1 6 1
F x C

x x
= − +

+ +
 B. 

( ) ( )6 5

5 6
( ) .

6 1 5 1
F x C

x x
= − + +

+ +
 

C. 
( ) ( )5 6

1 1
( ) .

5 1 6 1
F x C

x x
= + +

+ +
 D. 

( ) ( )5 6

1 1
( ) .

5 1 6 1
F x C

x x
= − + +

+ +
 

Câu 59: Hãy tính cos(7 5)d .I x x= +∫  

A. 
1
sin(7 5) .
7

I x C= + +  B. 
1
cos(7 5) .
7

I x C= + +  

C. 
1
sin(7 5) .
7

I x C= − + +  D. 
1
cos(7 5) .
7

I x C= − + +  

Câu 60: Tìm hàm số f x( )  biết / ( ) 4f x x x= −  và ( )4 0.f =  

A. 
28 40

( ) .
3 2 3
x x x

f x = + −  B. 
2 40

( ) .
3 2 3
x x x

f x = − +  

C. 
28 40

( ) .
3 2 3
x x x

f x = − −  D. 
2 40

( ) .
3 2 3
x x x

f x = − −  

Câu 61: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số ( ) .
x x

x x

e e
f x

e e

−

−

−=
+

 

A. ( ) 2 ln .xF x e C= +  B. ( ) 2 ln .xF x e C−= +  

C. ( )( ) ln .x xF x e e C−= + +  D. ( )( ) ln .x xF x e e C−= − +  

Câu 62: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số xx
f x e2( )

3
= . 

A. 2 21 1
( ) .

6 2
x xF x xe e C= − +  B. 2 21 1

( ) .
6 12

x xF x e e C= − +  
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C. 2 21 1
( ) .

6 12
x xF x xe e C= + +  D. 2 21 1

( ) .
6 12

x xF x xe e C= − +  

Câu 63: Nguyên hàm của hàm số ( ) cosf x x x=  là. 

A. 
2 sin

( )d .
2

x x
f x x C= − +∫  B. 

2 cos
( )d .

2
x x

f x x C= +∫  

C. ( )d cos sin .f x x x x x C= − + +∫  D. ( )d sin cos .f x x x x x C= + +∫  

Câu 64: Hãy tính ( )322 1 d .I x x x= +∫  

A. ( )421
1 .

8
I x C= + +  B. ( )42 1 .I x C= + +  C. ( )421

1 .
4

I x C= + +  D. ( )421
1 .

2
I x C= + +  

Câu 65: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số 3 2( ) 7.f x x x= +  

A. 
( ) ( )22 2 2 27 7 7 7 7

( ) .
5 3

x x x x
F x C

+ + + +
= + +  

B. 
( ) ( )22 2 2 27 7 7 7 7

( ) .
3 5

x x x x
F x C

+ + + +
= − +  

C. 
2 27 7 7

( ) .
5 3
x x

F x C
+ += − +  

D. 
( ) ( )22 2 2 27 7 7 7 7

( ) .
5 3

x x x x
F x C

+ + + +
= − +  

Câu 66: Hãy tính 
2

1
d .

( 1)
x

I x
x x

−=
+∫  

A. 
1 1

ln .
1

x
I C

x x

+= + +
+

 B. 
1 2

ln .
1

x
I C

x x

+= − +
+

 

C. 
2 1
ln .

1
x

I C
x x

+= − +
+

 D. 
1 1

ln .
1

x
I C

x x

+= − +
+

 

Câu 67: Hãy tính 2cos sin d .I x x x= ∫  

A. 31
sin .
3

I x C= − +  B. 31
cos .
3

I x C= − +  C. 31
sin .
3

I x C= +  D. 31
cos .
3

I x C= +  

Câu 68: Một nguyên hàm của hàm số 
3

4

sin
( )

cos
x

f x
x

=  là. 

A. 
3

1 1
( )d .

cos3cos
f x x

xx
= −∫  B. 

3

1 1
( )d .

cos3cos
f x x C

xx
= − +∫  

C. 
3

1 1
( )d .

coscos
f x x C

xx
= − +∫  D. 

3

1 1
( )d .

cos3cos
f x x

xx
= +∫  

Câu 69: Giá trị của cos dK x x x= ∫  là 

A. sin cos .K x x x C= + +  B. sin cos .K x x x C= − +  
C. sin cos .K x x C= + +  D. sin cos .K x x x C= − + +  

Câu 70: Hãy tính ( )42 1 d .I x x= +∫  

A. ( )51
2 1 .
5

I x C= + +  B. ( )51
2 1 .

4
I x C= + +  C. ( )51

2 1 .
2

I x C= + +  D. ( )51
2 1 .

10
I x C= + +  
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Câu 71: Tìm nguyên hàm ( )F x của hàm số 
2

2

3 11 9
( ) .

( 1)( 2)
x x

f x
x x

+ +=
+ +

 

A. 
1 1

( ) 2 ln .
2 2

x
F x C

x x

+= − +
+ +

 B. 
1

( ) ln 1 2 ln 2 .
2

F x x x C
x

= + − + + +
+

 

C. 
1

( ) ln 1 2 ln 2 .
2

F x x x C
x

= + − − + +
+

 D. 
1 2

( ) 2 ln .
2 1

x
F x C

x x

+= − + +
+ +

 

Câu 72: Hãy tính  
2

ln
d .

(1 )
x

F x
x

=
+∫  

A. 
ln

ln .
1 1
x x

F C
x x

= − + +
+ +

 B. 
ln

ln .
1 1
x x

F C
x x

= + +
+ +

 

C. 
ln

ln .
1 1
x x

F C
x x

= − − +
+ +

 D. 
ln

ln .
1 1
x x

F C
x x

= − +
+ +

 

Câu 73: Hãy tính  ( )ln 1 d .M x x x= +∫  

A. ( )2 21 1 1
1 .

2 4 2
M x x x C= − − + +  B. ( ) ( )2 21 1 1

1 ln 1 .
2 4 2

M x x x x C= − + − + +  

C. ( ) 21 1 1
ln 1 .
2 4 2

M x x x C= + − + +  D. ( ) ( )2 21 1
1 ln 1 .

4 2
M x x x x C= − + − + +  

Câu 74: Hãy tính  d .xI xe x−= ∫  

A. .x xI xe e C−= − − +  B. .x xI xe e C−= − + +  C. .x xI xe e C−= − +  D. .xI xe C−= − +  

Câu 75: Biết d d .
( 1)(2 1) 1 2 1

x a b
x x

x x x x

 
= + + + + + 

∫ ∫ . Tích của .a b  bằng. 

A. 1. B. 0. C. 1.−  D. 
1

.
2

 

Câu 76: Hãy tính  ( )2 2 1 d .xN x x e x= + −∫  

A. .xN e x C= − +  B. .xN e C= +  C. 2 1 .xN e x C= − +  D. ( )2 1 .xN e x C= − +  

Câu 77: Tìm nguyên hàm của hàm số ( ) 2 1f x x= − . 

A. ( )2
( )d 2 1 2 1

3
f x x x x C= − − +∫  B. 

1
( )d 2 1 .

3
f x x x C= − − +∫  

C. ( )1
( )d 2 1 2 1 .

3
f x x x x C= − − +∫  D. 

1
( )d 2 1 .

2
f x x x C= − +∫  

Câu 78: Hãy tính 
3 2

2
d .
4

x
I x

x
=

+
∫  

A. ( )
2

2 34 .I x C= + +  B. ( )
2

2 33
4 .

2
I x C= + +  C. ( )

3
2 23
4 .

2
I x C= + +  D. ( )

2
2 31
4 .

2
I x C= + +  

Câu 79: Hãy tính 2sin cos d .I x x x= ∫  

A. 3sin .I x C= +  B. 3cos .I x C= +  C. 31
sin .
3

I x C= +  D. 31
cos .
3

I x C= +  

Câu 80: Gọi ( )F x  là nguyên hàm của hàm số ( )= −f x x x( ) 1 cos  và 1
2

F
π  = 
 

. Hằng số C bằng . 
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A. 0.  B. .
2
π

 C. 1 .
2
π−  D. .π  

Câu 81: Hàm số nào dưới đây không là nguyên hàm của hàm số 
( )

( )2
2

( ) .
1

x x
f x

x

+
=

+
 

A. 
2

( ) .
1

x
F x

x
=

+
 B. 

2 1
( ) .

1
x x

F x
x

+ +=
+

 C. 
2 1

( ) .
1

x x
F x

x

− −=
+

 D. 
2 1

( ) .
1

x x
F x

x

+ −=
+

 

Câu 82: Một nguyên hàm của hàm số f x x( ) = là. 

A. 32
( )d .

3
f x x x C= +∫  B. 

1
( )d .

2
f x x C

x
= +∫  

C. 
1

( )d .
2

f x x
x

=∫  D. 32
( )d .

3
f x x x=∫  

Câu 83: Hãy tính 
d

.
2 1 1

x x
N

x
=

+ +∫  

A. 
3(2 1) 2 1

.
3 2
x x

N C
+ += − +  B. 

3(2 1)1 2 1
.

2 3 2
x x

N C
 + +
 = + +
 
 

 

C. 
3(2 1)1 2 1

.
2 3 2

x x
N C

 + +
 = − +
 
 

 D. 
3(2 1) 2 1

2 .
3 2
x x

N C
 + +
 = − +
 
 

 

Câu 84: Hãy tính  ( )2ln 1 d .F x x x= + +∫  

A. ( )2 2ln 1 1 .F x x x x C= + + + + +  B. ( )2 2ln 1 1 .F x x x C= + + − + +  

C. ( )2 2ln 1 1 .F x x x x C= + + − + +  D. ( )2ln 1 .F x x x C= + + +  

Câu 85: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số f x x x3( ) ln(2 )= . 

A. 
4 4ln(2 )

( ) .
4 16

x x x
F x C= − +  B. 

4ln(2 )
( ) .

4 16
x x

F x C= − +  

C. 
4ln(2 )

( ) .
4 16

x x x
F x C= − +  D. 

4 4ln(2 )
( ) .

4 16
x x x

F x C= + +  

Câu 86: Tìm hàm số f x( )  biết
x

x

e
f x

e

2
/ 1
( )

−=  và ( )ln 2 1.f =  

A. 
3

( ) .
2

x xf x e e−= − −  B. 
3

( ) .
2

x xf x e e−= + +  C. 
3

( ) .
2

x xf x e e−= + −  D. 
3

( ) .
2

x xf x e e−= − +  

Câu 87: Hãy tính  
3 2

sin
d .

cos

x
L x

x
= ∫  

A. 33 sin .L x C= +  B. 33 cos .L x C= − +  C. 33 sin .L x C= − +  D. 33 cos .L x C= +  

Câu 88: Tính ( )2 ln 1 d .J x x x= −∫  

A. 
2

2 ln( 1) ln 1 .
2
x

J x x x x C= − − − − − +  B. 2 2ln( 1) ln 1 .J x x x x x C= − − − − − +  

C. 
2

ln( 1) ln 1 .
2
x

J x x x C= − − − − − +  D. 
2

ln( 1) ln 1 .
2
x

J x x x x C= − − − − − +  
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Câu 89: Hãy tính  cos d .K x x= ∫  

A. 2 cos 2sin .K x x x C= + +  B. sin cos .K x x x C= + +  

C. 2 sin cos .K x x x C= + +  D. 2 sin 2cos .K x x x C= + +  

Câu 90: Tính 
d

.
ln ln(ln )

x
J

x x x
= ∫  

A. ( )ln ln ln .J x C= +  B. ln ln .J x x C= +  C. ln ln .J x C= +  D. ln ln .J x x C= +  

Câu 91: Hãy tính  
1
ln d .
1
x

E x x
x

+=
−∫  

A. 
21 1
ln .

2 1
x x

E x C
x

− += − +
−

 B. 
21 1
ln .

2 1
x x

E x C
x

− += + +
−

 

C. 
1 1
ln .
2 1

x
E x C

x

+= − +
−

 D. 
2 1
ln .
2 1
x x

E x C
x

+= − +
−

 

Câu 92: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số f x x x2( ) cos= . 

A. 2( ) sin 2 cos 2sin 2 .F x x x x x x C= + − −  B. ( ) sin 2 cos 2sin 2 .F x x x x x C= + − −  

C. 2( ) cos 2 sin 2sin 2 .F x x x x x x C= + − −  D. ( ) sin 2 cos 2sin 2 .F x x x x x x C= + − −  

Câu 93: Nguyên hàm của hàm số f x x2( ) cos=  là . 

A. 
1 1

( )d cos2 .
2 4

f x x x x C= − +∫  B. 
1 1

( )d sin2 .
2 4

f x x x x C= + +∫  

C. 
1 1

( )d sin2 .
2 4

f x x x x C= − +∫  D. 
1 1

( )d cos2 .
2 4

f x x x x C= + +∫  

Câu 94: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số 
( )( )

2

2

2 41 91
( ) .

1 12
x x

f x
x x x

+ −=
− − −

 

A. ( ) 4 ln 1 5ln 4 7 ln 3 .F x x x x C= − + − − + +  B. ( ) 5 ln 1 7 ln 4 4 ln 3 .F x x x x C= − + − − + +  

C. ( ) 4 ln 1 7 ln 4 5ln 3 .F x x x x C= − + − − + +  D. ( ) 7 ln 1 4 ln 4 5ln 3 .F x x x x C= − + − − + +  

Câu 95: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số ( ) .
( 1)(2 1)

x
f x

x x
=

+ +
 

A. 
1

( ) ln 1 ln 2 1 .
2

F x x x C= + + + +  B. 
1

( ) ln 1 ln 2 1 .
2

F x x x C= + − + +  

C. 
1 1

( ) ln .
2 2 1

x
F x C

x

+= +
+

 D. 
1

( ) ln .
2 1
x

F x C
x

+= +
+

 

Câu 96: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số f x x x( ) sin= . 
A. ( ) cos sin .F x x x x C= + +  B. ( ) sin cos .F x x x x C= − + +  
C. ( ) cos sin .F x x x x C= − + +  D. ( ) cos sin .F x x x x C= − − +  

Câu 97: Hãy tính 
21 d .xI xe x+= ∫  

A. 
21 .xI e C+= +  B. 

211 .
2

xI e C+= +  C. 
21
.

2
xI e C= +  D. 

1
.

2
I e C= +  

Câu 98: Tìm nguyên hàm của hàm số ( )( )
1

( ) .
1 1 2

f x
x x

=
+ −
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A. 
1 2

( )d ln .
1

x
f x x C

x

−= +
+∫  B. 

1
( )d ln .

1 2
x

f x x C
x

+= +
−∫  

C. 
1 1

( )d ln .
3 1 2

x
f x x C

x

+= +
−∫  D. 

1 1 2
( )d ln .

3 1
x

f x x C
x

−= +
+∫  

Câu 99: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số 
( )

2

5
( ) .

1

x
f x

x
=

−
 

A. 
( ) ( ) ( )2 3 4

1 2 1
( ) .

2 1 3 1 4 1
F x C

x x x
= − − − +

− − −
 B. 

( ) ( ) ( )2 3 4

1 2 1
( ) .

2 1 3 1 4 1
F x C

x x x
= + + +

− − −
 

C. 
( ) ( ) ( )2 3 4

3 1 1
( ) .

2 1 3 1 4 1
F x C

x x x
= − − − +

− − −
 D. 

( ) ( ) ( )2 3 4

3 2 1
( ) .

2 1 3 1 4 1
F x C

x x x
= − − +

− − −
 

Câu 100: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số ( )3

3
( ) .

4
f x

x x
=

+
 

A. 
3

3

1
( ) ln .

4 4
x

F x C
x

= +
+

 B. 
3

3
( ) ln .

4
x

F x C
x

= +
+

 

C. 
3

3
( ) 4 ln .

4
x

F x C
x

= − +
+

 D. 
3

3

1
( ) ln .

4 4
x

F x C
x

= − +
+

 

Câu 101: Tìm hàm số f x( )  biết / ( ) 2 1f x x= +  và ( )1 5.f =  

A. 
3

( ) 3.
3 2
x x

f x = + +  B. 2( ) 3.f x x x= + +  C. 
2

( ) 3.
2
x

f x x= + +  D. 2( ) 3.f x x x= + −  

Câu 102: Hãy tính 
2 2

1
d .J x

x a
=

+
∫  

A. ( )2 2ln .J x a x C= + − +  B. ( )2 2ln .J x x a C= − + +  

C. ( )2 2ln .J x x a C= + − +  D. ( )2 2ln .J x x a C= + + +  

Câu 103: Hãy tính cos .sin d .xI e x x= ∫  

A. sin .xI e C= +  B. sin .xI e C= − +  C. sin .sin .xI e x C= +  D. cos .xI e C= − +  

Câu 104: Tìm hàm số f x( )  biết /
2

1
( ) 2f x x

x
= − +  và ( )1 2.f =  

A. 
4 4
33( ) 1.

4 4
x

f x x x= + + +  B. 
4 4
33( ) .

4 4
x

f x x x= + +  

C. 
4 4
33( ) 1.

4 4
x

f x x x= + + +  D. 
4 4
33( ) .

4 4
x

f x x x= + +  

Câu 105: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số 
x

f x
x2

1 cos2
( )

cos
−= . 

A. ( )( ) 2 tan .F x x x C= + +  B. ( ) tan .F x x x C= + +  

C. ( )( ) 2 tan .F x x x C= − +  D. ( ) tan .F x x x C= − +  

Câu 106: Nguyên hàm của hàm số ( ) 2 1f x x= +  là. 
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A. 
( )32 2 1

( )d .
3

x
f x x C

+
= +∫  B. 2( )d .f x x x x C= + +∫  

C. 2( )d .f x x x x C= + +∫  D. 
( )32 1

( )d .
3

x
f x x C

+
= +∫  

Câu 107: Hãy tính  
1

d .
(1 )

Q x
x x

=
−∫  

A. 
1

ln .
1

x
Q C

x

−= +
+

 B. 
1

ln .
1

x
Q C

x

+= +
−

 

C. 
1 1
ln .
2 1

x
Q C

x

+= +
−

 D. 
1 1
ln .
2 1

x
Q C

x

−= +
+

 

Câu 108: Tìm nguyên hàm của hàm số 2( ) .f x x=  

A. 
2 1

( )d .
2 1

x
f x x C

+

= +
+∫  B. 

2 1

( )d .
2 1

x
f x x C

−

= +
−∫  

C. 2 1( )d 2 .f x x x C+= +∫  D. 2 1( )d .f x x x C−= +∫  

Câu 109: Hãy tính 
2cos .sin2 dxI e x x= ∫  

A. 
2sin .xI e C= − +  B. 

2cos .xI e C= +  

C. 
2cos .xI e C= − +  D. 

2cos sin2 .xI e x C= − +  

Câu 110: Nguyên hàm của hàm số ( )2( ) 1 2017x xf x e e−= −  là. 

A. 2( ) 2017 .x xf x dx e e C−= − +∫  B. ( ) 2017 .x xf x dx e e C−= − +∫  

C. 2( ) 2017 .x xf x dx e e C−= + +∫  D. ( ) 2017 .x xf x dx e e C−= + +∫  

Câu 111: Hãy tính  ( )1 cos d .Q x x x= −∫  

A. ( )1 cos sin .Q x x x C= − − +  B. ( )1 sin cos .Q x x x C= − + +  

C. sin cos .Q x x x C= − +  D. ( )1 sin cos .Q x x x C= − − +  

Câu 112: Một nguyên hàm của hàm số 4( ) cosf x x=  là. 

A. 
1 1

( )d 3 2sin2 sin 4 .
8 4

f x x x x x C
 

= + + + 
 

∫  B. 
1 1

( )d 3 2sin2 sin 4 .
8 4

f x x x x x
 

= + + 
 

∫  

C. 
1

( )d 3 2sin2 sin 4 .
4

f x x x x x= + +∫  D. 
1

( )d 3 2sin2 sin 4 .
4

f x x x x x C= + + +∫  

Câu 113: Tính 
sin(ln )

d .
x

H x
x

= ∫  

A. ( )cos ln .H x C= +  B. ( )cos ln .H x C= − +  

C. ( )sin ln .H x C= − +  D. ( )sin ln .H x C= +  

Câu 114: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số 2( ) 3f x x=  biết (1) 1.F = −  

A. 
3

( ) 2.
3
x

F x = +  B. 3( ) 2.F x x= +  C. 3( ) 2.F x x= −  D. 
3

( ) 2.
3
x

F x = −  
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Câu 115: Biết 
2

2 2

3 11 9
d d .

1 2( 1)( 2) ( 2)
x x a b c

x x
x xx x x

 + + = + + + ++ + + 
∫ ∫ Tính .P abc=  

A. 8.=P  B. 4.=P  C. 2.=P  D. 
1

.
2

=P  

Câu 116: Biết 
( )2 2

1
d d .

1( 1) 1

x a b c
x x

x xx x x

 −  = + +
 ++ + 

∫ ∫  Tính .S a b c= + +  

A. 1.=S  B. 2.=S  C. 4.=S  D. 3.=S  

Câu 117: Hãy tính  23 cos(2 )d .F x x x= ∫  

A. 22 cos2 sin2 2 cos2 .F x x x x x C= − + +  B. ( )21
2 cos2 sin2 2 sin2 .

4
F x x x x x C= − + +  

C. ( )23
2 cos2 sin2 2 sin2 .

4
F x x x x x C= − + +  D. ( )23

2 sin2 cos2 2 cos2 .
4

F x x x x x C= − + +  

Câu 118: Hãy tính  32 31 d ,( 1).P x x x x= + > −∫  

A. ( )
4

3 31
1 .
4

P x C= + +  B. ( )
1

3 41
1 .
4

P x C= + +  C. ( )
4

3 33
1 .
4

P x C= + +  D. ( )
3

3 44
1 .
3

P x C= + +  

Câu 119: Cho + + − = + + + +∫
2(1 cos )d sinx xx e x x ax bx ce d x C . Tính = + + + .S a b c d   

A. = 3 .
2

S   B. = 1 .
2

S  C. =1.S  D. = 0.S  

Câu 120: Cho − −+ − + = + + + +∫
2 3( sin2 )d cos2x xx e x m x ax be c x mx C . Tìm tham số thực m sao cho  

+ + = 4.a b c   

A. = 25 .
6

m   B. = 21.
4

m  C. = 3.m  D. = 13 .
5

m  
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§2. TÍCH PHÂN 
 

A. KI ẾN THỨC CẦN NẮM  
 

I. Khái ni ệm về tích phân 

Định nghĩa: ( )d ( ) ( ) ( )
b

b

a
a

f x x F x F b F a= = −∫  

Chú ý:  

1. Khi a b=   ta định nghĩa ( )d ( )d 0
b

a

a
a

f x x f x x= =∫ ∫  

2. Khi  a b> , ta đinh nghĩa ( )d ( )d
b a

a b

f x x f x x= −∫ ∫  

3. Tích phân không phụ thuộc vào chữ dùng làm biến số trong dấu tích phân, tức là  

    ( )d     ( )d ,...
b b

a a

f x x hay f t t∫ ∫ , đều tính bằng F b F a( ) ( )−  hay ( )d ( )d
b b

a a

f x x f t t=∫ ∫   

II Tính ch ất của tích phân 

Tích chất 1.  ( )d ( )d
b b

a a

k f x x k f x x=∫ ∫  (k là hằng số) 

Tích chất 2. ( ) ( ) d ( )d ( )d
b b b

a a a

f x g x x f x x g x x ± = ± ∫ ∫ ∫  

Tính chất 3. ( )d ( )d ( )d ,   
b c b

a a c

f x x f x x f x x a c b= + < <∫ ∫ ∫  

III. Ph ương pháp tính tích phân  
1. Phương pháp đổi biến số 

DẠNG 1. Đặt t theo x. Cụ thể: Tính ( )d
b

a

I f x x= ∫   

Đặt: /( ) d ( )d= ⇒ =t f x t f x x . Đổi cận: 
( ) ( )

x a b

t f a f b
. Khi đó tính: 

( )

( )

( )d
f b

f a

I g t t= ∫  

DẠNG 2. Đặt x theo t: Có các dạng cơ bản sau: 

a)  � 21 d−∫
b

a

x x . Đặt: sin , ;
2 2

x t t
π π = ∈ −  

.    � 2 2d−∫
b

a

k x x . Đặt: sin , ;
2 2

x k t t
π π = ∈ −  

 

b) � 
2

1 d
1

b

a

x
x−

∫ . Đặt x t tsin , ;
2 2
π π 

= ∈ − 
 

.   �  
2 2

1 d
b

a

x
k x−

∫ . Đặt x k t tsin , ;
2 2
π π 

= ∈ − 
 

 

c) � 2

1 d
1

b

a

x
x +∫ . Đặt x t ttan , ;

2 2
π π 

= ∈ − 
 

.      � 2 2

1 d
b

a

x
x k+∫ . Đặt x k t ttan , ;

2 2
π π 

= ∈ − 
 

 

    � 
( )2 2

1 d
b

a

x
x kα β+ +

∫ . Đặt x k t ttan , ;
2 2
π πα β  

+ = ∈ − 
 

 

2. Phương pháp tính tích phân từng phần  
 Nếu u u x( )=  và v v x( )=  là hai hàm số có đạo hàm liên tục trên đoạn a b;    thì 

( ) '( )d ( ) ( ) '( ) ( )d
b b

b

a
a a

u x v x x u x v x u x v x x= −∫ ∫  hay d d
b b

b

a
a a

u v uv v u= −∫ ∫  
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Tính ( ) ( )d= ∫
b

a

I f x g x x .  Đặt: � /( )     d ( )d= ⇒ =u f x u f x x  

      � d ( )d ( )d= ⇒ = ∫v g x x v g x x  

 
B. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM  

Câu 1: Tính tích phân ( )
2

0

1 sin cos d .I x x x x

π

= −∫  

A. ( )1 4 .
3

I π= −  B. .
8

I
π=  C. ( )1 4 .

2
I π= +  D. ( )1 4 .

8
I π= −  

Câu 2: Cho hai tích phân 
2

2

0

sin dI x x

π

= ∫  và 
2

2

0

cos d .J x x

π

= ∫  Hãy chỉ ra khẳng định đúng ? 

A. .I J>  B. .I J=  
C. .I J<  D. Không so sánh được. 

Câu 3: Tính tích phân 
1

ln d .
e

I x x x= ∫ . 

A. 
2

.
4
e

I =  B. 
2 1.
4

e
I

−=  C. 
2 2 .
2

e
I

−=  D. 
2 1.
4

e
I

+=  

Câu 4: Biết 
1

2
0 4

dx

x
α=

−
∫  và 

1

2
0 1
dx

x
β=

+∫ . Giá trị của ( )sin α β+  bằng: 

A. 
6 2
4
+

 B. 
3 2
4
+

 C. 
2 1
2

−  D. 
3 1
2
+

 

Câu 5: Biết  2

0

sin cosx x xdx
π

α=∫ . Giá trị của sin2 cos2P α α= +  là 

A. 
2 3 3
6

P
−=  B. 

3 1
2

P = −  C. 
3 1
2

P
+=  D. 

3 1
2

P
−=  

Câu 6: Tính tích phân 
1

0

1 d
3 2

I x
x

=
−∫ . 

A. 3.I =  B. 3 1.I = −  C. 3 1.I = +  D. 1.I =  

Câu 7: Tính 
2
2

0

sinJ x xdx

π

= ∫  

A. 2J π= +  B. J π=  C. 2J π= −  D. 1
2

J
π= −  

Câu 8: Tính 
2

2

1

3 . xH x e dx
−

= ∫  

A. ( )43
2

H e e= −  B. ( )41
2

H e e= −  C. ( )43H e e= −  D. ( )43
2

H e e= +  

Câu 9: Cho ( )
e

F x dx
2

1

ln= ∫ . Chọn khẳng định Sai trong các khẳng định sau 
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A. 
1

1

ln
e

e
F x x dx= − ∫  B. ( )2

1 1

ln 2 ln
ee

F x x xdx= − ∫  

C. 2F e= −  D. ( )2
11 1

ln 2 ln
ee

e
F x x x x dx

 
= − −  

 
∫  

Câu 10: Tính 
3

2
0 cos

x
L dx

x

π

= ∫  

A. 
3 ln2
3

L
π −=  B. 

3 2 ln2
3

L
π= +  C. 

3 ln2
3

L
π= −  D. 

3 3ln2
3

L
π= −  

Câu 11: Tính 
e

D x xdx2

1

ln= ∫  

A. 
32 1
9
e

D
+=  B. 

33 1
6
e

D
+=  C. 

32 1
7
e

D
−=  D. 32D e=  

Câu 12: Tính   ( )
0

32

1

1 d .I x x x
−

= +∫  

A. 
2 .
15

I =  B. 
1 .
60

I =  C. 
1 .
10

I = −  D. 
1 .
60

I = −  

Câu 13: Tính C x xdx
2
2

0

cos

π

= ∫  

A. 
2

2
4

C
π= +  B. 

2 2
4

C
π +=  C. 

2 2
4

C
π −=  D. 

2

2
4

C
π= −  

Câu 14: Biết 2
1

3log
4 ln

b

x xdx b
b

= −∫ . Giá trị của b là: 

A. 3b =  B. 4b =  C. 1b =  D. 2b =  

Câu 15: Cho 
2

2

0

4 d .x x α− =∫  Giá trị của cos2α  là. 

A. cos2 0.α =  B. 
1cos2 .
2

α =  C. cos2 1.α =  D. cos2 1.α = −  

Câu 16: Biết 
3
2 3 2

a

x x dx a− + =∫ . Giá trị của a là: 

A. 1a =  B. 2a =  C. 3a =  D. 4a =  

Câu 17: Biết ( )
1

12 1 ln ln
a

x xdx a a
a

− = −∫ . Giá trị của a là 

A. 3a =  B. 4a =  C. 2a =  D. 8a =  

Câu 18: Giá trị nào của a để ( )2 3

0

3 2 2
a

x dx a+ = +∫ ? 

A. 2a =  B. 3a =  C. 1a =  D. 4a =  

Câu 19: Tính 
2

5 3

0

cos sinP x xdx

π

= ∫  
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Chuyên đề 4. Nguyên hàm – Tích phân Ứng dụng của tích phân 

A. 
1
24

P =  B. 
2
3

P
π=  C. 

24
P

π=  D. 
1
12

P =  

Câu 20: Tính ( )A x xdx
2

3 2

0

cos 1 cos

π

= −∫  

A. 
2
15

A
π=  B. A

8
15 4

π= −  C. 
8
15

A
π=  D. 

8
15 4

A
π= +  

Câu 21: Tính 
1 2 2

0

2
1 2

x x

x

x e x e
K dx

e

+ +=
+∫  

A. 
1 1 2ln
2 3

e
K

+=  B. 
1 1 1 2ln
3 2 3

e
K

+= +  C. 
1 1 2ln
3 3

e
K

+= +  D. 
1 1 2ln
3 3

e
K

+=  

Câu 22: Cho ( )
1

0

2 ( ) ( ) d 5.f x g x x− =∫  và ( )
1

0

3 ( ) ( ) d 10.f x g x x+ =∫ . Khi đó 
1

0

( )df x x∫  bằng. 

A. 10.  B. 5. C. 3. D. 15.  

Câu 23: Tính 
x

E dx
x

2 2

4
1

1+= ∫  

A. 
1 5 5 16 2
3 8

E
 − +=  
 
 

 B. 
5 5 16 2
8

E
− +=  

C. 
5 2
24

E
+=  D. 

1 3 5 14 2
3 8

E
 −=  
 
 

 

Câu 24: Biết 5

0

sina xdx
π

= ∫  và 
2

3

0

cosb xdx

π

= ∫ . Khi đó .a b  bằng: 

A. 
45
32

 B. 
16
15

 C. 
2
3

 D. 
32
45

 

Câu 25: Tính 
1

1 lne
xx x

F e dx
x

+= ∫  

A. eF e=  B. F eπ=  C. 
1
2F e=  D. 

3
2F e=  

Câu 26: Tính 
( )
3

2
1

3 ln

1

x
M dx

x

+=
+

∫  

A. 
1 273 ln
2 16

M
 

= − 
 

 B. 
1 273 ln
2 16

M
 

= + 
 

 C. 
1 273 ln
4 16

M
 

= + 
 

 D. 
1 273 ln
4 16

M
 

= − 
 

 

Câu 27: Tính E dx
x

3

4

1
sin2

π

π

= ∫  

A. 
1
2

E =  B. 
1 ln3
2

E =  C. ln 3E =  D. 
1 ln 3
2

E =  

Câu 28: Cho 
2

2

1

2 1dI x x x= −∫  và 2 1u x= − . Chọn khẳng định sai trong các khẳng định sau ? 
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Chuyên đề 4. Nguyên hàm – Tích phân Ứng dụng của tích phân 

A. 
33

2

0

2 .
3

I u=  B. 
2

1

d .I u u= ∫  C. 
2 27.
3

I =  D. 
3

0

d .I u u= ∫  

Câu 29: Tính xF e x xdx
2

2
sin 3

0

sin cos

π

= ∫  

A. 1
2
e

F = +  B. 1
2
e

F = −  C. 
1
2
e

F
−=  D. 

1
2
e

F
−=  

Câu 30: Biết 
4

2

1 6 lnx dx b
x

 
+ = + 

 
∫ . Giá trị của b là: 

A. 7b =  B. 5b =  C. 2b =  D. 3b =  

Câu 31: Hãy tính 
5

3

1 d .K x
x

= ∫  

A. 
1 3ln .
2 5

K =  B. 
1 5ln .
2 3

K =  C. 
3ln .
5

K =  D. 
5ln .
3

K =  

Câu 32: Cho ( )E x x dx
5

2

2 ln 1= −∫  và đặt ln( 1), 2u x dv xdx= − = . Chọn khẳng định Sai trong các khẳng 

định sau 

A. 

5
2

2

25ln4 ln 1
2
x

E x x
 

= − + + + 
 

 B. 
2724 ln4
2

E = −  

C. 
5

2

125ln 4 1
1

E x dx
x

 
= − + + − 

∫  D. ( )
5 25

2

2
2

ln( 1)
1

x
E x x dx

x
= − −

−∫  

Câu 33: Hãy tính ( )
3

2

1 2N x x dx
−

= + + −∫  

A. 31N =  B. 71N =  C. 17N =  D. 15N =  

Câu 34: Cho 
2

1

lnJ x xdx= ∫  và đặt ln ,u x dv xdx= = . Chọn khẳng định Sai trong các khẳng định sau 

A. 

2 22

11

ln
2
x

J x xdx
 

= − 
 

∫  B. 

2 22
2

11

1ln
2 4
x

J x x
 

= − 
 

 

C. 
32 ln2
4

J = −  D. 

2 12

21

1ln
2 2
x

J x xdx
 

= + 
 

∫  

Câu 35: Hãy tính ( )
2

2

2 1 cos2P x dx

π

π−

= −∫  

A. 
4

P
π=  B. 4P =  C. 

2
P

π=  D. 4
3

P
π= +  

Câu 36: Tính 
1

32 ln
e

I x xdx
x

 
= − 

 
∫  

A. 
2

1
2
e

I = +  B. 
21
2
e

I
+=  C. 

2

1
2
e

I = −  D. 
2 1
2

e
I

−=  
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Chuyên đề 4. Nguyên hàm – Tích phân Ứng dụng của tích phân 

Câu 37: Cho biết 
3

2
0

3

1

x
dx a

x
=

+
∫  và ( )

2

3

1 cos
sin 1 cos

x
dx b

x x

π

π

− =
+∫ . Khi đó tích của .a b  bằng: 

A. 
1
3

 B. 3 C. 1 D. 
10
3

 

Câu 38: Tính ( )C dx
x x

12

2
0

1
cos 3 1 tan3

π

=
+∫  

A. 
1 ln2
3

C = +  B. 
1 ln2
3

C =  C. 3ln2C =  D. ln2C =  

Câu 39: Tính ( )cos

0

sinxJ e x xdx
π

= +∫  

A. 
1

J e
e

π= − +  B. 
1

J e
e

π= + +  C. 
1

J
e

π= +  D. 
1
2

J e
e

π= − +  

Câu 40: Cho 

7
3

3
0

1
3 1
x

J dx
x

+=
+∫  và 3 3 1t x= + . Chọn khẳng định Sai trong các khẳng định sau 

A. 

2
5

2

1

1
3 5
t

J t
 

= + 
 

 B. 
46
15

J =  C. ( )
2

4

1

2J t t dt= +∫  D. ( )
2

4

1

1 2
3

J t t dt= +∫  

Câu 41: Giá trị của 
x x

F dx
x

36

0

3sin 4sin
1 cos3

π

−=
+∫  

A. 
1 ln2
3

F =  B. 2 ln3F =  C. 
1 ln3
2

F =  D. 2 ln3F =  

Câu 42: Tập hợp các giá trị của b sao cho ( )
0

2 4 d 5.
b

x x− =∫  

A. { }4 .  B. { }1;5 .−  C. { }5 .  D. { }1;4 .−  

Câu 43: Tính 
2
5

1

lnH x xdx= ∫  

A. 
732 ln2
4

H = −  B. 
32 1ln2
3 4

H = −  C. 
32 7 ln 2
3 4

H = −  D. 
32 7ln2
3 4

H = −  

Câu 44: Biết 
0

2
1 2 2

dx

x x
α

−

=
+ +∫  và 

1 3

8
0 1
x
dx

x
β=

+∫ . Giá trị của 2log
α
β

 bằng 

A. π  B. 4 C. 2 D. 
1
2

 

Câu 45: Biết 
2

4

0

sin 0a xdx

π

− =∫ . Giá trị của a bằng: 

A. 
3
5
π

 B. 
3
11

 C. 
16
π

 D. 
3
16
π

 

Câu 46: Diện tích hình phẳng tô đậm trong hình bên được tính theo công thức nào sau đây ? 
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Chuyên đề 4. Nguyên hàm – Tích phân Ứng dụng của tích phân 

 

A. 
2 4

0 2

( )d ( )d .S f x x f x x= − +∫ ∫  B. 
2 4

0 2

( )d ( )d .S f x x f x x= +∫ ∫  

C. 
4

0

( )d .S f x x= ∫  D. 
2 4

0 2

( )d ( )d .S f x x f x x= −∫ ∫  

Câu 47: Tính 

3

2 ln ln(ln )

e

e

dx
J

x x x
= ∫  

A. 
3ln
2

J =  B. 
2ln
3

J =  C. ln3J =  D. ln2J =  

Câu 48: Tính C x x dx
1
3 2

0

1= +∫  

A. 
2 1
15

C
+=  B. 

2 2 1
15

C
−=  C. 

2 2 2
15

C
+=  D. 

2 2
15

C =  

Câu 49: Tính ( )
x

D dx
x x x

4

0

sin
4

sin2 2 1 sin cos

π π − 
 =

+ + +∫  

A. 
2 3 2
2

D
−=  B. 

4 3 2
4

D
+=  C. 

4 3 2
4

D
−=  D. 

2 3 2
2

D
+=  

Câu 50: Tính 
x

E dx
x

24

0

1 2sin
1 sin2

π

−=
+∫  

A. 
1 ln2
2

E = +  B. ln 2E =  C. 2 ln 2E =  D. 
1 ln2
2

E =  

Câu 51: Tính tích phân ( )
1

0

ln 1 d .I x x x= +∫  

A. 
1 .
4

I =  B. 
3 .
4

I =  C. 
1 .
2

I =  D. 
1 .
4

I = −  

Câu 52: Tính 
( )21

ln

2 ln

e
xdx

H
x x

=
+

∫  

A. 
1 3ln
3 2

H = −  B. 
1 3ln
3 2

H = +  C. 
1 3ln
3 2

H = − +  D. 
1 3ln
3 2

H = − −  

Câu 53: Tính 
2

2

0

sin cosK x xdx

π

= ∫  

A. 
2
3

K =  B. 
1
3

K =  C. 
3

K
π=  D. 

2
3

K
π=  
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Chuyên đề 4. Nguyên hàm – Tích phân Ứng dụng của tích phân 

Câu 54: Biết 
1

lne
x
dx a

x
=∫  và 

7

1

lne
x
dx b

x
=∫ . Khi đó kết quả của a b+  bằng 

A. 
1
2

 B. 
5
8

 C. 
1
8

 D. 
8
5

 

Câu 55: Tính A x x dx
1

2

0

1= +∫  

A. 
2 3 1
3

A
−=  B. 

2 3 1
3

A
+=  C. 

2 3
3

A =  D. 
2 3
3

A
+=  

Câu 56: Hãy tính  
25

1

1 d .L x
x

= ∫  

A. 2 2.L =  B. 4.L =  C. 8.L =  D. 16.L =  

Câu 57: Tính D x x dx
1

0

1= +∫  

A. 
4 2 4
15

D
+=  B. 

4 2
15

D
+=  C. 

4 2 4
17

D
−=  D. 

3 2 1
15

D
+=  

Câu 58: Tính 
6

0

2 1 4sin3 cos3F x xdx

π

= +∫  

A. ( )1 5 5 1
9

F = −  B. 5 5 1F = −  C. ( )1 5 5 1
27

F = +  D. 
5 5
9

F =  

Câu 59: Tính tích phân 2

0

cos .sin d .I x x x
π

= ∫  

A. 0.I =  B. 
2 .
3

I = −  C. 
2 .
3

I =  D. 
3 .
2

I =  

Câu 60: Tính 
1

ln
1 ln

e
ex

K dx
x x

=
+∫

 

A. ln(1 )K e= +  B. ( )1 ln 1
2

K e= +  C. K e=  D. 1K e= +  

Câu 61: Tính 
1

cos(ln )
e

P x dx

π

= ∫  

A. 
1
2

e
P

π += −  B. 
1
2

e
P

π +=  C. 
2 1
2

e
P

+=  D. 
1
2
e

P
π−=  

Câu 62: Hãy tính 
0

1

1

3 d .xJ x+

−

= ∫  

A. 
2 .
ln3

J =  B. 
1 ln3.
2

J =  C. 2.J =  D. 
1 .
ln3

J =  

Câu 63: Tính xF e xdx
0

cos
π

= ∫  

A. 
1
2
e

F
π+= −  B. 

1
2

F = −  C. 
2
e

F
π

= −  D. 
1
2
e

F
π+=  
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Chuyên đề 4. Nguyên hàm – Tích phân Ứng dụng của tích phân 

Câu 64: Tính B x x dx
1

33 4

0

1= +∫  

A. 
( )33 2 2 1

16
B

−
=  B. 

( )33 2 2 1

8
B

−
=  C. 

32 2 1
16

B
−=  D. 

( )33 2 2 1

8
B

+
=  

Câu 65: Tính tích phân 3

0

cos .sin d .I x x x
π

= ∫  

A. 4 .I π= −  B. 0.I =  C. 
1 .
4

I = −  D. 41 .
4

I π= −  

Câu 66: Tính tích phân 
2

3

0

cos d 1
3
K

I x x

π

= = +∫ . Giá trị của K là: 

A. 
10 .
3

K =  B. 7.K =  C. 
2 .
3

K =  D. 1.K = −  

Câu 67: Cho 
1

2

0

1I x dx= −∫  và sin , ;
2 2

x t t
π π 

= ∈ − 
 

. Chọn khẳng định Sai trong các khẳng định sau 

A. 
4

I
π=  B. 

2
2

0

cos cosI t tdt

π

= ∫  

C. 
2

0

1 1 sin
2 2

I t t

π

 
= + 

 
 D. 

1
2

0

1 sin cosI t tdt= −∫  

Câu 68: Tìm khẳng định sai trong các khẳng định sau. 

A. 
2 3

1 1

0 0

d d .x xe x e x− −>∫ ∫  B. ( )
1 1

0 0

1ln 1 d d .
1

x
x x x

e

−+ >
−∫ ∫  

C. 
4 4

2

0 0

sin d sin2 d .x x x x

π π

<∫ ∫  D. 
21 1

0 0

1d d .
1

x x
e x x

x
−  −>  + 

∫ ∫  

Câu 69: Cho 
2 2

3
1 2

x
I dx

x
=

+
∫  và 3 2t x= + . Chọn khẳng định Sai trong các khẳng định sau 

A. 
10

3

2
3

I dt= ∫  B. 
2

1

2
3

I dt= ∫  C. 
10

3

2
3

I t=  D. ( )2 10 3
3

I = −  

Câu 70: Tính 
2
2

1

1ln 1H x dx
x

 
= + 

 
∫  

A. 
2 13ln3 ln2
3 6

H = + +  B. 
13ln3 2 ln2
6

H = − +  

C. 
10 12 ln2 ln3
3 6

H = − +  D. 
10 13ln3 ln2
3 6

H = − +  

Câu 71: Tính 
2

ln

e

e

dx
P

x x
= ∫  

A. 2 ln 2P = +  B. ln 2P =  C. 2P =  D. 2 ln 2P =  



GV. Lư Sĩ Pháp  Tài Liệu Ôn Thi THPTQG 

  
10 

 

Chuyên đề 4. Nguyên hàm – Tích phân Ứng dụng của tích phân 

Câu 72: Hãy tính 
2

1

2I x dx= +∫  

A. 
16 3
3

I =  B. 
13 3 3
3

I
−=  C. 

16 6 3
3

I
−=  D. 

6 3
3

I
−=  

Câu 73: Tính 
1

0

( 1) d .xI x e x= −∫  

A. 2 .I e= −  B. 
1 .
2

I e= +  C. 
1.
2
e

I
−=  D. 21 .I e= −  

Câu 74: Tính 
3

1 1x

dx
G

e
=

−∫  

A. ( )22 ln 1G e e= + +  B. ( )22 ln 1G e e= − + +  

C. ( )2ln 1G e e= + +  D. ( )2ln 1 2G e e= + + −  

Câu 75: Cho 
1

2

0

4J x dx= −∫  và 2sin , ;
2 2

x t t
π π 

= ∈ − 
 

. Chọn khẳng định Sai trong các khẳng định sau 

A. 
3

3 2
J

π= +  B. 
6

2

0

4 cosJ tdt

π

= ∫  

C. 
6

0

1 1 sin2
2 2

J t t

π

 
= + 

 
 D. 

6
2

0

4 sin .2cosJ t tdt

π

= −∫  

Câu 76: Cho 
6

0

1sin cos
64

n x xdx

π

=∫ . Giá trị của .n  

A. 4.=n  B. 5.=n  C. 6.=n  D. 3.=n  

Câu 77: Cho 
( )

( )

21

2
0

1

1

xx e
K dx

x

+
=

+
∫ . Chọn khẳng định Đúng trong các khẳng định sau 

A. 1K e= − +  B. 2K =  

C. 
( ) ( )

1
2 1

0
0

1
1

1

x

x
x e

K x e dx
x

+
= − + +

+ ∫  D. ( )
11

0
0

1 x xK x e e dx= + − ∫  

Câu 78: Cho các tích phân 
2 5

2 2

( )d 4, ( )d 3f x x f x x
−

= =∫ ∫  và 
5

2

( )d 6.g x x
−

=∫ . Với mọi 2;5x  ∈ −  , tìm khẳng 

định đúng. 

A. 
5 5

2 2

( )d ( )d .f x x g x x
− −

≥∫ ∫  B. ( ) ( ).f x g x≤  

C. 
5 5

2 2

( )d ( )d .g x x f x x
− −

>∫ ∫  D. ( ) ( ).f x g x>  

Câu 79: Hãy tính 
1

2
1

2 1

1

x
K dx

x x−

+=
+ +

∫  

A. 2 3 1K = −  B. 2 3K =  C. ( )2 3 1K = −  D. ( )2 3 1K = +  
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Câu 80: Cho 
1

0

xI xe dx= ∫  và đặt , xu x dv e dx= = . Chọn khẳng định Sai trong các khẳng định sau 

A. 1I =  B. ( ) 1 1

00

x xI xe e= −  C. ( )
11

0
0

x xI xe e dx= + ∫  D. ( )
11

0
0

x xI xe e dx= − ∫  

Câu 81: Tính 
1
2 8

0

1K x xdx= −∫  

A. 
1024
3825

K =  B. 
1004
8243

K =  C. 
24
25

K =  D. 
1124
3325

K =  

Câu 82: Cho 
2

0

sinK x xdx

π

= ∫ . Khẳng định nào sau đây Đúng ? 

A. 
2 2

0

cos
2
x

K x

π

 
=  
 

 B. ( )
2

2
0

0

cos cosK x x xdx

π
π

= − + ∫  

C. 0K =  D. ( )
2

2
0

0

sin cosK x x xdx

π
π

= + ∫  

Câu 83: Tính ( )
1

2

0

ln 1 d .I x x x= +∫  

A. 
2 ln2 1.
2

I
+=  B. 

2 ln2 1.
2

I
−=  C. 

ln2 1.
2

I
−=  D. 

1 .
2

I =  

Câu 84: Tính 
e

x
F dx

x x1

ln
1 ln

=
+∫  

A. 
2 2
3

F =  B. 
4 2
3

F =  C. 
4 2 2
3

F
+=  D. 

4 2 2
3

F
−=  

Câu 85: Giá trị của a để 
2

1

1 1a

H dx
ax

= =∫  

A. 4a =  B. 1a =  C. 2a =  D. 3a =  

Câu 86: Tính B x xdx
4

0

cos2

π

= ∫  

A. 
1

8 4
B

π= +  B. 
1

8 4
B

π= −  C. 
1
8

B
π +=  D. 

1
8

B
π −=  

Câu 87: Tính 
2

0

sinxN e xdx

π

= ∫  

A. 
21
2
e

N
+=  B. 

1
2
e

N
+=  C. 

1
2
e

N
π+=  D. 

21
2
e

N

π

+=  

Câu 88: Nếu  
0

2

2

4 d 2
x

e x K e
−

−

 
− = −  

 
∫  thì giá trị của K  là 

A. 10. B. 9. C. 12,5. D. 11. 
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Câu 89: Cho ( )E x x dx
4

2

1

3= +∫  và ( )F x x dx
2

2 4

1

3 −= −∫ . Mối liên hệ giữa E và F là: 

A. E F>  B. E F=  C. 
1
2

E F=  D. E F<  

Câu 90: Biết ( )
1

0

2 2 2xx e dx a+ =∫ . Giá trị của lna  là 

A. 1 B. 2 C. 4 D. 8 

Câu 91: Tính 
1

ln
e

I x xdx= ∫  

A. 
2 1
4

e
I

+=  B. 
2 1
4

e
I

−=  C. 
21
4
e

I
−=  D. 

2

4
e

I =  

Câu 92: Tính tích phân 
1

1

0

d .xI xe x−= ∫  

A. 1.I =  B. 1 .I e= −  C. 1.I = −  D. 2.I e= −  

Câu 93: Hãy tính 
1

2

0

3
1

xM e dx
x

 
= + + 
∫  

A. 
2 1 ln2
2

e
M

−= +  B. 
2

3ln2 1
2
e

M = + −  C. 2 13ln2
2

M e= + −  D. 
2 13ln2
2 2
e

M = + −  

Câu 94: Biết ( )
1

0

1 xx e dx a+ =∫ . Tính lna  

A. lna e=  B. ln 1a =  C. ln 10a =  D. ln 0a =  
Câu 95: Trong các tính chất sau có bao nhiêu tính chất đúng ? 

Tính chất 1. ( )d ( )d ,  .
b a

a b

f x x f x x a b= − >∫ ∫  Tính chất 2. ( )d ( )d .
b b

a a

k f x x k f x x=∫ ∫  

Tính chất 3. ( ) ( ) d ( )d ( )d .
b b b

a a a

f x g x x f x x g x x ± = ± ∫ ∫ ∫  Tính chất 4. 

( )d ( )d ( )d ,   .
b c b

a a c

f x x f x x f x x a c b= + < <∫ ∫ ∫  

A. 2. B. 3. C. 4. D. 1. 

Câu 96: Biết 

1
2

2
0

1

1
H dx

x
α= =

−
∫ . Giá trị của sin cosα α+  bằng: 

A. 
1 3
2

−
 B. 

1 3
2

+
 C. 

3
2

 D. 
1
2

 

Câu 97: Biết 
( )

( )

21

3
0

1

41

xx e a
dx

x

+
=

+
∫ . Giá trị của lnP a a= +  là: 

A. 3  B. 1e+  C. 2 ln2e+  D. 4 ln 2+  

Câu 98: Hãy tính E xdx
0

1 cos2
π

= +∫  

A. 2 2E π=  B. 2 2E =  C. 2 2 1E = +  D. 2 2E = −  
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Câu 99: Hãy tính F xdx
2

0

1 sin
π

= +∫  

A. 2E =  B. 4 2E π=  C. 
2 2
3

E
π=  D. 4 2E =  

Câu 100: Tính 
e

e

x
F dx

x

3

2

ln(ln )= ∫  

A. 3ln3 2 ln2 1F = − −  B. 2ln2 3ln3 1F = − −  C. 3ln3 2 ln2 1F = + +  D. 2ln2 3ln3 1F = + −  

Câu 101: Cho E x x dx
3

0

sin ln(cos )

π

= ∫  và đặt 
1ln(cos ),u x dv dx
x

= = . Chọn khẳng định Đúng trong các 

khẳng định sau 

A. 
3

3
0

0

sin ln(sin ) cosE x x xdx

π
π

= − − ∫  B. ( )1 ln2 1
2

E = +  

C. 
3

3
0

0

cos ln(cos ) sinE x x xdx

π
π

= − + ∫  D. 3 3
0 0

cos ln(cos ) cosE x x x
π π

= − +  

Câu 102: Tính 
9

4 1
x

F dx
x

=
−∫  

A. 7 2 ln2F = −  B. 7 2ln2F = +  C. 2 ln 2F = +  D. 7 ln2F = +  

Câu 103: Tính 
x

F dx
x x

4

2

ln 1
ln

+= ∫  

A. ln 2F =  B. 2 ln 2F = +  C. 2 ln 2F = −  D. 2 ln 2F =  

Câu 104: Tính 
1

2
0 1

x
E dx

x
=

+
∫  

A. 2E =  B. 2 1E = +  C. 2 2 1E = −  D. 2 1E = −  

Câu 105: Tính 
ln2

2

0

xL xe dx−= ∫  

A. 
1 3 ln2
3 4 2

L
 

= + 
 

 B. 
1 3 ln2
4 4 2

L
 

= − 
 

 C. 
3 ln2
4

L
−=  D. 

3 ln2
8 16

L = −  

Câu 106: Tính 
2

2

0

2 d .xI e x= ∫  

A. 43 1.I e= −  B. 4 1.I e= −  C. 44 .I e=  D. 4 .I e=  

Câu 107: 
2 1

1
2

11
x
xE x e dx

x

+ 
= + − 

 
∫  

A. 
5
23

2
E e=  B. 

5
22

3
E e=  C. 

2
53

2
E e=  D. 

5
22

5
E e=  

Câu 108: Nếu ( )d 5, ( )d 2
d d

a b

f x x f x x= =∫ ∫  với a d b< < thì ( )d
b

a

f x x∫  bằng: 

A. 7. B. 2.−  C. 8. D. 3. 
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Chuyên đề 4. Nguyên hàm – Tích phân Ứng dụng của tích phân 

Câu 109: Biết 
2 3

2
0 4

dx

x
α=

+∫ . Giá trị của cos2α  bằng: 

A. 1−  B. 0 C. 
3
2

 D. 
1
2

 

Câu 110: Tính 

2

4

0

sinH xdx

π

= ∫  

A. 2 2H =  B. 2H =  C. 
2

4
H

π=  D. 
2
3

H
π=  

Câu 111: Giả sử 
5

1

d ln
2 1
x

c
x

=
−∫ . Giá trị của c là 

A. 81. B. 8. C. 3. D. 9. 

Câu 112: Biết  
3

1

ln 3 ln
8

a
x a a
dx

ax

−=∫ . Giá trị của a là: 

A. 16a =  B. 2a =  C. 4a =  D. 8a =  

Câu 113: Biết 
24

2

1 2 5x dx a
x

 
+ = + 

 
∫ . Giá trị của a là 

A. 
512
12

a =  B. 
215
12

a =  C. 
215
24

a =  D. 
251
24

a =  

Câu 114: Tính 
x

B dx
x

46

0

tan
cos2

π

= ∫  

A. ( )1 ln 2 3
2

B = +  B. ( )1 10 3ln 2 3
2 27

B = + −  

C. ( ) 10 3ln 2 3
27

B = + −  D. ( )5 3 10 3ln 2 3
2 27

B = + +  

Câu 115: Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm trên đoạn 1;4 , (1) 1f  =   và (4) 4.f =  Tính 
4

1

( )d .I f x x′= ∫  

A. 3.I = −  B. 5.I =  C. 3.I =  D. 4.I =  

Câu 116: Tính 
ln2

0

1xH e dx= −∫  

A. 22H e
π

= −  B. ln22H e= +  C. 2
2

H
π= −  D. 2

2
H

π= +  

Câu 117: Biết 2

0

1
b

x dx b− =∫ . Giá trị của b là: 

A. 3b =  B. 4b =  C. 2b =  D. 5b =  

Câu 118: Hãy tính 
1

0

2 9d .
3

x
I x

x

+=
+∫  

A. 2.I =  B. 
42 3ln .
3

I = +  C. 
1 43ln .
2 3

I = +  D. 
4ln .
3

I =  
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Chuyên đề 4. Nguyên hàm – Tích phân Ứng dụng của tích phân 

§3. ỨNG DỤNG CỦA TÍCH PHÂN TRONG HÌNH H ỌC 
 

A. KI ẾN THỨC CẦN NẮM  
 
1. Diện tích hình phẳng 

� Nếu hình phẳng được giới hạn bởi đồ thị của hàm số f x( ) , liên tục trên đoạn a b;   , trục hoành và hai 

đường thẳng x a x b,= = thì diện tích S của nó được tính theo công thức:  

    = ∫ ( )d
b

a
S f x x  

Chú ý: Nếu trên a b;    hàm số f x( )  giữ nguyên một dấu thì: = =∫ ∫( )d ( )d
b b

a a

S f x x f x x  

� Nếu hình phẳng được giới hạn bởi hai đồ thị của hai hàm số y f x( )= , y g x( )=  liên tục trên đoạn 

a b;    và hai đường thẳng x a x b,= = thì diện tích S của nó được tính theo công thức: 

    = −∫ ( ) ( )d
b

a
S f x g x x  

Chú ý: Nếu trên đoạn ;α β     biểu thức f x g x( ) ( )−  không đổi dấu thì: 

    [ ]
β β

α α
− = −∫ ∫( ) ( )d ( ) ( ) df x g x x f x g x x  

2. Thể tích vật thể 
Giới hạn vật thể V bởi hai mặt phẳng song song, vuông góc với trục hoành, cắt trục hoành tại hai điểm có 

hoành độ x a x b,= = và S x( ) là diện tích thiết diện của V vuông góc với Ox tại x a b; ∈   . Thể tích của 

V được cho bởi công thức: = ∫ ( )d
b

a
V S x x . (S x( ) là hàm số không âm, liên tục trên đoạn a b;   ) 

3. Thể tích khối tròn xoay 

Cho hình phẳng giới hạn bởi đồ thị của hàm số f x( ) , liên tục trên đoạn a b;   , trục hoành và hai đường 

thẳng x a x b,= = quay quanh trục Ox, ta được khối tròn xoay. Thể tích của khối tròn xoay này được cho 

bởi công thức π= ∫
2( )d

b

a
V f x x . 

B. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM  

Câu 1: Tính diện tích hình phẳng S giới hạn bởi đồ thị các hàm số 2 , 3xy y x= = − , trục hoành và trục 
tung. 

A. 
1
2

ln2
S = −  B. ln2 2S = +  C. 

1
2

ln2
S = +  D. 2S =  

Câu 2: Tính diện tích hình phẳng được giới hạn bởi đồ thị của hàm số y xcos= , y 0=  và hai đường 

thẳng , .
2

x x
π π= − =  

A. 3 2S =  B. 2 3S =  C. 8S =  D. 3S =  

Câu 3: Tính thể tích của khối tròn xoay tạo thành khi quay quanh trục hoành mỗi hình phẳng giới hạn bởi 

đồ thị hàm số 
1

y
x

= , trục hoành và hai đường thẳng 1, 2.x x= =  

A. 
2

V
π=  B. 

ln2
2

V
π=  C. 

4
V

π=  D. 
ln2
4

V
π=  



GV. Lư Sĩ Pháp  Tài Liệu Ôn Thi THPTQG 

  
32 

 

Chuyên đề 4. Nguyên hàm – Tích phân Ứng dụng của tích phân 

Câu 4: Cho hình (H) giới hạn bởi các đường 25 , 0, 1x y x y= = = −  và 1y = . Tính thể tích của khối tròn 
xoay tạo thành khi quay hình (H) quanh trục tung. 

A. 2V π=  B. 4V π=  C. 6V π=  D. 8V π=  

Câu 5: Cho hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số lny x= , trục hoành, hai đường thẳng 1x =  và 2x = . 
Tính thể V của khối tròn xoay tạo thành khi quay hình phẳng đó xung quanh trục hoành. 

A. ( )22 ln 2 2 ln2 1V π= + +  B. ( )22 ln 2 2 ln2 1V π= − +  

C. ( )22 ln 2 2 ln2V π= −  D. ( )2ln 2 2 ln2 1V π= − +  

Câu 6: Cho hình (H) giới hạn bởi các đường 0, 4y x= =  và 1y x= − . Tính thể tích của khối tròn xoay 
tạo thành khi quay hình (H) quanh trục hoành. 

A. 
17
16

V
π=  B. 

24
25

V
π=  C. 

7
6

V
π=  D. 

5
6

V
π=  

Câu 7: Cho hình phẳng (H) giới hạn bởi đồ thị hai hàm số 2y x=  và 6y x= − . Thể tích V của khối tròn 

xoay tạo được khi quay hình (H) xung quanh trục tung là. 

A. 
32
4

V
π=  B. 

20
3

V
π=  C. 

32
3

V
π=  D. 

27
3

V
π=  

Câu 8: Cho tam giác vuông OPM  có cạnh OP nằm trên trục Ox. Đặt OM R=  , �POM α=  

R0 , 0
3
πα 

≤ ≤ > 
 

. Tính thể tích khối tròn xoay thu được khi quay tam giác đó quanh trục Ox theo α  và 

R . 

A. ( )3
3sin sin

3
R

V
π α α= −           B. ( )3

3cos cos
3
R

V
π α α= −  

C. ( )3
3sin sin

3
R

V
π α α= +            D. ( )3

3cos cos
3
R

V
π α α= +  

 
 

Câu 9: Tính thể tích của khối tròn xoay tạo thành khi quay quanh trục hoành mỗi hình phẳng giới hạn các 

đường sin .cos , 0, 0, .
2

y x x y x x
π= = = =  

A. 
2

25
V

π=  B. 
2

16
V

π=  C. 
2

9
V

π=  D. 
2

4
V

π=  

Câu 10: Cho hàm số 3 26 9= − +y x x x  (C). Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị (C) và trục 
hoành. 

A. 
1
24

S =  B. 
4
27

S =  C. 
27
4

S =  D. 
25
36

S =  

Câu 11: Diện tích hình phẳng S giới hạn bởi các đường cong siny x x= +  và y x= , (0 2 )x π≤ ≤  là. 
A. 4.S =  B. 4.S = −  C. 0.S =  D. 1.S =  

Câu 12: Tính thể tích của khối tròn xoay tạo thành khi quay quanh trục hoành mỗi hình phẳng giới hạn 
bởi đồ thị hàm số xy e= , trục hoành và hai đường thẳng 0, 3.x x= =  

A. 
( )6 1

2

e
V

π−
=  B. 

6

2
e

V
π=  C. 

( )6 1

4

e
V

π−
=  D. 

( )6 1

4

e
V

π+
=  



GV. Lư Sĩ Pháp  Tài Liệu Ôn Thi THPTQG 

  
33 

 

Chuyên đề 4. Nguyên hàm – Tích phân Ứng dụng của tích phân 

Câu 13: Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đường cong 2 4 , 0y ax a= >  và đường thẳng x a=  bằng 2ka . 
Giá trị của k bằng: 

A. 
3
8

k =  B. 
5
8

k =  C. 
8
5

k =  D. 
8
3

k =  

Câu 14: Tính diện tích hình phẳng S giới hạn bởi các đường cong 2, 2 3y x x y= + =  và trục hoành. 

A. 12S =  B. 
1
2

S =  C. 2S =  D. 
25
2

S =  

Câu 15: Tính diện tích hình phẳng được giới hạn bởi đường cong y x x2 2 2= − + , tiếp tuyến với đường 

thẳng này tại điểm ( )M 3;5  và trục tung. 

A. 9S =  B. 18S =  C. 
9
2

S =  D. 27S =  

Câu 16: Tính thể  tích của khối tròn xoay tạo thành khi quay quanh trục tung mỗi hình phẳng giới hạn bởi 
đồ thị hàm số 23y x= − , trục tung và đường thẳng 1.y =  

A. 2V π=  B. V π=  C. 2V π= −  D. 
2

V
π=  

Câu 17: Cho hình (H) giới hạn bởi các đường 2 , 0, 0
x

y xe y x= = =  và 1x = . Tính thể tích của khối tròn 
xoay tạo thành khi quay hình (H) quanh trục hoành. 

A. 2V eπ= −  B. 2V eπ= −  C. ( 2)V eπ= −  D. 2V eπ=  

Câu 18: Tính thể tích của vật thể nằm giữa hai mặt phẳng 1x = −  và 1x = , biết rằng thiết diện của vật thể 
bị cắt bởi mặt phẳng vuông góc với trục Ox tại điểm có hoành độ x ( 1 1)x− ≤ ≤   là một hình vuông cạnh 

là 22 1 .x−  

A. 
16
3

V =  B. 
25
3

V =  C. 16V =  D. 
10
3

V =  

Câu 19: Diện tích hình phẳng S nằm trong góc phần tư thứ nhất, giới hạn bởi các đường thẳng 2y x=  và 

đồ thị hàm số 2y x=  là. 

A. 
3
2

S =  B. 
23
15

S =  C. 
5
3

S =  D. 
4
3

S =  

Câu 20: Kí hiệu (H) là hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )2 1 xy x e= − , trục tung và trục hoành. 

Tính thể tích V của khối tròn xoay thu được khi quay hình (H) xung quanh trục Ox . 

A. ( )4 2 .V e π= −  B. 2 5.V e= −  C. 4 2 .V e= −  D. ( )2 5 .V e π= −  

Câu 21: Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường 22 sin , 1 cos , 0y x y x x= + = + = và .x π=  

A. 2.
2

S
π= +  B. 3.

2
S

π= +  C. 2.S π= +  D. 
3
.
4

S
π=  

Câu 22: Xét hình phẳng H giới hạn bởi 22 1y x= −  và ( )2 1y x= − . Quay hình H xung quanh trục Ox. 

Tính thể tích khối tròn xoay được tạo thành. 

A. 2
( )

1
3HV π=  B. ( )

1
3HV π=  C. 2

( )
4
3HV π=  D. ( )

4
3HV π=  

Câu 23: Tính diện tích hình phẳng được giới hạn bởi hai đồ thị của hàm số y x y xcos , sin= =  và hai 
đường thẳng 0, .x x π= =  

A. 2 2S = +  B. 2S =  C. 2 2S =  D. 2 2S = −  
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Câu 24: Tìm thể tích vật thể tròn xoay thu được khi quay hình phẳng giới hạn bởi các đường 22y x=  và 
3y x=  xung quanh trục Ox 

A. 
256
35

V
π=  B. 

26
35

V
π=  C. 

56
35

V
π=  D. 

356
35

V
π=  

Câu 25: Tính thể tích của vật thể nằm giữa hai mặt phẳng 0x =  và x π= , biết rằng thiết diện của vật thể 
bị cắt bởi mặt phẳng vuông góc với trục Ox tại điểm có hoành độ x (0 )x π≤ ≤   là một tam giác đều cạnh 

là 2 sin .x  

A. 2 3V =  B. 3V =  C. 2 3V = +  D. 3 2V = −  

Câu 26: Tính diện tích hình phẳng S giới hạn bởi các đường cong 
2

43 , 2x y x y= + =  và trục hoành. 

A. 
5
6

S =  B. 
6
5

S =  C. 
7
3

S =  D. 
9
8

S =  

Câu 27: Thể tích khối tròn xoay tạo bởi một hình thang cong giới hạn bởi đồ thị hàm số y = f(x), trục Ox, 
hai đường thẳng x = a, x = b (a < b) quay quanh trục Ox được tính bởi công thức. 

A. 
b

a

V f x dx2( )π= ∫                B. 2 2( )
b

a

V f x dxπ= ∫  

C. 2( )
b

a

V f x dx= ∫                   D. ( )
b

a

V f x dxπ= ∫  

  
Câu 28: Tính thể tích của khối tròn xoay tạo thành khi quay quanh trục hoành mỗi hình phẳng giới hạn 
các đường ln , 0, 2.y x y x= = =  

A. ( )2ln 2 2 ln2 1V π= − +  B. ( )22 ln 2 2 ln2 1V = − +  

C. ( )22 ln 2 2 ln2 1V π= + +  D. ( )22 ln 2 2 ln2 1V π= − +  

Câu 29: Tính thể tích của khối tròn xoay tạo thành khi quay quanh trục hoành mỗi hình phẳng giới hạn 

đồ thị hàm số y x= , trục hoành và hai đường thẳng 0, 2x x= =  
A. 2V π= −  B. 2V π= +  C. 2V π=  D. V π=  

Câu 30: Thể tích V của khối tròn xoay tạo nên do quay xung quanh trục Ox hình phẳng (H) giới hạn bởi 

các đường ( )21 , 0, 0y x y x= − = =  và 2x =  là: 

A. 
5
2

V
π=  B. 

8 2
3

V
π=  C. 

2
5

V
π=  D. 2V π=  

Câu 31: Tính thể tích của hình phẳng (H) quay quanh trục Ox, biết (H) giới hạn bởi các đường 2

x

y xe= , 
0, 1, 2.= = =y x x  

A. 3π=V e  B. π=V e  C. 2V eπ=  D. 
2

π=V
e

 

Câu 32: Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )y f x=   liên tục, trục hoành và 2 đường thẳng 
,x a x b= =  được tính bởi công thức. 

A. 
0

2 ( )
b

S f x dx= ∫  B. 
b

a

S f x dx( )= ∫  C. ( )
b

a

S f x dx= ∫  D. ( )
b

a

S f x dxπ= ∫  

Câu 33: Tính diện tích hình phẳng được giới hạn bởi đường cong y x2 1= + , tiếp tuyến với đường thẳng 

này tại điểm ( )M 2;5  và trục tung. 
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A. 
3
8

S =  B. 
8
3

S =  C. 
5
8

S =  D. 
8
5

S =  

Câu 34: Tính diện tích hình phẳng S giới hạn bởi đồ thị các hàm số 3( ) 3f x x x= −  và ( ) .g x x=  
A. 12S =  B. 0S =  C. 16S =  D. 8S =  

Câu 35: Tìm thể tích V của phần vật thể giới hạn bởi hai mặt phẳng 0x =  và 3x = , biết rằng thiết diện 

của vật thể bị cắt bởi mặt phẳng vuông góc với trục Ox tại điểm có hoành độ ( ), 0 3x x≤ ≤  là một hình 

chữ nhật có hai kích thước là x  và 22 9 .x−  

A. 9V =  B. 
18
5

V =  C. 
9
2

V =  D. 18V =  

Câu 36: Tính diện tích hình phẳng được giới hạn bởi đồ thị của hàm số 
x

y xe2= , y 0=   và hai đường 
thẳng 0; 1.x x= =  

A. 4 2S e= +  B. 4 2S e= −  C. 4S e= −  D. 2 4S e= −  
Câu 37: Cho hình phẳng giới hạn bởi đường cong siny x=  , trục hoành và hai đường thẳng 0,x x π= =  . 
Tính thể tích khối tròn xoay thu được khi quay hình này xung quanh trục Ox. 

A. 
2

2
V

π=                     B. 
1
2

V =  

     C. 
2

V
π=                       D. 

23
2

V
π=  

 

Câu 38: Cho hình (H) giới hạn bởi các đường 2sin2 , 0, 0x y x y= = =  và 
2

y
π= . Tính thể tích của khối 

tròn xoay tạo thành khi quay hình (H) quanh trục tung. 

A. 
2

V
π=  B. 

3
V

π=  C. 
4

V
π=  D. 2V π=  

Câu 39: Xét hình phẳng H giới hạn bởi 22 1y x= −  và ( )2 1y x= − . Tính diện tích hình H. 

A. ( ) 1
2HS
π= +  B. ( )

1
2HS

π −=  C. ( ) 1
2HS
π= −  D. ( )

1
2HS

π +=  

Câu 40: Diện tích hình phẳng S nằm trong góc phần tư thứ nhất, giới hạn bởi các đường thẳng 

8 ,y x y x= =  và đồ thị hàm số 3y x=  là. 

A. 
64
3

S =  B. 
36
4

S =  C. 
63
4

S =  D. 
4
63

S =  

Câu 41: Diện tích hình phẳng S được giới hạn bởi các đường cong 3 , 2y x y x= = −  và 0x =  là: 

A. 
17
12

S =  B. 
12
17

S =  C. 0S =  D. 
17
12

S = −  

Câu 42: Tính diện tích hình phẳng S giới hạn bởi đồ thị các hàm số  
2

2 4 , 4
2
x

y x y= − = + . 

A. 
15
14

S =  B. 
64
3

S =  C. 
65
4

S =  D. 
1
12

S =  

Câu 43: Cho hình phẳng (H) giới hạn bởi đồ thị hàm số ( ) xf x e= , trục Ox và hai đường thẳng 0x =  và 
1x = . Thể tích V khối tròn xoay khi quay hình (H) xung quanh trục hoành cho bởi công thức: 
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A. 

21
2

0

xV e dxπ
 

=   
 
∫  B. 

21
2

0

xV e dxπ
 

=   
 
∫  C. 

1
2 2

0

xV e dxπ= ∫  D. 
1
2

0

xV e dxπ= ∫  

Câu 44: Thể tích V của khối tròn xoay tạo nên bởi phép quay xung quanh trục Ox của một hình phẳng 

giới hạn bởi các đường 
1 1
,

x
y y

x x

−= =  và 1x =  là: 

A. ( )1 2 ln2V π= −  B. V π= −  C. 0V =  D. ( )2 ln2 1V π= −  

Câu 45: Tính diện tích hình phẳng S giới hạn bởi đồ thị các hàm số 3 2( ) 2f x x x x= − −  trên 1;2 −   và 

trục hoành. 

A. 
37
12

S =  B. 0S =  C. 
12
37

S =  D. 
37
12

S = −  

Câu 46: Tính diện tích hình phẳng được giới hạn bởi đồ thị của hàm số y x3= , trục hoành và hai đường 
thẳng 1, 2.x x= − =  

A. 
21
23

S =  B. 
19
2

S =  C. 
17
2

S =  D. 
17
4

S =  

Câu 47: Cho hàm số ( )( )( ) 1 2f x x x x= − − . Diện tích hình phẳng S giới hạn bởi đồ thị hàm số, trục Ox 

và hai đường thẳng 0, 2x x= =  là. 

A. 
1

0

( )S f x dx= ∫  B. 
2

0

( )S f x dx= ∫  

C. 
2

0

( )S f x dx= ∫  D. 
1 2

0 1

( ) ( )S f x dx f x dx= −∫ ∫  

Câu 48: Tính diện tích hình phẳng được giới hạn bởi đồ thị của hàm số y x x3 4= − , y 0=   và hai 
đường thẳng 2, 4.x x= − =  

A. 84S =  B. 24S =  C. 48S =  D. 44S =  

Câu 49: Tính thể  tích của khối tròn xoay tạo thành khi quay quanh trục tung mỗi hình phẳng giới hạn bởi 
đồ thị hàm số lny x= , trục tung và hai đường thẳng 0, 1.y y= =  

A. 
( )21

2

e
V

π−
=  B. 

( )2 1

2

e
V

π+
=  C. 

( )2 1

2

e
V

π−
=  D. 

( )21

2

e
V

π+
=  

Câu 50: Tính thể tích của khối tròn xoay tạo thành khi quay quanh trục hoành mỗi hình phẳng giới hạn 

bởi các đường 22 , 0.y x x y= − =  

A. 
16
25

V
π=  B. 

16
15

V
π=  C. 

16
15

V =  D. 
15
16

V
π=  

Câu 51: Tính thể tích của khối tròn xoay tạo thành khi quay quanh trục hoành mỗi hình phẳng giới hạn 
bởi đồ thị hàm số ( )4y x x= −  và trục hoành. 

A. 
152
15

V
π=  B. 

32
3

V
π=  C. 

23
3

V
π=  D. 

512
15

V
π=  

Câu 52: Viết công thức tính thể tích V của khối tròn xoay được tọa ra khi quay hình thang cong, giới hạn 
bởi đồ thị hàm số ( )y f x= , trục Ox và hai đường thẳng ,x a x b= = ( )a b< , xung quanh trục  Ox . 

A. ( ) .
b

a

V f x dxπ= ∫  B. 2( ) .
b

a

V f x dxπ= ∫  C. 2( ) .
b

a

V f x dx= ∫  D. ( ) .
b

a

V f x dxπ= ∫  

Câu 53: Tính S diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 3y x x= −  và đồ thị hàm số 2 .y x x= −  
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A. 
4
.
9

S =  B. 13.S =  C. 
37
.

12
S =  D. 

81
.

12
S =  

Câu 54: Cho hình (H) giới hạn bởi các đường 
2
, 0x y
y

= =  và 4y = . Tính thể tích của khối tròn xoay tạo 

thành khi quay hình (H) quanh trục tung. 
A. 3V π=  B. 5V π=  C. 7V π=  D. 9V π=  

Câu 55: Diện tích hình phẳng S giới hạn bởi các đường cong 3y x=  và 5y x=  là. 

A. 0.S =  B. 
1
.
6

S =  C. 2.S =  D. 4.S = −  

Câu 56: Tính thể tích của vật thể nằm giữa hai mặt phẳng 0x =  và x π= , biết rằng thiết diện của vật thể 
bị cắt bởi mặt phẳng vuông góc với trục Ox tại điểm có hoành độ x (0 )x π≤ ≤   là một hình vuông cạnh 

là 2 sin .x  
A. 12V =  B. 8V =  C. 8V π=  D. 16V π=  

Câu 57: Cho hình phẳng giới hạn bởi các đường thẳng y x=  và y x= quay xung quanh trục Ox. Thể 
tích V của khối tròn xoay tạo thành là. 

A. .V π= −  B. .
6

V
π=  C. .V π=  D. 0.V =  

Câu 58: Cho hai hàm số 1( )y f x=  và 2 ( )y f x=  liên tục trên [a; b]. Diện tích của hình phẳng giới hạn bởi 

đồ thị của hai hàm số và các đường thẳng ,x a x b= =   được tính bởi công thức: 

A. 1 2( ) ( )
b b

a a

S f x dx f x dx= −∫ ∫  B. ( )1 2( ) ( )
b

a

S f x f x dx= −∫  

C. 
b

a

S f x f x dx1 2( ) ( )= −∫  D. 1 2( ) ( )
b b

a a

S f x dx f x dx= +∫ ∫  

Câu 59: Cho hình (H) giới hạn bởi các đường cos , 0, 0y x y x= = =  và 
4

x
π= . Tính thể tích của khối 

tròn xoay tạo thành khi quay hình (H) quanh trục hoành. 

A. 
( 2)
8

V
π π +=  B. 

( 2)
16

V
π π −=  C. 

2
8

V
π +=  D. 

( 2)
16

V
π π +=  

Câu 60: Cho hình (H) giới hạn bởi các đường 
1
2 2 , 1, 2

x

y x e x x= = =  và 0y = . Tính thể tích của khối tròn 
xoay tạo thành khi quay hình (H) quanh trục hoành. 

A. 2 .V e=  B. 2 .V eπ=  C. ( )2 1 .V eπ= +  D. 
2

.
2
e

V
π=  

Câu 61: Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường 3 2 1y x x= + + , trục hoành, 1x =  và 2.x =  

A. 
21
.
4

S =  B. 
31
.
4

S =  C. 
39
.
4

S =  D. 
3
.
4

S =  

Câu 62: Diện tích hình phẳng S nằm trong góc phần tư thứ nhất, giới hạn bởi các đường thẳng 4y x=  và 

đồ thị hàm số 3y x=  là. 
A. 4S =  B. 12S =  C. 7S =  D. 5S =  

Câu 63: Tính thể  tích của khối tròn xoay tạo thành khi quay quanh trục tung mỗi hình phẳng giới hạn bởi 
đồ thị hàm số 2y x= , trục tung và hai đường thẳng 0, 4.y y= =  

A. 8V π=  B. 8V π= −  C. 2V π=  D. 8V π= +  
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ÔN TẬP CHUYÊN ĐỀ 4 
 

Câu 1: Tính tích phân 
1

ln d .
e

I x x x= ∫  

A. 
2 1
.

4
e

I
+=  B. 

2 1
.

4
e

I
−=  C. 

22 1
.

3
e

I
+=  D. 

21
.

4
e

I
−=  

Câu 2: Tìm nguyên hàm của hàm số ( ) cos2 .f x x=  

A. ( )d 2sin2 .f x x x C= +∫  B. 
1

( )d sin2 .
2

f x x x C= +∫  

C. 
1

( )d sin2 .
2

f x x x C= − +∫  D. ( )d 2sin2 .f x x x C= − +∫  

Câu 3: Tìm nguyên hàm của hàm số 
3 2

2

4 5 1
.

− −= x x
y

x
 

A. 22 5 ln .− + +x x x C  B. 2 1
5 .− + +x x C

x
 C. 2 1

2 5 .− + +x x C
x

 D. 2 1
2 5 .− + − +x x C

x
 

Câu 4: Tính tích phân 
2

0

sin d .I x x x

π

= ∫ . 

A. 1.I = −  B. 1 .
2

I
π= −  C. 1.I =  D. .

2
I

π=  

Câu 5: Tính thể tích vật thể tròn xoay khi quay hình phẳng giới hạn bởi các đường 
1
, 0, 1

4
y x y x= = =  và 

4x = quanh trục .Ox  

A. 
21
.

16
V =  B. 

23
.

16
V =  C. 

21
.

16
V

π=  D. 
23
.

16
V

π=  

Câu 6: Nếu ( )d 7=∫
c

a

f x x  và ( )d 5=∫
c

b

f x x  với < <a c b  thì ( )d∫
b

a

f x x  bằng ? 

A. 35. B. 2. C. 12. D. 2.−  

Câu 7: Thể tích vật thể tròn xoay được giới hạn bởi các đường 
1

2 2, 1, 2, 0= = = =
x

y x e x x y  khi quay 

quanh trục hoành là 2( ).= +V ae beπ  Khi đó +a b  bằng? 
A. 2. B. 2.−  C. 0. D. 1. 

Câu 8: Cho 
1

ln d .
e

I x x= ∫  Khẳng định nào dưới đây là đúng ? 

A. ( )
1

ln .
e

I x x x= −  B. ( )
1

ln 1 .
e

I x x= −  C. ( )
1

ln .
e

I x x x= +  D. 2

1

1
ln .
2

e

I x=  

Câu 9: Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi hai đồ thị hàm số 3y x x= −  và 2 .y x x= −  

A. 
81
.

12
S =  B. 

7
.
2

S =  C. 12.S =  D. 
37
.

12
S =  

Câu 10: Kí hiệu (H) là hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số lny x= , trục hoành và các đường thẳng 
1, .x x e= =  Tính thể tích V của khối tròn xoay thu được khi quay hình (H) xung quanh trục Ox. 

A. ( )2 .V e π= −  B. ( )1 .V e π= −  C. ( )4 2 .V e π= +  D. ( )2 .V e π= +  
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Câu 11: Tính diện tích hình phẳng được giới hạn bởi các đường 
( )
3 1

, 0
3 1 3 1

x

x x
y y

−

−= =
+ +

 và 1.x =  

A. ( )3 2 2 ln3.S = −  B. 
( )2 3 2 2

.
ln3

S
+

=  C. 
( )2 3 2 2

.
ln3

S
−

=  D. 
3 2 2

.
ln3

S
−=  

Câu 12: Tính 2

0

cos sin d .
π

= ∫I x x x  

A. 
2

.
3

=I  B. 
1
2

I =  C. 
3

.
2

=I  D. 
2

.
3

= −I  

Câu 13: Cho ( )
1

0

2 ( ) ( ) d 5f x g x x− =∫   và ( )
1

0

3 ( ) ( ) d 10f x g x x+ =∫ . Tính 
1

0

( )d .K f x x= ∫  

A. 5.K =  B. 10.K =  C. 15.K =  D. 3.K =  

Câu 14: Biết = ∈∫ ℕ

1

ln
d  ( , )

e
x a
x a b

x b
. Tính ln ln .S a a b b= +  

A. 2 ln2.S = +  B. 2 ln2.S =  C. 1 ln2.S = +  D. 2.S =  

Câu 15: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số 
1

( )f x
x

= trên khoảng (0; )+∞ , biết rằng đồ thị hàm số 

( ) 2 .F e e=  
A. ( ) ln 2 1.F x x e= + −  B. ( ) 1 2 ln .F x e x= + −  

C. ( ) ln 2 .F x x e= +  D. ( ) ln 2 1 .F x x e= + −  

Câu 16: Thể tích V  của vật thể tròn xoay sinh ra bởi hình phẳng giới hạn bởi các đường 

4 4cos sin ,y x x= +  0,
2

y x
π= =  và x π=  khi quay quanh trục Ox  bằng. 

A. 
25
.

8
V

π=  B. 
5
.
8

V
π=  C. 

23
.

8
V

π=  D. 
3
.
2

V
π=  

Câu 17: Cho tích phân 
2

0

sin 8 cos d

π

= +∫I x x x  và đặt 8 cos .= +t x  Khẳng định nào dưới đây là đúng ? 

A. 
92

3

8

2
.

3
=I t  B. 729 512.= −I  C. 

8

9

d .= ∫I t t  D. 
9

8

d .= ∫I t t  

Câu 18: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số ( ) cos3 cosf x x x= , biết rằng đồ thị hàm số ( )y F x=  đi qua 
đi qua gốc tọa độ .O  

A. 
1 1

( ) sin 4 cos2 .
8 4

F x x x= +  B. 
1 1

( ) cos4 cos2 .
8 4

F x x x= +  

C. 
1 1

( ) sin 4 sin2 .
4 2

F x x x= +  D. 
1 1

( ) sin 4 sin2 .
8 4

F x x x= +  

Câu 19: Biết 3 32 54
d ln . + = + + 

 
∫ x x a x b x C

x
 Tính .S a b= +  

A. 
3

.
5

=S  B. 
24

.
5

=S  C. 
23

.
5

=S  D. 5.=S  

Câu 20: Trong các khẳng định dưới đây, khẳng định nào sai ? 

A. 
1

d .
1

+

= +
+∫
e

e x
x x C

e
 B. 

1

d .
1

+

= +
+∫
x

x e
e x C

x
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C. 
1

cos 2 d sin 2 .
2

= +∫ x x x C  D. 
1

d ln .= +∫ x x C
x

 

Câu 21: Cho hình phẳng giới hạn bởi đường cong siny x=  , trục hoành và hai đường thẳng 0,x x π= =  . 
Tính thể tích khối tròn xoay thu được khi quay hình này xung quanh trục Ox. 

A. 
2

2
V

π=  B. 
1
2

V =  C. 
2

V
π=  D. 

23
2

V
π=  

Câu 22: Tính tích phân 
π

= ∫
3

0

cos .sin dI x x x . 

A. 1.I = −  B. 4 .I π= −  C. 0.I =  D. 41 .
4

I π= −  

Câu 23: Biết 
2

1

(2 1) ln d ln .− = +∫ x x x a a b  Tính .=P ab  

A. 1.= −P  B. 2.=P  C. 
1

.
2

= −P  D. 
3

.
2

=P  

Câu 24: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số 2( ) xf x e= , biết rằng đồ thị hàm số ( )y F x=  đi qua điểm 

( )ln 2;2 .M  

A. 2( ) 1.xF x e= +  B. 21( ) 1.
2

xF x e= +  C. 21( ) .
2

xF x e=  D. 21( ) .
2

xF x e C= +  

Câu 25: Kí hiệu (H) là hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )2 1 xy x e= − , trục tung và trục hoành. 

Tính thể tích V của khối tròn xoay thu được khi quay hình (H) xung quanh trục Ox. 

A. 4 2 .V e= −  B. ( )2 5 .V e π= −  C. ( )4 2 .V e π= −  D. 2 5.V e= −  

Câu 26: Biết 

π

π= − ∈∫ ℝ

4

2
0

d ln  ( , )
cos
x

x b a b
ax

. Tính . .P a b=  

A. 2.P =  B. 2 2.P =  C. 4.P =  D. 4 2.P =  

Câu 27: Tìm thể tích V của phần vật thể giới hạn bởi hai mặt phẳng 0x =  và 3x = , biết rằng thiết diện 

của vật thể bị cắt bởi mặt phẳng vuông góc với trục Ox tại điểm có hoành độ ( ), 0 3x x≤ ≤  là một hình 

chữ nhật có hai kích thước là x  và 22 9 x− . 

A. 
9
.
2

V =  B. 18.V =  C. 9.V =  D. 
18
.
5

V =  

Câu 28: Kí hiệu ( )H  là hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số y x=  và .y x=  Tính thể tích V  của 

khối  tròn xoay thu được khi quay hình ( )H  xung quanh trục .Ox  

A. 
2
.
3

V
π=  B. 

3
.
4

V
π=  C. 2 .V π=  D. .

6
V

π=  

Câu 29: Tính thể tích khối tròn xoay tạo thành khi quay trục Ox  hình phẳng giới hạn bởi các đường 

thẳng , , 0
2

x x y
π π= = =  và 4 41 cos sin .y = + +  

A. 
5
.
8

V
π=  B. 

7
.
8

V
π=  C. 

25
.

8
V

π=  D. 
27
.

8
V

π=  



GV. Lư Sĩ Pháp  Tài Liệu Ôn Thi THPTQG 

  
41 

 

Chuyên đề 4. Nguyên hàm – Tích phân Ứng dụng của tích phân 

Câu 30: Biết tích phân ( )
2

2

1

ln 2
1 ln d .

+ +− =∫
a b

x x x
c

 Tính .= + +S a b c  

A. 5.S =  B. 17.S =  C. 13.S =  D. 0.S =  

Câu 31: Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 3 26 9 ,= − +y x x x trục tung và tiếp tuyến tại 
điểm có hoành độ thỏa mãn 0′′ =y  được tính bằng công thức ? 

A. 
2

3 2

0

( 6 12 8)d .= − + −∫S x x x x  B. 
3

3 2

0

( 6 10 5)d .= − + −∫S x x x x  

C. 
2

3 2

0

( 6 12 8)d .= − + − +∫S x x x x  D. 
3

3 2

0

( 6 10 5)d .= − + − +∫S x x x x  

Câu 32: Nếu ( )d 5=∫
d

a

f x x  và ( )d 2=∫
d

b

f x x  với < <a d b  thì ( )d∫
b

a

f x x  bằng ? 

A. 7. B. 2.−  C. 3. D. 8. 

Câu 33: Biết ( )sin 2 cos3 d cos 2 sin 3 .+ = + +∫ x x x m x n x C  Tính .= +S m n  

A. 
1

.
6

=S  B. 
1

.
6

= −S  C. 5.=S  D. 
5

.
6

= −S  

Câu 34: Tính thể tích khối tròn xoay khi quay hình phẳng giới hạn bởi các đường (4 )= −y x x  và 0y =  
quanh trục .Ox  

A. 
512

.
15

π=V  B. 
32

.
3

π=V  C. 
512

.
15

=V  D. 
32

.
3

=V  

Câu 35: Cho 
8

2

0

16 d= −∫I x x  và đặt sin=x t . Khẳng định nào dưới đây là sai ? 

A. 2 4.π= +I  B. 216 4cos .− =x t  C. d 4cos d .=x t t  D. 
4

2

0

16cos d .

π

= ∫I t t  

Câu 36: Biết ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số 
1

( )
1

f x
x

=
−

 và (2) 1F = . Tính (3).F  

A. 
1

(3) .
2

F =  B. (3) ln 2 1.F = −  C. (3) ln 2 1.F = +  D. 
7

(3) .
4

F =  

Câu 37: Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm trên đoạn   2;4 , =(2) 2f  và =(4) 4f . Tính 
4

2

( )d .I f x x′= ∫  

A. 6.I =  B. 2.I = −  C. 2.I =  D. 8.I =  

Câu 38: Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm trên đoạn [ ] ( )1;2 , 1 2− − = −f  và ( )2 1.=f  Tính 

( )
2

2

1

3 '( ) d .
−

= − −∫I x x f x x  

A. 
3
.
2

I = −   B. 
9
.
2

I = −  C. 1.I =  D. 3.I =  

Câu 39: Trong các khẳng định dưới đây, khẳng định nào sai ? 

A. ( )d ( ) ( ).
b

a

f x x f b f a′ = −∫  B. 0d 0.
b

a

x =∫  

C. d 0.
a

a

c x =∫  D. ( )d ( ) ( ).
b

a

f x x F a F b= −∫  
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Câu 40: Tìm hàm số ( )f x  biết ( )d sin 2 cos2 .= + − +∫
xf x x x x e C  

A. ( ) 2 cos2 2sin2 .xf x x x e= − −  B. ( ) 2 cos2 2sin2 .xf x x x e C= − − +  

C. 
1 1

( ) cos2 sin2 .
2 2

xf x x x e= − + −  D. ( ) 2sin 2 2cos2 .xf x x x e= − −  

Câu 41: Biết ( )d 10=∫
b

a

f x x  và ( )3 ( ) 5 ( ) d 5− =∫
b

a

f x g x x . Tính ( )d .∫
b

a

g x x  

A. ( )d 0.=∫
b

a

f x x  B. ( )d 5.=∫
b

a

f x x  C. ( )d 5.= −∫
b

a

f x x  D. ( )d 15.=∫
b

a

f x x  

Câu 42: Tìm hàm số ( )f x  biết ( )4 2( )d ln 1 .= + + +∫ f x x x x C  

A. 
3

4 2

4 2
( ) .

1
x x

f x C
x x

+= +
+ +

 B. 
4 2

3

1
( ) .

4 2
x x

f x
x x

+ +=
+

 

C. 
4 2 1( ) .x xf x e + +=  D. 

3

4 2

4 2
( ) .

1
x x

f x
x x

+=
+ +

 

Câu 43: Biết 
2

2

0

cos sin d  ( , )
a

x x x a b
b

π

= ∈∫ ℤ . Tính 2 3 1.S a a= + −  

A. 8.S =  B. 4.S =  C. 12.S =  D. 10.S =  

Câu 44: Cho ∈ℕn , tính ( )
2

0

1 cos sin d .

π

= −∫
n

I x x x  

A. 
1

.
1

=
−

I
n

 B. 
1

.
2 1

=
+

I
n

 C. 
1

.
1

=
+

I
n

 D. 
1

.=I
n

 

Câu 45: Kí hiệu (H) là hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số lny x= , trục hoành và các đường thẳng 
1, .x x e= =  Tính thể tích V của khối tròn xoay thu được khi quay hình (H) xung quanh trục Ox. 

A. ( )2 .V e π= +  B. ( )4 2 .V e π= +  C. ( )1 .V e π= −  D. ( )2 .V e π= −  

Câu 46: Biết 
6

0

( )d 10=∫ f x x  và 
4

0

( )d 7=∫ f x x . Tính 
6

4

( )d .∫ f x x  

A. 
6

4

( )d 3.=∫ f x x  B. 
6

4

( )d 3.= −∫ f x x  C. 
6

4

( )d 17.=∫ f x x  D. 
6

4

10
( )d .

7
=∫ f x x  

Câu 47: Cho ( ),  ( )f x g x  là hai hàm số liên tục trên K  và 0k ≠ . Khẳng định nào sau đây là sai ? 

A. ( )d ( )d .kf x x k f x x=∫ ∫  B.  ± = ± ∫ ∫ ∫( ) ( ) d ( )d ( )d .f x g x x f x x g x x  

C. ( ). ( ) d ( )d . ( )d .f x g x x f x x g x x  = ∫ ∫ ∫  D. ′ = +∫ ( )d ( ) .f x x f x C  

Câu 48: Biết ( )
2

0

cos d
 ,

1 3sin

x x a
a b

bx

π

= ∈
+∫ ℤ . Tính . .P a b=  

A. 
1
.
6

P =  B. 6.P =  C. 
2
.
3

P =  D. 12.P =  

Câu 49: Tìm hàm số ( )f x  biết 3( ) cosF x x=  là một nguyên hàm của ( ).f x  

A. 2( ) 3sin cos .f x x x= −  B. 2( ) 3cos .f x x=  

C. 2( ) 3sin cos .f x x x C= − +  D. 2( ) 3sin .f x x= −  

Câu 50: Tìm nguyên hàm ( )F x  của hàm số ( ) cosf x x= − , biết (2017 ) 1.F π =  
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A. ( ) sin .F x x C= − +  B. ( ) sin 1.F x x= − +  
C. ( ) sin 1.F x x= +  D. ( ) sin 2017.F x x= − +  

Câu 51: Biết 
1

2
0

1
d ln2 ln3.

5 6
x a b

x x
= +

− +∫  Tính 2 2 .M a b= −  

A. 6.M =  B. 3.M =  C. 1.M =  D. 2.M = −  
Câu 52: Diện tích hình phẳng (phần gạch chéo) trong hình là?  

A. 
3

2

( )d .
−

= ∫S f x x                                B. 
2 3

0 0

( )d ( )d .
−

= +∫ ∫S f x x f x x  

C. 
0 3

2 0

( )d ( )d .
−

= +∫ ∫S f x x f x x               D. 
0 3

2 0

( )d ( )d .
−

= −∫ ∫S f x x f x x  

 
 

Câu 53: Khẳng định nào dưới đây là sai ? 

A. sin d cos= +∫ x x x C  B. 
1

d .( 0)= + ≠∫
kx kxe x e C k

k
 

C. ( ) ( )1
sin d cos .( 0)+ = − + + ≠∫ ax b x ax b C a

a
 D. tan d ln cos .x x x C= − +∫  

Câu 54: Kí hiệu S là diện tích hình thang cong giới hạn bởi đồ thị hàm số liên tục ( )y f x= , trục hoành 
và hai đường thẳng  , .x a x b= = Như hình vẽ bên, khẳng định nào dưới đây là sai ? 

A. ( )( ) d .
b

a

S f x x= −∫                B. ( )d .
b

a

S f x x= ∫  

C. ( ) d .
b

a

S f x x= ∫                    D. ( )d .
b

a

S f x x= ∫  

 

Câu 55: Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường 
2 1

, 0, 0
1

x
y y x

x

−= = =
−

 và 1.x = −  

A. 2 3ln2.S = +  B. 2 ln4.S = −  C. 3 ln4.S = +  D. 2 ln2.S = −  

Câu 56: Cho 
2

1

( )d 16.=∫ f x x   Tính 
ln 2

0

(4 3)d .= −∫
x xI e f e x  

A. 8.=I  B. 4.=I  C. 32.=I  D. 16.=I  

Câu 57: Tính thể tích V của khối tròn xoay tạo thành khi quay quanh trục Ox hình phẳng giới hạn bởi các 

đường thẳng tan , 0, 0y x y x= = =  và .
4

x
π=  

A. .V π=  B. 
3
.
2

V
π=  C. 

ln 2
.

2
V

π=  D. 
ln2
.

2
V =  

Câu 58: Cho hình cong (H) giới hạn bởi các đường , 0, 0xy e y x= = =  và ln 4.x = Đường thẳng 

 (0 ln 4)x k k= < < chia (H) thành hai phần có diện tích là 1S  và 2S  như hình vẽ. Tìm k để 1 22 .S S=  

A. 
2
ln3.
3

k =                 B. ln3.k =  

C. 2ln3.k =                  D. 3.k =  
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Câu 59: Cho ( )f x là hàm số có đạo hàm ( )f x′ liên tục trên đoạn 0;
2
π 

 
 

 thỏa mãn điều kiện (0)
2

f
π=  và 

2

0

( )d 2f x x

π

π′ =∫ . Tính .
2

f
π 
 
 

 

A. 
3
.

2 2
f

π π 
= 

 
 B. .

2 2
f

π π 
= 

 
 C. 

5
.

2 2
f

π π 
= 

 
 D. 

3
.

2 4
f

π π 
= 

 
 

Câu 60: Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số tany x= , trục hoành và các đường thẳng 

0, .
3

x x
π= =  

A. 
1
ln 2.
2

S =  B. 
1
ln2.
2

S =  C. ln2.S =  D. 2 ln2.S = +  

Câu 61: Cho ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( ) sinf x x x= +  thỏa mãn (0) 19.F =  Tìm ( ) .F x  

A. 2( ) cos 20.F x x x= − + +  B. 
2

( ) cos 10.
2
x

F x x= − + +  

C. 
2

( ) cos 20.
2
x

F x x= − + +  D. 
2

( ) sin 20.
2
x

F x x= + +  

Câu 62: Biết 
 

= + + + + + 
∫ ∫d d
( 1)(2 1) 1 2 1

x a b
x x

x x x x
. Tính .=P a b . 

A. 1.=P  B. 
1

.
2

=P  C. 1.= −P  D. 0.=P  

Câu 63: Kí hiệu (H) là hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 2 2b
y a x
a

= −  (a, b cho trước và , 0a b > ) 

trục hoành và các đường thẳng , .x a x a= − =  Tính thể tích V của khối tròn xoay thu được khi quay hình 
(H) xung quanh trục Ox. 

A. 24
.

3
V ab π=  B. 24 .

3
V a bπ=  C. 21

.
3

V ab π=  D. 21 .
3

V a bπ=  

Câu 64: Tính diện tích hình phẳng được giới hạn bởi đồ thị hàm số 3y x= , trục hoành và hai đường 
thẳng 1, 2,x x= =  biết rằng mỗi đơn vị dài trên các trục tọa độ là 2 .cm  

A. 215 .S cm=  B. 217 .S cm=  C. 215
.

4
S cm=  D. 217

.
4

S cm=  

Câu 65: Viết công thức tính thể tích V của một khối tròn xoay được tạo ra khi quay hình thang cong, giới 
hạn bởi đồ thị hàm số ( )y f x= , trục Ox và hai đường thẳng ,  ( )x a x b a b= = < , xung quanh trục Ox. 

A. 2( )d .π= ∫
b

a

V f x x  B. 2( )d .= ∫
b

a

V f x x  C. ( )d .π= ∫
b

a

V f x x  D. ( ) d .= ∫
b

a

V f x x  

Câu 66: Cho hàm số ( )( )( ) 1 2f x x x x= − − − . Diện tích hình phẳng S giới hạn bởi đồ thị hàm số, trục Ox 

và hai đường thẳng 0, 2x x= =  là. 

A. 
1

0

( )d .S f x x= ∫  B. 
2

0

( )d .S f x x= ∫  

C. 
1 2

0 1

( )d ( )d .S f x x f x x= −∫ ∫  D. 
1 2

0 1

( )d ( )d .S f x x f x x= − +∫ ∫  

Câu 67: Tìm nguyên hàm của hàm số ( )( ) cos 2 1 .= +f x x  
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Chuyên đề 4. Nguyên hàm – Tích phân Ứng dụng của tích phân 

A. ( )( )d 2sin 2 1 .= + +∫ f x x x C  B. ( )1
( )d sin 2 1 .

2
= + +∫ f x x x C  

C. ( )( )d 2sin 2 1 .= − + +∫ f x x x C  D. ( )1
( )d sin 2 1 .

2
= − + +∫ f x x x C  

Câu 68: Cho .α ∈ℝ  Hàm số nào trong các hàm số sau đây không phải là một nguyên hàm của hàm số 
( ) cos ?f x x=  

A. ( ) sin .F x x=  B. ( ) 2sin cos .
2 2
x x

F x
α α+ −=  

C. ( ) 2sin cos .
2 2
x x

F x α α   
= + −   

   
 D. ( ) 2cos cos .

2 2
x x

F x
α α+ −=  

Câu 69: Cho hàm số ( )f x  liên tục trên khoảng ( 2;3).−  Gọi ( )F x là một nguyên hàm của ( )f x trên 

khoảng ( 2;3).−  Tính ( )
2

1

( ) 2I f x x dx
−

= +∫ , biết ( 1) 1F − =  và (2) 4.F =  

A. 10.I =  B. 9.I =  C. 12.I =  D. 6.I =  

Câu 70: Tính thể tích V của khối tròn xoay tạo thành khi quay quanh trục Ox hình phẳng giới hạn bởi các 

đường thẳng 3 , 0, 1y x y x= = =  và 8.x =  

A. 
93
.

5
V

π=  B. 
23
.

4
V

π=  C. 
9
.
4

V
π=  D. 

12
.

5
V

π=  

Câu 71: Cho 
9

0

( )d 81f x x =∫ . Tính 
3

0

(3 )d .I f x x= ∫  

A. 27.I =  B. 9.I =  C. 81.I =  D. 3.I =  

Câu 72: Tính thể tích khối tròn xoay sinh ra khi quay quanh trục Ox hình phẳng giới hạn bởi các đường 
3

2, .
3
x

y y x= =  

A. 
126

.
35

V
π=  B. 

48
.

35
V

π=  C. 
4
.
3

V
π=  D. 

486
.

35
V

π=  

Câu 73: Tính thể tích khối tròn xoay sinh ra khi quay quanh trục Ox hình phẳng giới hạn bởi các đường 
2 24 6, 2 6.y x x y x x= − + = − − +  

A. 3 .V π=  B. .
2

V
π=  C. .

3
V

π=  D. 4 .V π=  

Câu 74: Biết
5

1

d
ln 3 ln 5.

3 1
= +

+∫
x

a b
x x

 Tính 2 23 .= + +S a ab b  

A. 5.=S  B. 7.=S  C. 0.=S  D. 9.=S  

Câu 75: Cho 
2 2

3
1

d
2

x
I x

x
=

+
∫  và 3 2.t x= +  Trong các khẳng định dưới đây, khẳng định nào sai ? 

A. ( )2
10 3 .

3
I = −  B. 

10

3

2
d .

3
I t= ∫  C. 

10

3

2 .
3

I t=  D. 
10

3

2 1
d .

3
I t

t
= ∫  

Câu 76: Biết 
2
2

1

1
ln 1 d ln2 ln3 ,x x a b c

x

 
+ = + + 

 
∫ với , ,a b c là các số hữu tỷ. Tính .S a b c= + +  

A. 
1
.
6

S =  B. 
10
.
3

S = −  C. 3.S =  D. 
1
.
6

S = −  
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Câu 77: Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm trên đoạn [1;2] , (1) 1f = và (2) 2f = . Tính 
2

1

( )d .I f x x′= ∫  

A. 1.I = −  B. 
7
.
2

I =  C. 3.I =  D. 1.I =  

Câu 78: Cho ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( )f x . Khẳng định nào dười đây là sai ? 

A. 2 2( )d ( ) .f x x F x C= +∫  B. 2 22 ( )d ( ) .xf x x F x C= +∫  

C. ( )d ( ) .f x x F x C= +∫  D. ( )d ( ) .f t t F t C= +∫  

Câu 79: Tìm tất cả hàm số ( )f x  thỏa mãn 3( ) 4 1.f x x′ = +  

A. 4316( ) (4 1)
3

f x x C= + +  B. 433( ) (4 1)
16

f x x C= + +  

C. 
3(4 1) 4 1

( )
4

x x
f x C

+ += +  D. 343( ) (4 1)
16

f x x C= + +  

Câu 80: Biết 
1

2

0

1 d .x x α− =∫ . Tính 
tan 2

.
tan 2

P
α
α

−=
+

 

A. 
1
.
3

P =  B. 
1
.
3

P = −  C. 0.P =  D. 3.P = −  

Câu 81: Cho 
5

1

( )d 5.=∫ f x x   Tính 
ln 2

0

(4 3)d .= −∫
x xI e f e x  

A. 

5
.

4
=I  

B. 

5
.

8
=I  C. 20.=I  

D. 

5
.

2
=I  

Câu 82: Tính diện tích S  của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 
3 1
1
x

y
x

− −=
−

 và hai trục tọa độ. 

A. 
3

2 4 ln .
4

S = −  B. 
3

2 ln .
4

S =  C. 
4

4 ln 1.
3

S = −  D. 
1 4
ln .

2 3
S = +  

Câu 83: Tính tích phân 
1

2

0

1d .I x x x= +∫ . 

A. 
2 2

1.
3

I = −  B. ( )1
2 2 1 .
3

I = −  C. ( )1
2 2 1 .
3

I = +  D. 2 2 1.I = −  

Câu 84: Biết 
4

2
2

d
ln2 ln3 ln5,

x
a b c

x x
= + +

+∫  với , ,a b c là các số nguyên. Tính .S a b c= + +  

A. 6.S =  B. 2.S = −  C. 2.S =  D. 0.S =  

Câu 85: Tìm nguyên hàm của hàm số ( ) 2 1.= −f x x  

A. ( )1
( )d 2 1 2 1 .

3
= − − +∫ f x x x x C  B. 

1
( )d 2 1 .

3
= − − +∫ f x x x C  

C. 
1

( )d 2 1 .
2

= − +∫ f x x x C  D. ( )2
( )d 2 1 2 1 .

3
= − − +∫ f x x x x C  

Câu 86: Biết 
2

1

ln d ln .= +∫ x x x a a b  Tính .= +S a b  

A. 2.=S  B. 
3

.
4

= −S  C. 
5

.
4

=S  D. 
3

.
2

= −S  
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Câu 87: Cho 
4

0

( )d 16.f x x =∫  Tính 
2

0

(2 )d .I f x x= ∫  

A. 32.I =  B. 4.I =  C. 16.I =  D. 8.I =  

Câu 88: Cho 
9

0

( )d 9f x x =∫ . Tính 
3

0

(3 )d .I f x x= ∫  

A. 3.I =  B. 9.I =  C. 27.I =  D. 1.I =  

Câu 89: Cho cos d= ∫A x x x  và đặt , cos d .= =u x dv x x  Khẳng định nào dưới đây là đúng ? 

A. sin cos .= + +A x x x C  B. sin sin d .= + ∫A x x x x  

C. sin cos .= +A x x x  D. .
sin

=
 = −

du dx

v x
 

Câu 90: Trong các khẳng định dưới đây, khẳng định nào sai ? 

A. ( ( ) ( ))d ( )d ( )d .+ = +∫ ∫ ∫
b b b

a a a

f x g x x f x x g x x  B. ( )d ( )d ( )d .= +∫ ∫ ∫
b c b

a a c

f x x f x x f x x  

C. ( )d 1.=∫
a

a

f x x  D. ( )d ( )d .=∫ ∫
b b

a a

kf x x k f x x  

Câu 91: Gọi ( )F x  là nguyên hàm của hàm số ( )= −f x x x( ) 1 cos  và 1
2

F
π  = 
 

. Tìm hằng số C. 

A. 1 .
2

C
π= −  B. .

2
C

π=  C. 0.C =  D. .C π=  

Câu 92: Tính tích phân ( )
3

2 4

0

tan tan d .I x x x

π

= +∫ . 

A. 1.
3

I
π= +  B. 

2
.
3

I
π=  C. 3.I =  D. 

3
.
3

I =  

Câu 93: Cho 
1

2

0

1d= +∫I x x x  và đặt 2 1= +t x . Khẳng định nào dưới đây là đúng ? 

A. 
2

1

1
d .

2
= ∫I t t  B. 

2

1

d .= ∫I t t  C. 
1

0

1
d .

2
= ∫I t t  D. 

2

1

1
d .

2
= ∫I t t  

Câu 94: Biết ( )
1

2 *

0

ln 1
ln 1 d  ( )

a a
x x x a

a

−+ = ∈∫ ℕ . Tính 0 1 2 .
a a a

S C C C= + +  

A. 24.S =  B. 6.S =  C. 12.S =  D. 4.S =  

Câu 95: Cho hàm số ( )f x  liên tục trên [0;10]  thỏa mãn: ( )
10

0

d 8=∫ f x x   và ( )
5

3

d 3.= −∫ f x x
 

Tính 

( ) ( )
10 3

5 0

d d .= +∫ ∫P f x x f x x  

A. 11.=P  B. 11.= −P  C. 24.= −P  D. 5.=P  
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ĐÁP ÁN CHUYÊN ĐỀ 4 
 

NGUYÊN HÀM  
 
 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 21 22 23 24 25 26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 51 52 53 54 55 56 57 58 59 60 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 61 62 63 64 65 66 67 68 69 70 71 72 73 74 75 76 77 78 79 80 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 81 82 83 84 85 86 87 88 89 90 91 92 93 94 95 96 97 98 99 100 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 10

1 
10
2 

10
3 

10
4 

10
5 

10
6 

10
7 

10
8 

10
9 

11
0 

11
1 

11
2 

11
3 

11
4 

11
5 

11
6 

11
7 

11
8 

A                   
B                   
C                   
D                   
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TÍCH PHÂN 
 
 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 21 22 23 24 25 26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 51 52 53 54 55 56 57 58 59 60 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 61 62 63 64 65 66 67 68 69 70 71 72 73 74 75 76 77 78 79 80 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 81 82 83 84 85 86 87 88 89 90 91 92 93 94 95 96 97 98 99 100 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 10

1 
10
2 

10
3 

10
4 

10
5 

10
6 

10
7 

10
8 

10
9 

11
0 

11
1 

11
2 

11
3 

11
4 

11
5 

11
6 

11
7 

11
8 

A                   
B                   
C                   
D                   
 
 
 
 
 

ỨNG DỤNG CỦA TÍCH PHÂN 
 
 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 
A                     
B                     
C                     
D                     
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 21 22 23 24 25 26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 51 52 53 54 55 56 57 58 59 60 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 61 62 63 
A    
B    
C    
D    
 

ÔN TẬP CHUYÊN ĐỀ 4 
 

 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 21 22 23 24 25 26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 51 52 53 54 55 56 57 58 59 60 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 61 62 63 64 65 66 67 68 69 70 71 72 73 74 75 76 77 78 79 80 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 81 82 83 84 85 86 87 88 89 90 91 92 93 94 95 
A                
B                
C                
D                
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Chuyên đề 5. Số Phức  

CHUYÊN ĐỀ 5 
 

SỐ PHỨC 
---o0o--- 

 
A. KI ẾN THỨC CẦN NẮM  

1. Số phức 
� Số phức = +z a bi  có phần thực là a, phần ảo là b ( )2, , 1∈ = −ℝa b i  

� Số i  được gọi là đơn vị ảo và có 2 1= −i . 3 = −i i ;  4 1=i ; ….; 4 1=ni ; 4 1+ =ni i ; 4 2 1+ = −ni ; 4 3+ = −ni i  

� Số phức = +z x yi được biểu diễn bởi điểm ( );M x y  trên mặt phẳng tọa độ .Oxy   

Lưu ý:  
� Tập hợp những điểm M biểu diễn số phức z có thể thỏa mãn: Đường thẳng; đường tròn; hình tròn; elip; 
. . .  

� Số phức 1z a bi= +  và 2z b ai= + có điểm biểu diễn đối xứng qua đường thẳng y x=   

� Độ dài của vectơ 
�����
OM  là môđun của số phức z. Kí hiệu: OM z=

�����

. Như vậy: 2 2= = +
�����

z OM a b   

� Số phức liên hợp của = +z a bi  kí hiệu là z  và = + = −z a bi a bi . 
Lưu ý:  � z  và z  đối xứng nhau qua trục Ox 

  � z z= , z z=  

2. Các phép toán trên số phức 

Cho hai số phức ( )2
1 2,   , , , , 1z a bi z c di a b c d i= + = + ∈ = −ℝ   

� Hai số phức bằng nhau: 1 2

a c
z z a bi c di

b d

 =
= ⇔ + = + ⇔  =

  

� Phép cộng: ( ) ( ) ( ) ( )1 2z z a bi c di a c b d i+ = + + + = + + +  

� Phép trừ: ( ) ( ) ( ) ( )1 2z z a bi c di a c b d i− = + − + = − + −  

� Phép nhân: ( )( ) ( ) ( )1 2.z z a bi c di ac bd ad cb i= + + = − + +  

� Phép chia: 
( )( )1 1 2 1 2

22 2 2
2 2 2 2

, 0
a bi c diz z z z z

z
z c dz z z

+ −
= = = ≠

+
 

� Cho số phức z a bi= +  . Số phức nghịch đảo của z kí hiệu là 1z−  và 1
2 2 2

1
.
z z a bi

z
z z z a bz

− −= = = =
+

 

� Số phức đối của z kí hiệu là z′  và z a bi′ = − + . z và z′  đối xứng qua trục tung. 
3. Mối liên hệ giữa z  và z  

Cho số phức 2  ( , , 1)z a bi a b i= + ∈ = −ℝ . Ta có: z a bi= −  

� ( ) ( ) 2z z a bi a bi a+ = + + − =   � ( ) ( ) 2z z a bi a bi bi− = + − − =  

� ( ) ( ) 22 2.z z a bi a bi a b z= + − = + =   � 
( )22 2 2

2 2 2 2 2

. 2
. .

a biz z z z a b abi

z z z z z a b a bz

+ −= = = = +
+ +

  

4. Phương trình bậc hai với hệ số thực 

� Căn bậc hai của số thực 0a <  là ±i a  

� Xét phương trình bậc hai 2 0, , , , 0+ + = ∈ ≠ℝax bx c a b c a . Đặt 2 4∆ = −b ac  
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Chuyên đề 5. Số Phức  

 � Nếu 0∆ =  thì phương trình có nghiệm kép 
2

= − b
x

a
(nghiệm thực) 

 � Nếu 0∆ >  thì phương trình có hai nghiệm thực 1,2 2

− ± ∆= b
x

a
 

 � Nếu 0∆ <  thì phương trình có hai nghiệm phức 1,2 2

− ± ∆
=

b i
x

a
 

 
B. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM 

 
Câu 1: Cho số phức 2 3z i= − . Khẳng định nào sai trong các khẳng định dưới đây ? 

A. Phần thực và phần ảo của z  lần lượt là 3−   và 2. 

B. Mô đun của z  là 13.=z  

C. Điểm biểu diễn hình học của z  là ( )3;2 .−M  

D. Số phức liên hợp của z  là 2 3.= +z i  

Câu 2: Để số phức ( )1z a a i= + − (a là số thực) và 1z = thì. 

A. 0a = hoặc 1.=a  B. 
1

.
2

=a  C. 1.=a  D. 
3

.
2

=a  

Câu 3: Cho số phức z  thỏa mãn hệ thức: ( ) ( )1 3 2 6i z i z i+ + − = − . Tính môđun của số phức 

2 1.w z iz= − +  

A. 5.w =  B. 5 2.w =  C. 2 5.w =  D. 13.w =  

Câu 4: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy. Tập hợp những điểm biểu diễn các số phức z  thỏa mãn: 

( )3 4 2z i− − =  là: 

A. Đường tròn có phương trình: ( ) ( )2 2
1 1 9.− + + =x y  

B. Đường tròn có phương trình: ( ) ( )2 2
3 4 4.+ + + =x y  

C. Đường thẳng có phương trình: 2 3.= −y x  

D. Đường tròn có phương trình: ( ) ( )2 2
3 4 4x y− + + =  

Câu 5: Cho số phức 3 2z i= − . Tìm phần thực và phần ảo của số phức .z  
A. Phần thực bằng 3, phần ảo bằng 2.  B. Phần thực bằng 3− , phần ảo bằng 2 .− i  
C. Phần thực bằng 3− , phần ảo bằng 2.−  D. Phần thực bằng 3, phần ảo bằng 2 .i  

Câu 6: Kí hiệu M  là điểm biểu diễn số phức z  và M ′  là điểm biểu diễn của số phức z . Trong các 
khẳng định dưới đây, khẳng định nào đúng ? 

A. ,M M ′  đối xứng nhau qua trục tung. 
B. ,M M ′  đối xứng nhau qua đường thẳng .y x= −  
C. ,M M ′  đối xứng nhau qua trục hoành. 
D. ,M M ′  đối xứng nhau qua đường thẳng .y x=  

Câu 7: Cho hai số phức ( )1 2 2, , , , 0z a bi z a bi a b z= + = − ∈ ≠ℝ . Khẳng định nào sau đây là sai ? 

A. 1 2z z+ là số thực. B. 1

2

z

z
 là số thuần ảo. 

C. 1 2.z z  là số thực. D. 1 2z z−  là số thuần ảo. 

Câu 8: Cho số phức z  thỏa mãn 
( )3

1 3

1

i
z

i

−
=

−
 . Môđun của số phức .= +w z iz  
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A. 8 2.=w  B. 16 2.=w  C. 4 2.=w  D. 2 2.=w  

Câu 9: Phần ảo của số phức z  thỏa mãn ( ) ( )24 3
1 3 8 13

2 1

i
z z i i

i

− + − + = −
−

 là. 

A. 2. B. 2 .i  C. 3. D. 3 .i  

Câu 10: Cho số phức 1 2z i= + , số phức nghịch đảo số phức z  là số phức: 

A. 1 2 1
.

5 5
− = −z i  B. 1 1 2

.
5 5

− = −z i  C. 1 1
1 .

2
− = +z i  D. 1 1 2 .z i− = −  

Câu 11: Số phức liên hợp của số phức ( )( )1 3 2z i i= − + là. 

A. 5 .= +z i  B. 1 .= −z i  C. 1 .= +z i  D. 5 .= −z i  

Câu 12: Cho số phức ( )2 , , 1z a bi a b i= + ∈ = −ℝ . Số phức 2z có phần thực là. 

A. .−a b  B. 2 2.−a b  C. 2 .ab  D. 2 2.+a b  

Câu 13: Cho số phức ( ), ,z a bi a b= + ∈ℝ thỏa mãn hệ thức ( ) ( )2
1 1 2z i z i− + = − . Tính log .= +S a b  

A. 3.=S  B. 4.=S  C. log 3 10.= +S  D. 13.=S  

Câu 14: Tính tổng các môđun các số phức là nghiệm của phương trình 3 22 2 1 0.z z z− + − =  
A. 3.  B. 2.  C. 4.  D. 1.  

Câu 15: Tìm tập hợp các điểm biểu diễn số phức z  trên mặt phẳng tọa độ thỏa mãn 2 1 2 3.z i≤ − + <  

A. Hình tròn có phương trình ( ) ( )2 2
1 2 4.x y− + + ≥  

B. Tập hợp những điểm nằm phía ngoài hình tròn bán kính bằng 3 và phía trong (kể cả biên) hình tròn 
bán kính bằng 2 có cùng tâm. 

C. Hình tròn có phương trình ( ) ( )2 2
1 2 9.x y− + + <  

D. Tập hợp những điểm nằm phía trong hình tròn bán kính bằng 3 và phía ngoài (kể cả biên) hình tròn 
bán kính bằng 2 có cùng tâm. 

Câu 16: Phương trình 3 2 0z az bz c+ + + = nhận 1z i= +  và 2z =  làm nghiệm. Bộ ba hệ số ( ), ,a b c  là. 

A. ( )6; 4;6 .−  B. ( )4;6; 4 .−  C. ( )4; 6;4 .−  D. ( )4;6; 4 .− −  

Câu 17: Tìm số phức z , biết 2z =  và z là số thuần ảo. 

A. .= ±z i  B. 1 .= −z i  C. 2 .= ±z i  D. 2 .= +z i  

Câu 18: Phần thực và phần ảo của số phức ( )8

3= +z i  là. 

A. Phần thực là 128và phần ảo là 128 3.−  B. Phần thực là 128và phần ảo là 128 3. 

C. Phần thực là 128− và phần ảo là 128 3.−  D. Phần thực là 128− và phần ảo là 128 3. 

Câu 19: Số z z+  là: 
A. Số thực. B. Số ảo. C. 0. D. 2. 

Câu 20: Cho số phức , ( , )z a bi a b= + ∈ℝ  thỏa mãn ( ) ( )2 5 3 1z i z i z+ − = + + . Tính . .=P a b  

A. 
1

.
6

=P  B. 1.=P  C. 36.= −P  D. 
1

.
36

= −P  

Câu 21: Cho số phức ( )2 , , 1z a bi a b i= + ∈ = −ℝ . Số phức 2z có phần ảo là. 

A. .ab  B. .abi  C. 2 .abi  D. 2 .ab  

Câu 22: Biết rằng nghịch đảo của số phức z bằng số phức liên hợp của nó, trong các kết luận sau, kết luận 
nào là đúng ? 

A. 1.= −z  B. z là một số thuần ảo. C. 1.=z  D. .∈ℝz  
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Câu 23: Cho 2 3z i= +  là một số phức . Hãy tìm một phương trình bậc hai với hệ số thực nhận z  và z  
làm nghiệm. 

A. 2 4 13 0.− + =z z  B. 2 4 13 0.− − =z z  C. 2 4 13 0.+ + =z z  D. 2 4 13 0.+ − =z z  

Câu 24: Cho số phức , ( , )z a bi a b= + ∈ℝ  thỏa mãn ( ) ( ) ( )2
2 3 4 1 3i z i z i− + + = − + . Tính 2 2.= +S a b  

A. 25.=S  B. 21.=S  C. 29.=S  D. 3.=S  

Câu 25: Cho số phức ( )1
n

z i= +  với  n∈ℕ và thỏa mãn ( ) ( )4 4log 3 log 9 3n n− + + = . Tìm phần thực 

của số phức z. 
A. Phần thực là 8.−  B. Phần thực là 7. C. Phần thực là 8. D. Phần thực là 0. 

Câu 26: Cho số phức z  thỏa mãn điều kiện ( )2 3 5z i z i+ + = + . Phần thực và phần ảo của z  là. 

A. Phần thực là 2− và phần ảo là 3.−  B. Phần thực là 2và phần ảo là 3 .i  2; 3i−  
C. Phần thực là 2và phần ảo là 3.−  D. Phần thực là 3và phần ảo là 2.−  

Câu 27: Tập hợp các điểm trong mặt phẳng phức biểu diễn các số phức z thỏa mãn 2 1z i+ =  là đường 

tròn có phương trình nào sau đây ? 

A. ( )2 22 1.+ + =x y  B. ( )22 2 1.+ + =x y  C. 2 2 4 3 0.+ + − =x y x  D. 2 2 4 3 0.+ + − =x y y  

Câu 28: Khi số phức z  thay đổi tùy ý thì tập hợp các số 2 2z z+  là: 
A. Tập hợp tất cả các số thực. 
B. Tập hợp tất cả các số phức không phải là số ảo. 
C. Tập hợp các số thực dương. 
D. Tập hợp các số thực không âm. 

Câu 29: Số nào trong các số sau là số thực ? 

A. ( ) ( )3 2 3 2 .+ − −i i  B. ( ) ( )2 5 2 5 .+ + −i i  

C. ( )2

1 3 .+ i  D. 
2

.
2

+
−

i

i
 

Câu 30: Tìm số phức liên hợp của số phức ( )3 1 .= +z i i  

A. 3 .= − +z i  B. 3 .= − −z i  C. 3 .= +z i  D. 3 .= −z i  

Câu 31: Kí hiệu i  là đơn vị ảo. Trong các khẳng định sau đây, khẳng định nào sai ? 

A. 2003 .i i= −  B. 2017 27.i i=  C. 2036 1.i =  D. 2018 1.i− = −  

Câu 32: Cho số phức z  thỏa mãn hệ thức ( ) ( )1 3 2 6i z i z i+ + − = − . Môđun của số phức z là. 

A. 15 B. 13 C. 17  D. 5  

Câu 33: Cho số phức z  thỏa mãn 5 2iz i= − . Hỏi điểm biểu diễn của z   là điểm nào trong các điểm 
, , ,M N P Q  ở hình bên ? 
 
A. Điểm .Q   
 
B. Điểm .M  
 
C. Điểm .N  
 

     D. Điểm .P  

-5

5

2-2

N

P Q

M

O

y

x

 
Câu 34: Kí hiệu i  là đơn vị ảo. Đẳng thức nào trong các đẳng thức dưới đây là đúng ? 

A. 2006 .= −i i  B. 1997 1.= −i  C. 2005 1.=i  D. 2345 .=i i  
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Câu 35: Tính môđun của số phức z  thỏa mãn ( )2 13 1.− + =z i i  

A. 34.=z  B. 
5 34

.
3

=z  C. 
34

.
3

=z  D. 34.=z  

Câu 36: Nếu 1z =  thì 
2 1z

z

−
: 

A. Là số thuần ảo. B. Bằng 0. 
C. Lấy mọi giá trị phức. D. Lấy mọi giá trị thực. 

Câu 37: Cho số phức z thỏa mãn điều kiện 2  2 5z i z i− = + . Phần thực và phần ảo của z  là. 
A. Phần thực là 3và phần ảo là 4 .i  B. Phần thực là 4và phần ảo là 3. 
C. Phần thực là 4và phần ảo là 3 .i  D. Phần thực là 3và phần ảo là 4. 

Câu 38: Cho số phức 0z a bi= + ≠ . Số phức 1z−  có phần ảo là. 

A. 
2 2

.
−
+
b

a b
 B. 

2 2
.

+
b

a b
 C. 

2 2
.

−
+
a

a b
 D. 

2 2
.

+
a

a b
 

Câu 39: Cho số phức z  thỏa mãn điều kiện ( ) ( )1 2 2i z i z i+ − + = . Môđun của số phức 
2

2 1z z
w

z

− +=  là. 

A. 10. B. 2 5. C. 2 10. D. 10 2. 

Câu 40: Tìm phương trình bậc hai biết rằng phương trình đó có hai nghiệm 1 22 2, 2 2z i z i= + = − . 

A. 2 4 6 0.− − =z z  B. 2 4 6 0.− + =z z  C. 2 4 6 0.+ − =z z  D. 2 4 6 0.+ + =z z  

Câu 41: Kí hiệu i  là đơn vị ảo. Tính 2 3 99 100... .S i i i i i= + + + + +  
A. 1.S =  B. 100.S =  C. .S i=  D. 0.S =  

Câu 42: Cho số phức z  thỏa mãn điều kiện ( ) ( )2
3 2 2 4i z i i+ + − = + . Phần thực và phần ảo của số phức 

( )1w z z= + là. 

A. Phần thực là 3và phần ảo là .−i  B. Phần thực là 2và phần ảo là 5. 
C. Phần thực là 1− và phần ảo là 3. D. Phần thực là 3và phần ảo là 1.−  

Câu 43: Phần ảo của 2z i= −  là : 
A. 0. B. 2.−  C. 2 .− i  D. 1.−  

Câu 44: Gọi 1z  và  2z  là các nghiệm của phương trình 2 4 9 0z z− + = . Gọi M, N là các điểm biểu diễn của 

1z và 2z  trên mặt phẳng phức. Khi đó độ dài của MN là: 

A. 4.=MN  B. 2 5.= −MN  C. 2 5.=MN  D. 5.=MN  

Câu 45: Môđun của 2= −w iz  bằng: 

A. 2 .=w z  B. 2 .= −w z  C. 2 .=w z  D. 2.=w  

Câu 46: Khẳng định nào dưới đây là sai ? 

A. Điểm ( )2; 3M −  là điểm biểu diễn số phức 2 3 .z i= −  

B. Số 0 không phải là số phức. 

C. số phức 3 2z i= +  có phần thực là 3 và phần ảo là 2.  

D. Số phức 3 5z i= −  là số thuần ảo. 

Câu 47: Cho số phức .z a bi= +  Tìm tập hợp các điểm biểu diễn của số phức w  thỏa mãn 1.w z− =  

A. Đường tròn ( ) ( )2 2
1.x a y b− + − =  B. Đường thẳng .y b=  

C. Đường thẳng 1 0.x y a b+ − − − =  D. Đường thẳng .x a=  

Câu 48: Điểm M trong hình vẽ bên là điểm biểu diễn của số phức z . Tìm phần thực và phần ảo của số 
phức z . 
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A. Phần thực là 4−  và phần ảo là 3 .i  
 
B. Phần thực là 3 và phần ảo là 4.−  
 

     C. Phần thực là 3 và phần ảo là 4 .− i  

 

     D. Phần thực là 4−  và phần ảo là 3.  
-4

3

M

O

y

x

 

Câu 49: Số phức z  thỏa mãn ( )2
3 1 2z z i+ = −  là. 

A. 
3

2 .
4

= +z i  B. 
3

2 .
4

= − −z i  C. 
3

2 .
4

= −z i  D. 
3

2 .
4

= − +z i  

Câu 50: Trên mặt phẳng tọa độ Oxy , tập hợp điểm biểu diễn các số phức z  thỏa mãn điều kiện 

( )2 2zi i− + =  là một đường tròn có phương trình. 

A. ( ) ( )2 2
1 2 4.− + + =x y  B. ( ) ( )2 2

1 2 4.+ + − =x y  

C. ( ) ( )2 2
1 2 4.− + − =x y  D. ( ) ( )2 2

1 2 4.+ + + =x y  

Câu 51: Cho số phức , ( , )z a bi a b= + ∈ℝ  thỏa mãn ( ) ( ) ( ) ( )2 1 1 1 1 2 2z i z i i− + + + − = − . Tính .= −S a b  

A. 1.=S  B. 0.=S  C. 
2

.
3

=S  D. 
1

.
3

=S  

Câu 52: Tìm tập hợp các điểm biểu diễn số phức z  trên mặt phẳng tọa độ thỏa mãn 2 2 .z z+ < −  

A. Nửa trái của mặt phẳng tọa độ kể cả trục .Oy  
B. Nửa dưới của mặt phẳng tọa độ không kể trục .Ox  
C. Nửa trên của mặt phẳng tọa độ không kể trục .Ox  
D. Nửa trái của mặt phẳng tọa độ không kể trục .Oy  

Câu 53: Cho hai số phức 1 23 2 , 1 3z i z i= − = + . Tìm số phức liên hợp của 1 2 1 2. . .z z z z z= −  

A. 1 10 .z i= +  B. 10 .z i= −  C. 1 10 .z i= −  D. 10 .z i=  

Câu 54: Điểm biểu diễn số phức z  thỏa mãn ( ) ( )2 5 3 1z i z i z+ − = + + có tọa độ là. 

A. 
2 3

; .
3 2
 
 
 

 B. ( )1;1 .−  C. 
1 1

; .
6 6

 − 
 

 D. 
1 1

; .
6 6
 − 
 

 

Câu 55: Cho số phức z  thỏa mãn ( )2 1 10z i z+ − =  và có phần thực bằng 2 lần phần ảo của nó. Tìm 

môđun của z ? 

A. 
5

.
2

=z  B. 
5

.
4

=z  C. 
5

.
2

=z  D. 
3

.
2

=z  

Câu 56: Gọi 1z  và 2z là hai nghiệm phức của phương trình 2 2 10 0z z+ + = . Tính giá trị của biểu thức 
2 2

1 2 .= +S z z  

A. 10.=S  B. 50.=S  C. 30.=S  D. 20.=S  

Câu 57: Tập nghiệm của phương trình : 2 2( 9)( 1) 0z z z+ − + =  là. 

A. 
1 3

3; .
2 2

  ± − 
  

i
 

B. 

1 3
3 ; .

2 2

  ± ± 
  

i
i  C. 

1 3
3; .

2 2

  ± + 
  

i
 D. 

1 3
3; .

2 2

  ± 
  

i
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Câu 58: Số nào trong các số sau là số thuần ảo ? 

A. 
2 3

.
2 3

+
−

i

i
 B. ( ) ( )2 3 2 3 .+ + −i i  

C. ( ) ( )2 3 . 2 3 .+ −i i  D. ( )2
2 2 .+ i  

Câu 59: Cho số phức z  thỏa mãn điều kiện ( ) ( )1 2 2i z i z i+ − + = . Môđun của số phức 
2

2 1z z
w

z

− +=  

bằng. 

A. 10. B. 2 5. C. 13. D. 10. 

Câu 60: Cho số phức 0z a bi= + ≠ . Số phức 1z−  có phần thực là. 

A. 
2 2

.
−
+
b

a b
 B. 

2 2
.

−
+
a

a b
 C. 

2 2
.

+
b

a b
 D. 

2 2
.

+
a

a b
 

Câu 61: Kí hiệu 1 2 3, ,z z z và 4z là bốn nghiệm phức của phương trình 4 2 12 0.z z− − =  Tính 
4 4 4 4
1 2 3 4 .T z z z z= + + +  

A. 20.T =  B. 100.T =  C. 50.T =  D. 150.T =  

Câu 62: Phương trình 2 0z bz c+ + =  có một nghiệm phức 1 2z i= + . Tìm .S b c= +  
A. 5.S = −  B. 2.S =  C. 3.S =  D. 3.S = −  

Câu 63: Cho phương trình 2 2 13 0z z− + =  (1). Gọi 1 2,z z  là hai nghiệm phức của phương trình (1) .  

Tính giá trị của biểu thức 1 2
1 2

2 1

3 4.
z z

H z z
z z

= + − +  

A. 
27
.

13
H = −  B. 

77
.

13
H = −  C. 

477
.

13
H = −  D. 

47
.

13
H = −  

Câu 64: Cho số phức z  thỏa mãn hệ thức ( ) ( )3
3 1 4 9

i
i z i z i

i

−+ + − + = − . Môđun của số phức w z i= +  

là. 

A. 
1

.
2

=w  B. 
5

.
2

=w  C. 2.=w  D. 
5

.
2

=w  

Câu 65: Biết rằng nghịch đảo của số phức z  là số phức liên hợp của nó, kết luận nào sau đây là đúng ? 

A. z là một số thuần ảo. B. 1.=z  C. 1.= −z  D. .∈ℝz  

Câu 66: Có tất cả bao nhiêu số phức z  thỏa mãn phương trình 
22 ?= +z z z  

A. 2. B. 1. C. 3. D. 4. 

Câu 67: Với giá trị nào của ,x y  thì ( ) ( )2 3 6 .+ + − = −x y x y i i  

A. 1; 4.= − =x y  B. 1; 4.= − = −x y  C. 4; 1.= =x y  D. 4; 1.= = −x y  

Câu 68: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy. Tập hợp những điểm biểu diễn các số phức z  thỏa mãn: 

( )1z i i z− = +  là. 

A. Đường thẳng có phương trình: 1 0x y+ − =  

B. Đường tròn có phương trình: ( )2 21 2x y+ + =  

C. Đường tròn có phương trình: ( )22 1 2.+ + =x y  

D. Hai đường thẳng có phương trình 1, 2x x= = −  

Câu 69: Kí hiệu ℝ  là số thực và ℂ  là số phức. Khẳng định nào dưới đây là sai ? 

A. , .z z z= ∀ ∈ℂ  B. 5 3z i= −  không phải là số thực. 
C. 11z = −  không phải là số phức. D. .⊂ℝ ℂ  
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Câu 70: Cho số phức z thỏa 2(2 3 ) (4 ) (1 3 ) 0i z i z i− + + + + =  và a, b lần lượt là phần thực và phần ảo của 

z  . Giá trị của 2 3a b+  là. 
A. 8. B. 9. C. 10. D. 11. 

Câu 71: Phương trình 4 2 5 0+ − =ax bx  nhận 1=x  và 
10

2
= i

x là nghiệm. Tích của .a b  bằng. 

A. 5.  B. 3.  C. 2.  D. 6.  
Câu 72: Kí hiệu i  là đơn vị ảo. Trong các khẳng định dưới đây, khẳng định nào sai ? 

A. 2 3 999... 1.i i i i+ + + + = −  B. 2 3 10001 ... 1.i i i i+ + + + + =  

C. 2 3 2000... 0.i i i i+ + + + =  D. 2 3 2017... .i i i i i+ + + + = −  

Câu 73: Kí hiệu i  là đơn vị ảo. Trong các khẳng định dưới đây, khẳng định nào đúng ? 

A. ( )101 32 .i i+ = −  B. ( )101 32.i+ =  C. ( )101 32 .i i+ =  D. ( )101 32.i+ = −  

Câu 74: Tập hợp các nghiệm phức của phương trình 
22 0z z+ =  là: 

A. { };0 .±i  B. { }0 . 

C. Tập hợp mọi số thuần ảo. D. { };0 .−i  

Câu 75: Số z z−  là: 
A. 2 .i  B. Số ảo. C. Số thực. D. 0. 

Câu 76: Xét số phức z thỏa mãn ( ) 10
1 2 2i z i

z
+ = − + . Mệnh đề nào dưới đây đúng ? 

A. 
3

2.
2

< <z  B. 
1

.
2

<z  C. 
1 3

.
2 2

< <z  D. 2.>z  

Câu 77: Kí hiệu i  là đơn vị ảo. Đẳng thức nào trong các đẳng thức dưới đây là đúng ? 

A. ( )8
1 16.+ =i  B. ( )8

1 16 .+ =i i  C. ( )8
1 16 .+ = −i i  D. ( )8

1 16.+ = −i  

Câu 78: Cho số phức z  thỏa mãn điều kiện ( ) ( )2 1 2
2 7 8

1

i
i z i

i

+
+ + = +

+
. Môđun của số phức 1w z i= + +  

là. 

A. 25. B. 15. C. 5. D. 5. 

Câu 79: Cho số phức 2 3z i= − . Tìm phần thực và phần ảo của số phức 3z . 
A. Phần thực bằng 46−  và Phần ảo bằng 9−  B. Phần thực bằng 46 và Phần ảo bằng 9 .− i  
C. Phần thực bằng 46 và Phần ảo bằng 9 D. Phần thực bằng 46−  và Phần ảo bằng 9i−  

Câu 80: Tìm số điểm biểu diễn các số phức z  là nghiệm của phương trình 3 2 3 0.z z z+ + − =  
A. 3.  B. 4.  C. 2.  D. 1.  

Câu 81: Phương trình 2 2 10 0z z+ + =  có hai nghiệm phức 1z  và 2z . Tính giá trị của biểu thức 
3 3

1 2 .= +A z z  

A. 10 10. B. 20. C. 20 10. D. 2 10. 

Câu 82: Cho số phức z  thỏa mãn ( )1 1 5 0i z i− − + = . Tìm phần thực, phần ảo của 21 .w z z= + +  

A. Phần thực là 2   và phần ảo là 3.  B. Phần thực là 
1
9

  và phần ảo là 
1
.

10
−  

C. Phần thực là 9 và phần ảo là 10.−  D. Phần thực là 3−  và phần ảo là 4.  

Câu 83: Cho số phức z  thỏa mãn hệ thức ( ) ( ) ( )2
2 3 4 1 3i z i z i− + + = − + . Môđun của số phức z  là. 

A. 29.=z  B. 26.=z  C. 29.=z  D. 26.=z  
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Câu 84: Gọi 1z  là nghiệm phức có phần ảo âm của phương trình 2 2 3 0z z+ + = . Tọa độ điểm M  biểu 

diễn số phức 1z  là. 

A. ( 1; 2).− −M  B. ( )1; 2 .− −M i  C. ( )1; 2 .− −M  D. ( 1;2).−M  

Câu 85: Cho số phức z thỏa mãn ( ) ( )2
1 2 3

1

i
i z i z

i

−− − = −
+

. Tọa độ điểm M  biểu diễn của số phức z  

trong mặt phẳng tọa độ Oxy là. 

A. 
1 7

; .
10 10
 
 
 

M  B. 
2 3

; .
10 10
 
 
 

M  C. ( )2;3 .M  D. ( )1;7 .M  

Câu 86: Tập nghiệm của phương trình 4 22 8 0z z− − = là. 

A. { }2 ; 2 .± ±i  B. { }2; 2 .± ± i  C. { }2; 4 .± ± i  D. { }2; 4 .± ± i  

Câu 87: Cho số phức z  thỏa mãn (1 ) 4 2 2.i z i− − + =  Tập hợp các điểm biểu diễn các số phức z  trên 

mặt phẳng tọa độ là một đường tròn. Tìm tâm I và bán kính R của đường tròn đó. 

A. Tâm ( )1;3I  và bán kính 2.R =  B. Tâm ( )3;1I  và bán kính 2.R =  

C. Tâm ( )3; 1I −  và bán kính 2.R =  D. Tâm ( )3;1I  và bán kính 2.R =  

Câu 88: Cho số phức z thỏa mãn điều kiện 
( )5

2
1

z i
i

z

+
= −

+
. Tìm số phức 21 .= + +w z z  

A. 3 2 .= −w i  B. 2 3 .= +w i  C. 3 2 .= +w i  D. 2 3 .= −w i  

Câu 89: Phần thực của 2z i=  là: 
A. 1. B. 2. C. 2 .i  D. 0. 

Câu 90: Với những giá trị thực nào của x  và y  thì các số phức 2 5
1 9 4 10z y xi= − −  và 2 11

2 8 20z y i= +  là 

liên hợp của nhau ? 

A. ( )2;2−  và ( )2; 2 .− −  B. ( )2; 2 .− −  C. ( )2;2 .−  D. ( )2;2  và ( )2; 2 .− −  

Câu 91: Môđun của 1 2= −z i  bằng: 

A. 2.=z  B. 5.=z  C. 3.=z  D. 3.=z  

Câu 92: Cho số phức z  thỏa mãn ( )1 3i z i+ = − . Hỏi điểm biểu diễn của z  là điểm nào trong các điểm 

, , ,M N P Q  ở hình bên ? 
A. Điểm .N  
 
B. Điểm .P  
 
C. Điểm .M  
 

     D. Điểm .Q  

MN

P Q

O

y

x

 
Câu 93: Tập hợp điểm biểu diễn số phức 2 3z i− = là đường tròn tâm  I. Tìm tất cả giá trị thực của m sao 

cho khoảng cách từ I đến : 3 4 0d x y m+ − =  bằng 
1

5
. 

A. 7; 9.= − =m m  B. 7; 9.= =m m  C. 8; 9.= =m m  D. 8; 8.= = −m m  

Câu 94: Gọi 1,z 2z  là hai nghiệm phức của phương trình 2 4 29 0z z− + = . Tính
4 4

1 2 .= +S z z  

A. 27.=S  B. 218.=S  C. 1682.=S  D. 9.=S  



GV. Lư Sĩ Pháp  Tài Liệu Ôn Thi THPTQG 

  
60 

 
Chuyên đề 5. Số Phức  

Câu 95: Kí hiệu i  là đơn vị ảo. Giải hệ phương trình 
3 1

.
2 2
ix y i

x iy i

 − = +
 − = −

 

A. ( )3 4 ;2 5 .i i− +  B. 
5 2 3 4

; .
7 7 7 7

i i
 

− − 
 

 C. ( )3 4 ;2 5 .i i+ −  D. 
2 3

1 ;2 .
5 5
i i

 
+ + 

 
 

Câu 96: Trong các kết luận sau, kết luận nào là sai ? 
A. Môđun của số phức z là một số thực. 
B. Môđun của số phức z là một số phức. 
C. Môđun của số phức z là một số thực dương. 
D. Môđun của số phức z là một số thực không âm. 

Câu 97: Cho số phức , ( , )z a bi a b= + ∈ℝ  thỏa mãn 

3

1 3

1

i
z

i

 +=   + 
. Tính .P a b=  

A. 2i  B. 4 C. 5i  D. 8 

Câu 98: Cho số phức z  thỏa mãn ( ) ( )2
1 2 3

1
i

i z i z
i

−− − = −
+

. Tìm tọa độ điểm biểu diễn của w zi=  trong 

mặt phẳng tọa độ Oxy. 

A. 
7 1

; .
10 10

 − 
 

M  B. 
7 1

; .
10 10
 
 
 

M  C. 
1 7

; .
10 10

 − 
 

M  D. 
7 1

; .
10 10

 − − 
 

M  

Câu 99: Điểm biểu diễn số phức z  thỏa mãn ( )3 2 5 14i z i+ = −  có tọa độ là. 

A. ( )1;4 .−  B. ( )1; 4 .− −  C. ( )1; 4 .−  D. ( )4; 1 .− −  

Câu 100: Cho ,a b ∈ℝ , biểu thức 2 24 9a b+  phân tích thành thừa số phức là. 

A. ( ) ( )2 3 2 3 .+ −ai b ai b  B. ( )( )2 3 2 3 .+ −a bi a bi  

C. ( )( )4 9 4 9 .+ −a bi a bi  D. ( )( )4 9 4 9 .+ −a i a i  

Câu 101: Cho số phức z thỏa mãn phương trình ( ) ( )1 2 4i z i z i− + + = + . Khẳng định nào sau đây là sai ? 

A. . 1.=z z  B. 5.=z  C. 2 .= −z i  D. 2 .= +z i  

Câu 102: Tìm tập hợp các điểm trên mặt phẳng tọa độ biểu diễn các số phức z  thỏa mãn 

2 1 2 3 1 2 .z i i z− − = + −  

A. Đường thẳng 2 14 5 0.x y+ − =  B. Đường thẳng 3 4 5 0.x y+ + =  

C. Đường tròn ( ) ( )2 2
2 1 1.x y+ + + =  D. Đường tròn ( ) ( )2 2

1 1 1.x y− + + =  

Câu 103: Với mọi số phức z, ta có 
2

1z +  bằng 

A. 
2

2 1.+ +z z  B. 1.+zz  C. 1.+ + +zz z z  D. 1.+ +z z  

Câu 104: Cho số phức z  thỏa mãn 1 3z z i− = − + . Tìm môđun của số phức ( )1 .w z i= −  

A. 10.w =  B. 5 2.w =  C. 4 3.w =  D. 2 5.w =  

Câu 105: Gọi M là điểm biểu diễn của số phức 2 3z i= + và N là điểm biểu diễn của số phức / 3 2z i= + . 
Tìm mệnh đề đúng trong các mệnh đề dưới. 

A. Hai điểm M và N đối xứng với nhau qua gốc toạ độ O. 
B. Hai điểm M và N đối xứng với nhau qua trục tung. 
C. Hai điểm M và N đối xứng với nhau qua trục hoành. 
D. Hai điểm M và N đối xứng với nhau qua đường thẳng .=y x  

Câu 106: Cho số phức ( ), ,z a bi a b= + ∈ℝ  thỏa mãn ( )1 2 3 2i z z i+ + = + . Tính .= +P a b  
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A. 1.=P  B. 
1

.
2

=P  C. 
1

.
2

= −P  D. 1.= −P  

Câu 107: Gọi M là điểm trong mặt phẳng biểu điễn số phức ( ) z M O≡ . Xét điểm N biểu diễn số phức 

.iz  Trong các khẳng định dưới đây, khẳng định nào đúng ? 
A. Tam giác OMN  là tam giác vuông cân tại .O  B. Ba điểm , ,M O N  thẳng hàng. 
C. Tam giác OMN  là tam giác cân tại .O  D. Tam giác OMN  là tam giác đều. 

Câu 108: Sô phức ( ) ( )2
1 2 1z i i= + −  có môđun là. 

A. 
10

.
3

=z  B. 50.=z  C. 
2 2

.
3

=z  D. 5 2.=z  

Câu 109: Số phức 2 3z i= −  có điểm biểu diễn là A và số phức z  có điểm biểu diễn là B.  Tìm khẳng 
định đúng trong các khẳng định sau. 

A. Hai điểm A và B đối xứng với nhau qua đường thẳng .=y x  
B. Hai điểm A và B đối xứng với nhau qua gốc toạ độ O. 
C. Hai điểm A và B đối xứng với nhau qua trục tung. 
D. Hai điểm A và B đối xứng với nhau qua trục hoành. 

Câu 110: Hai số phức z  và z là hai nghiệm của một phương trình bậc hai với hệ số thực nào dưới đây ? 

A. 2 2 22 0.x bx a b+ + − =  B. 2 2 22 0.x bx a b− + + =  

C. 2 2 22 0.x ax a b+ + + =  D. 2 2 22 0.x ax a b− + + =  

Câu 111: Cho hai số phức 1 22 , 1z i z i= − = + . Tìm môđun của số phức 1 2 2 1. . .w z z z z= +  

A. 2.w =  B. 10.w =  C. 10.w =  D. 2.w =  

Câu 112: Cho số phức z  thỏa mãn điều kiện 
( )5

2
1

z i
i

z

+
= −

+
. Môđun của số phức 21w z z= + +  là. 

A. 10. B. 13. C. 10. D. 13. 

Câu 113: Gọi M là điểm biểu diễn của số phức 2 5z i= + và N là điểm biểu diễn của số phức / 2 5z i= − + . 
Tìm mệnh đề đúng trong các mệnh đề dưới đây. 

A. Hai điểm M và N đối xứng với nhau qua trục tung. 
B. Hai điểm M và N đối xứng với nhau qua gốc toạ độ O. 
C. Hai điểm M và N đối xứng với nhau qua đường thẳng .=y x  
D. Hai điểm M và N đối xứng với nhau qua trục hoành. 

Câu 114: Tìm số điểm biểu diễn cho số phức z  thỏa mãn 4 1 0.z − =  
A. 1.  B. 2.  C. 3.  D. 4.  

Câu 115: Tìm tập hợp các điểm trên mặt phẳng tọa độ biểu diễn các số phức z  thỏa mãn 

( ) ( )1 1 2.z i i+ − + =  

A. Đường tròn ( )2 21 1.x y− + =  B. Đường thẳng 2 .y x= −  

C. Điểm ( )1;0 .M  D. Đường tròn ( )22 1 1.x y+ − =  

Câu 116: Tìm số phức z  và tính môđun của z , biết ( ) ( )( )3 1 2 5 .+ + + − = −i z i i i  

A. 
2 4 2 5

, .
5 5 5

= + =z i z  B. 
2 4 3 5

, .
5 5 5

= + =z i z  

C. 
2 4 2 3

, .
3 3 3

= + =z i z  D. 
2 4 2 5

, .
5 5 5

= − =z i z  

Câu 117: Cho số phức 2 5z i= + . Tìm số phức .= +w iz z  
A. 3 3 .= − −w i  B. 7 3 .= −w i  C. 3 7 .= +w i  D. 7 7 .= − −w i  
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Câu 118: Cho số phức z  thỏa mãn 3 4z z i+ = + . Tìm phần thực và phần ảo của z . 

A. Phần thực là 
7
6

  và phần ảo là 4.  B. Phần thực là 7−   và phần ảo là 6.  

C. Phần thực là 
7
6

−   và phần ảo là 4.  D. Phần thực là 1−   và phần ảo là 3.  

Câu 119: Số nào trong các số sao đây là số thuần ảo ? 
A. ( ) ( )2016 2017i i+ + −  B. 22017i  

C. ( ) ( )2 2 2i i+ − −  D. ( ) ( )3 2i i− − −  

Câu 120: Cho số phức z  thỏa mãn điều kiện ( )2 3 1 1 9z i z i+ − = − . Môđun của số phức z  là. 

A. 5. B. 13. C. 13. D. 3 2. 

Câu 121: Cho số phức 1 21 2 , 3z i z i= + = + . Môđun của số phức 1 22z z+  bằng. 

A. 21. B. 65. C. 21. D. 65. 

Câu 122: Cho các số phức 1 23 4 , 2 3z i z i= + = − + . Tìm tọa độ ( );x y  của điểm biểu diễn số phức z  mà 

2 12 3 .z z z+ =  

A. 
7 2
; .
3 3
 

− 
 

 B. 
2 7
; .
3 3

 
− 
 

 C. 
7 2
; .
3 3

 
− 
 

 D. 
2 7
; .
3 3
 

− 
 

 

Câu 123: Cho hai số phức 1 2,z z  được biểu diễn trên mặt phẳng tọa độ Oxy lần lượt bởi hai điểm 

( ) ( )2; 1 , 3;4A B− . Tìm môđun của số phức 1 1 22z z z− . 

A. 1 1 22 13.− =z z z  B. 1 1 22 85.− =z z z  C. 1 1 22 13.− =z z z  D. 1 1 22 85.− =z z z  

Câu 124: Có bao nhiêu số phức z  thỏa mãn 6 5z + =  và phần ảo của z bằng 4. 

A. 1.  B. 2. C. 3.  D. 4.  

Câu 125: Số phức liên hợp của số phức ( ) ( )2 2
1 3 1 2z i i= + − +  là. 

A. 10 9 .= +z i  B. 9 10 .= +z i  C. 10 9 .= −z i  D. 9 10 .= −z i  

Câu 126: Cho số phức z thỏa mãn ( )1 1 5 0i z i− − + = . Phần thực và phần ảo của z  là. 

A. Phần thực là 3và phần ảo là 2.−  B. Phần thực là 3và phần ảo là 2. 
C. Phần thực là 2− và phần ảo là 3.−  D. Phần thực là 2− và phần ảo là 3. 

Câu 127: Trong mặt phẳng Oxy, tập hợp điểm biểu diễn các số phức z  thỏa 2z ≤ là. 

A. Hình tròn tâm O bán kính bằng 2. B. Hình tròn tâm O bán kính bằng 2. 

C. Đường tròn tâm O bán kính bằng 2. D. Đường tròn tâm O bán kính bằng 2. 

Câu 128: Biết 1z  và 2z là hai nghiệm của phương trình 2 3 3 0+ + =z z . Tính 4 4
1 2.= +T z z  

A. 9.= −T  B. 6 3.= −T  C. 
16

.
9

=T  D. 7.= −T  

Câu 129: Với mọi số ảo z , số 
22z z+  là: 

A. Số ảo khác 0. B. Số thực âm. C. Số thực dương. D. Số 0. 

Câu 130: Số 
1

1 i+
 bằng: 

A. 1 .+ i  B. ( )1
1 .

2
− i  C. 1 .− i  D. .i  
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Câu 131: Cho số phức z  thỏa mãn điều kiện ( )( )3 1 5 8 1z z i z i− + − = − . Môđun của số phức z  là. 

A. 13. B. 5. C. 4. D. 2 3. 

Câu 132: Trên tập hợp số phức, phương trình 2 12z z+ =  có bao nhiêu nghiệm ? 

A. 1. B. 2. C. 4. D. 3. 

Câu 133: Tìm tập hợp những điểm biểu diễn số phức z  thỏa 3 4 2 3z i z i− − = + − là. 

A. Đường thẳng có phương trình: 5 7 6 0.x y+ − =  

B. Một parabol 2.= −y x  

C. Đường tròn có phương trình: 2 2 1.x y+ =  

D. Điểm ( )2;3 .M  

Câu 134: Cho phương trình 23 4 2 0 (1).z z   − + =  Gọi 1 2,z z  là hai nghiệm phức của phương trình (1). 

Tính giá trị của biểu thức 
2 2

1 2 .T z z= +  

A. 12.T = −  B. 
15
.
4

T =  C. 
11
.
3

T =  D. 
4
.
3

T =  

Câu 135: Cho số phức , ( , )z a bi a b= + ∈ℝ  thỏa mãn điều kiện ( )2
1 2 4 20i z z i+ + = − . Tính .= +S a b  

A. 1.=S  B. 5.=S  C. 7.=S  D. 1.= −S  

Câu 136: Số phức z  thay đổi sao cho 1z = . Giá trị bé nhất m và giá trị lớn nhất M của z i−  là: 

A. 1; 2.= =m M  B. 0; 2.= =m M  C. 0; 1.= =m M  D. 0; 2.= =m M  

Câu 137: Cho số phức 5 3z i= − . Số phức liên hợp của z  có điểm biểu diễn là. 

A. ( )5; 3 .−  B. ( )5;3 . C. ( )3;5 . D. ( )3; 5 .−  

Câu 138: Kí hiệu 0z  là nghiệm phức có phần ảo dương của phương trình 24 16 17 0z z− + = . Trên mặt 

phẳng tọa độ, điểm nào dưới đây là điểm biểu diễn của số phức 0w iz= ? 

A. 
1

;2 .
2

 
 
 

N  B. 
1

;1 .
4
 
 
 

Q  C. 
1

;2 .
2

 − 
 

M  D. 
1

;1 .
4

 − 
 

P  

Câu 139: Tìm số phức z , biết 
5 3

1 0.
+− − =i

z
z

 

A. 1 3z i= − −  hoặc 2 3.= +z i  B. 1 3z i= +  hoặc 2 3.= +z i  

C. 1 3z i= −  hoặc 2 3.= −z i  D. 1 3z i= − −  hoặc 2 3.= −z i  

Câu 140: Gọi , ,A B C  theo thứ tự là các điểm biểu diễn các số phức 1 2 32 3 , 3 , 1 2z i z i z i= + = + = + trên 

mặt phẳng tọa độ. Trọng tâm G của tam giác ABC biểu diễn số phức z . Tìm .z  
A. 2 2 .z i= − −  B. 2 2 .z i= +  C. 1 .z i= +  D. 1 .z i= −  

Câu 141: Gọi 1 2 3, ,z z z và 4z là các nghiệm của phương trình 4 27 10 0.+ + =z z  Tính 1 2 3 4. . .T z z z z= +  

A. 10.T =  B. 10.T =  C. 3.T = −  D. 7.T =  

Câu 142: Cho 1z , 2z  là các nghiệm phức của phương trình 22 4 11 0z z− + = . Tính giá trị của biểu thức 
2 2

1 2
2

1 2

.
( )

+
=

+

z z
H

z z
 

A. 
13

.
4

=H  B. 
3

.
4

=H  C. 
11

.
4

=H  D. 
15

.
4

=H  
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Câu 143: Kí hiệu i  là đơn vị ảo. Giải hệ phương trình 
2 1

.
3 2 3
x y i

x iy i

 + = +
 + = −

 

A. ( )1 ; .i i− −  B. ( )1 ; .i i−  C. ( )1 ; .i i− + −  D. ( )1 ; .i i+  

Câu 144: Cho hai số phức 1 2 1 2,   ( )≠z z z z . Khẳng định nào dưới đây là đúng ? 

A. 1 2 1 2 .+ = +z z z z  B. 1 2 1 2. . .=z z z z  C. ( )11
2

2 2

0 .= ≠
zz

z
z z

 D. 1 2 1 2 .− = −z z z z  

Câu 145: Phương trình 2 0z bz c+ + =  nhận 1z i= +  là nghiệm. Hệ số của b  và .c  
A. 2, 2.b c= = −  B. 2, 1.b c= − =  C. 2, 2.b c= − =  D. 1, 1.b c= − =  

Câu 146: Tìm các số thực m, n thỏa mãn:  ( ) ( )2
. 1 2 . 2 4 12 4 .− + − = − +m i n i i  

A. 2,  3.= − =m n  B. 3,  2.= − =m n  C. 2,  3.= = −m n  D. 3,  2.= =m n  

Câu 147: Cho số phức z  thỏa mãn điều kiện ( ) ( ) ( )2
1 2 8 1 2i i z i i z+ − = + + + . Tìm số phức liên hợp của 

số phức .z  
A. 3 2 .= −z i  B. 2 3 .= +z i  C. 3 2 .= +z i  D. 2 3 .= −z i  

Câu 148: Tìm tất cả các cặp số thực ( );x y  thỏa mãn điều kiện ( )3 2 1 2 .x yi y x i+ = + + −  

A. ( )1; 1 .− −  B. ( )1;1 .  C. ( )1;0  và ( )1; 1 .− −  D. ( )1;1  và ( )1;0 .−  

Câu 149: Khi số phức 0z ≠  thay đổi tùy ý thì tập hợp các số 2 1z +  là: 
A. Tập hợp các số phức khác 0 và .−i  B. Tập hợp các số phức khác 1. 
C. Tập hợp tất cả các số phức . D. Tập hợp các số phức lớn hơn 1. 

Câu 150: Kí hiệu 0z là nghiệm phức có phần ảo dương của phương trình 2 4 6 0.− + =z z Trên mặt phẳng 

tọa độ, điểm nào dưới đây là điểm biểu diễn của số phức 0 0 .w iz z= +  

A. ( )3 2;2 .M  B. ( )2 2 2;2 2 .M + +  

C. ( )4 2; 2 .M  D. ( )1 2 2;2 2 .M − −  

Câu 151: Kí hiệu 1 2 3 4, , ,z z z z  là bốn nghiệm của phương trình 4 2 12 0z z− − = . Tính tổng 

1 2 3 4 .= + + +T z z z z  

A. 4.=T  B. 2 3.=T  C. 4 2 3.= +T  D. 2 2 3.= +T  

Câu 152: Tìm số phức z , biết ( )2 3 1 9 .− + = −z i z i  

A. 1 .= +z i  B. 1 .= −z i  C. 2 .= −z i  D. .= −z i  

Câu 153: Tập hợp các nghiệm của phương trình 
z

z
z i

=
+

 là: 

A. { }1 .− i  B. { }1 ;0 .− i  C. { }0 . D. { }0;1 . 

Câu 154: Cho số phức ( )2 , , 1z a bi a b i= + ∈ = −ℝ . Trong các khẳng định dưới đây, khẳng định nào sai ? 

A. .= −z a bi  B. 
2

. .=z z z  C. 2 .+ =z z a  D. 2 .− =z z b  

Câu 155: Cho số phức z  thỏa mãn hệ phương trình 
2

.
1

z i z

z i z

 − =


− = −

Tìm môđun của số phức .w iz=  

A. 3 5.w =  B. 5.w =  C. 2 2.w =  D. 2.w =  

Câu 156: Cho số phức z thỏa mãn ( )1 5 3− = −i z i . Hỏi điểm biểu diễn của z   là điểm nào trong các điểm 

, , ,M N P Q  ở hình bên ? 
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    A. Điểm .Q  
 
    B. Điểm .P  
 
    C. Điểm .M  
 

         D. Điểm .N  

-4

1

4

-1

N

P Q

M

O

y

x

 

Câu 157: Tìm số phức z , biết ( ) ( )2

2 1 2 .= + −z i i  

A. 3 2 .= −z i  B. 5 2 .= −z i  C. 3 2 .= +z i  D. 5 2 .= +z i  

Câu 158: Trong các phương trình dưới đây, phương trình nào có hai nghiệm là 1 3i± . 

A. 2 2 4 0.− − =x x  B. 2 2 4 0.+ + =x x  C. 2 3 1 0.+ + =x i x  D. 2 2 4 0.− + =x x  

Câu 159: Tích của số phức z a bi= − với số phức liên hợp của nó bằng. 

A. 2 2.− +a b  B. 2 2.−a b  C. 2 2.+a b  D. 2 2.+a b  

Câu 160: Giá trị của [ ]2017
(1 5 ) (1 3 )P i i= + − +  bằng. 

A. 20172 .−  B. 20172 .− i  C. 20172 .i  D. 20172 . 

Câu 161: Tìm môđun của 2w zi z= −  , biết ( )( )3 1 5 8 1.z z i z i− + − = −  

A. 21.w =  B. 3 3.w =  C. 17.w =  D. 13.w =  

Câu 162: Trong mặt phẳng phức, gọi A, B, C lần lượt là các điểm biểu diễn của các số phức 

1 2 31 3 ,  1 5 ,   4z i z i z i= − + = + = +  Gọi D là điểm biểu diễn của số phức 4z . Tìm số phức 4z  sao cho tứ 

giác ABCD là một hình bình hành là: 
A. 4 2 .= −z i  B. 4 5 6 .= +z i  C. 4 2 .= +z i  D. 4 3 4 .= +z i  

Câu 163: Cho số phức ( )2

2 3z i= + . Tìm phần thực và phần ảo của số phức z . 

A. Phần thực bằng 7− , Phần ảo bằng 6 2. B. Phần thực bằng 7 , Phần ảo bằng 6 2. 

C. Phần thực bằng 7−  và Phần ảo bằng 6 2i  D. Phần thực bằng 7  và Phần ảo bằng 6 2 .i  

Câu 164: Điểm biểu diễn số phức z  thỏa mãn 
2

1

1

iz z i

iz z i

− +  = + − 
có tọa độ là. 

A. ( )0;1 . B. ( )1;0 .−  C. ( )1;1 . D. ( )0; 1 .−  

Câu 165: Cho phương trình : 22 3 5 0z z+ + =  (1). Gọi 1 2,z z  là 2 nghiệm của phương trình (1). Tính giá trị 

biểu thức ( )21 2 1 27 .H z z z z= − −  

A. 1.H = −  B. 
103
.

4
H = −  C. 

101
.

4
H = −  D. 

5
.
2

H = −  

Câu 166: Cho hai số phức 1 1z i= + và 2 2 3z i= − . Tính môđun của số phức 1 2.+z z  

A. 1 2 5.+ =z z  B. 1 2 13.+ =z z  C. 1 2 5.+ =z z  D. 1 2 1.+ =z z  
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CHUYÊN ĐỀ 5 
 

 SỐ PHỨC 
 
 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 21 22 23 24 25 26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 51 52 53 54 55 56 57 58 59 60 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 61 62 63 64 65 66 67 68 69 70 71 72 73 74 75 76 77 78 79 80 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 81 82 83 84 85 86 87 88 89 90 91 92 93 94 95 96 97 98 99 100 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 10

1 
10
2 

10
3 

10
4 

10
5 

10
6 

10
7 

10
8 

10
9 

11
0 

11
1 

11
2 

11
3 

11
4 

11
5 

11
6 

11
7 

11
8 

11
9 

12
0 

A                     
B                     
C                     
D                     
 
 12

1 
12
2 

12
3 

12
4 

12
5 

12
6 

12
7 

12
8 

12
9 

13
0 

13
1 

13
2 

13
3 

13
4 

13
5 

13
6 

13
7 

13
8 

13
9 

14
0 

A                     
B                     
C                     
D                     
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 14
1 

14
2 

14
3 

14
4 

14
5 

14
6 

14
7 

14
8 

14
9 

15
0 

15
1 

15
2 

15
3 

15
4 

15
5 

15
6 

15
7 

15
8 

15
9 

16
0 

A                     
B                     
C                     
D                     
 
 161 162 163 164 165 166 
A       
B       
C       
D       
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CHUYÊN ĐỀ 6 
 

PHƯƠNG PHÁP TỌA ĐỘ TRONG KHÔNG GIAN  
---0O0--- 

 
§1. HỆ TỌA ĐỘ TRONG KHÔNG GIAN 

 
A. KI ẾN THỨC CẦN NẮM 

1. Hệ trục tọa độ trong không gian 
Cho ba trục , ,Ox Oy Oz  vuông góc với nhau từng 

đôi một. Gọi , ,i j k
� � �

 là các vectơ đơn vị tương ứng 
trên các trục , ,Ox Oy Oz . Hệ gồm ba trục như vậy 
được gọi là hệ trục tọa độ Đề-các vuông góc Oxyz  
trong không gian hay đơn giản được gọi là hệ tọa 
độ Oxyz  
� Điểm O được gọi là gốc tọa độ 
� Trục Ox  gọi là trục hoành 
� Trục Oy  gọi là trục tung 
� Trục Oz  gọi là trục cao 

� Các mặt phẳng ( ) ( ) ( ), ,Oxy Oyz Oxz  đôi một 

vuông góc với nhau được gọi là các mặt phẳng tọa 
độ. 

z

y

x H

M(x;y;z)

i

k
j

O

x

y

z

 

Chú ý: 1, . . . 0i j k i j i k j k= = = = = =
� � � � � � � � �

  

2. Tọa độ của một điểm 

( ); ; . . .M x y z OM x i y j z k⇔ = + +
����� � � �

, (x  : hoành độ; y : tung độ; z : cao độ) 

Chú ý:  
� ( ) ( ) ( )∈ ⇔ = ∈ ⇔ = ∈ ⇔ =0; 0; 0M Oxy z N Oyz x P Ozx y  

Hay ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )∈ ⇒ ∈ ⇒ ∈ ⇒; ;0 ; 0; ; ; ;0;M Oxy M x y N Oyz N y z P Ozx P x z  

� ∈ ⇔ = = ∈ ⇔ = = ∈ ⇔ = =0; 0; 0M Ox y z N Oy x z P Oz x y   

Hay ( ) ( ) ( )∈ ⇒ ∈ ⇒ ∈ ⇒;0;0 , 0; ;0 ; 0;0;M Ox M x N Oy N y P Oz P z  

3. Tọa độ của vectơ  

 ( ); ; . . .a x y z a x i y j z k= ⇔ = + +
� � � � �

,( x  : hoành độ; y : tung độ; z : cao độ) 

Chú ý: ( ) ( ) ( ) ( )0 0;0;0 , 1;0;0 , 0;1;0 , 0;0;1i j k= = = =
� � � �

 

4. Liên hệ giữa tọa độ điểm và tọa độ vectơ 
 Trong không gian Oxyz , cho ( ) ( ); ; , ; ;

A A A B B B
A x y z B x y z , ( ); ;

C C C
C x y z  

� ( ); ;
B A B A B A

AB x x y y z z= − − −
����

  

� M  chia đoạn thẳng AB  theo tỉ số  ( 1)k k MA kMB≠ ⇔ =
���� ����

  

Khi đó: ; ;
1 1 1
A B A B A B
x kx y ky z kz

M
k k k

 − − −
 − − − 

  

� M  trung điểm đoạn thẳng AB : 
2 2 2
; ;A B A B A Bx x y y z z

M
 + + +
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� G là trọng tâm của tam giác ABC : 
3 3 3

; ;A B C A B C A B Cx x x y y y z z z
G
 + + + + + +
 
 

 

� G là trọng tâm của tứ diệnABCD : 
4 4 4

A B C D A B C D A B C Cx x x x y y y y z z z z
G ; ;
 + + + + + + + + +
 
 

 

5. Các phép toán trên vectơ  

Trong không gian Oxyz , cho hai vectơ ( ) ( )1 2 3 1 2 3; ; , ; ;a a a a b b b b= =
� �

. Ta có: 

�  ( )1 1 2 2 3 3; ;a b a b a b a b± = ± ± ±
� �

 

� ( )1 2 3; ; ,ka ka ka ka k= ∈
�

ℝ  

� 
1 1

2 2

3 3

a b

a b a b

a b

 =


= ⇔ =
 =

� �

 

6. Tích vô hướng và ứng dụng của tích vô hướng 

Trong không gian Oxyz , cho hai vectơ ( ) ( )1 2 3 1 2 3; ; , ; ;a a a a b b b b= =
� �

. Ta có: 

� 1 1 2 2 3 3.a b a b a b a b= + +
� �

    

� 
2

2 2 2
1 2 3a a a a= + +

�

  

� 2 2 2
1 2 3a a a a= + +

�

     

� 1 1 2 2 3 3. 0 0a b a b a b a b a b⊥ ⇔ = ⇔ + + =
� � � �

 

� a
�

cùng phương với b
�

, 0b a kb≠ ⇔ =
� � � � 1 1

31 2
2 2 1 2 3

1 2 3
3 3

, ( , , 0)

a kb
aa a

a kb b b b
b b b

a kb

 =


⇔ = ⇔ = = ≠
 =

 

� Khoảng cách giữa hai điểm ,A B : ( ) ( ) ( )2 2 2

B A B A B A
AB AB x x y y z z= = − + − + −

����

 

� Góc giữa hai vectơ: ( ) ( )1 1 2 2 3 3

2 2 2 2 2 2
1 2 3 1 2 3

.
cos , , , 0

. .

a b a b a ba b
a b a b

a b a a a b b b

+ +
= = ≠

+ + + +

� �
� � � � �

� �  

7. Tích có hướng của hai vectơ  

a. Định nghĩa: Trong không gian Oxyz , cho hai vectơ  ( ) ( )1 2 3 1 2 3; ; , ; ;a a a a b b b b= =
� �

. Tích có hướng của 

hai vectơ a
�

 và b
�

, kí hiệu là ,a b 
 

� �

 hoặc a b∧
� �

, được xác định bởi:  

  ( )2 3 3 1 1 2
2 3 3 2 3 1 1 3 1 2 2 1

2 3 3 1 1 2

; ; ; ;
a a a a a a

a b a b a b a b a b a b a b
b b b b b b

 
∧ = = − − −  

 

� �

 

Chú ý: ( )a b b a∧ = − ∧
� � � �

 

b. Tính chất 

 � Nếu c a b= ∧
� � �

 thì 
c a

c b

 ⊥


⊥

� �

� �      � ( ). sin ,a b a b a b∧ =
� � � � � �

 

 � a
�

 và b
�

 cùng phương 0a b⇔ ∧ =
� � �

    � a
�

, b
�

, c
�

 đồng phẳng ( ). 0c a b⇔ ∧ =
� � �

  

c. Ứng dụng của tích có hướng 

� Diện tích hình bình hành ABCD  là 
ABCD
S AB AD= ∧

���� ����
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� Diện tích tam giác ABC  là 
1
2ABC

S AB AC= ∧
���� ����

  

� Thể tích khối hộp . ' ' ' 'ABCD A B C D  là ( ). ' ' ' ' . '
ABCD A B C D
V AB AD AA= ∧

���� ���� ����

 

� Thể tích khối tứ diện ABCD  là ( )1
.

6ABCD
V AB AC AD= ∧

���� ���� ����

 

 
B. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM 

 

Câu 1: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( ) ( ) ( )1; 2;3 , 0;3;1 , 4;2;2A B C− − . Tích vô 

hướng .AB AC
���� ����

 bằng. 
A. 27. B. 72. C. 17. D. 9. 

Câu 2: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( ) ( ) ( )1; 1;1 , 0;1;2 , 1;0;1A B C− . Tọa độ trọng 

tâm G của tam giác ABC là. 

A. 
4 2

;0; .
3 3

 
 
 

G  B. 
2 4

;1; .
3 3

 
 
 

G  C. 
1 2 4

; ; .
3 3 3
 
 
 

G  D. 
2 4

;0; .
3 3

 
 
 

G  

Câu 3: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz ,cho ba vectơ ( ) ( ) ( )5;7;2 , 3;0;4 , 6;1; 1a b c= = = − −
� � �

. Tọa 

độ của vectơ  
�

n  thỏa mãn 5 6 4n a b c= + +
� � � �

là. 

A. ( )19;39;30 .n = −
�

 B. ( )19;39;30 .n =
�

 C. ( )19; 39;30 .n = −
�

 D. ( )19;39; 30 .n = −
�

 

Câu 4: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hình bình hành OADB  có  

( ) ( )1;1;0 , 1;1;0OA a b OB= = − = =
���� � � ����

(O là gốc tọa độ). Tọa độ tâm I của hình bình hành OADB  là. 

A. ( )1;0;0 .I  B. ( )1;0;1 .I  C. ( )0;1;0 .I  D. ( )1;1;0 .I  

Câu 5: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( ) ( ) ( )1;0;0 , 0;0;1 , 2;1;1 .M N P  Tìm tọa độ 

trực tâm H của tam giác .MNP  

A. ( )1;0;0 .H  B. ( )0;2; 1 .H −  C. ( )1;2;4 .H −  D. ( )2; 2;1 .H −  

Câu 6: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , xét hình lập phương .ABCD A B CD′ ′ ′ ′  có 

( ) ( )1;2; 1 , 3;4; 1A C− −  và ( )2;3;0I  là tâm của hình lập phương. Tìm tọa độ tâm K của hình vuông 

.A B CD′ ′ ′ ′  

A. ( )2;3;1 .K  B. ( )2;3; 1 .K −  C. ( )2;3;2 .K  D. ( )1;2;3 .K  

Câu 7: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba vectơ ( ) ( ) ( )1;1;0 , 1;1;0 , 1;1;1a b c= − = =
� � �

. Trong 

các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai ? 

A. 2.=
�
a  B. .⊥

� �
a b  C. 3.=

�
c  D. .⊥

� �
b c  

Câu 8: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( ) ( ) ( )1;0; 2 , 2;1; 1 , 1; 2;2A B C− − − . Tọa độ 

trọng tâm G của tam giác ABC là. 

A. 
4 1 1
; ; .
3 3 3

G
 
 
 

 B. 
4 1 2
; ; .
3 3 3

G
 

− − 
 

 C. 
4 1 1
; ; .
3 3 3

G
 

− − 
 

 D. ( )4; 1; 1 .G − −  

Câu 9: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz ,cho ba vectơ ( ) ( ) ( )= − = − =
� � �

2; 5;3 , 0;2; 1 , 1;7;2a b c . Tọa 

độ của vectơ  
�

e  thỏa mãn 4 2e a b c= − −
� � � �

là. 

A. ( )0; 27;3 .e = −
�

 B. ( )2;7;3 .e =
�

 C. ( )27;0;3 .e = −
�

 D. ( )0;27;3 .e =
�
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Câu 10: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba vectơ ( ) ( ) ( )1;1;0 , 1;1;0 , 1;1;1a b c= − = =
� � �

. Trong 

các mệnh đề sau, mệnh đề nào đúng ? 

A. ,a b
� �

 cùng phương. B. ( ) 2
cos , .

6
=

� �
b c  C. 0.+ + =

� � � �
a b c  D. . 1.=

� �
a c  

Câu 11: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho bốn điểm ( ) ( ) ( ) ( )1;0;0 , 0;1;0 , 0;0;1 , 1;1;1A B C D . 

Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai ? 
A. .⊥AB CD  B. Bốn điểm , , ,A B C D  tạo thành một tứ diện. 
C. Tam giác ABD  là tam giác đều. D. Tam giác BCD là tam giác vuông. 

Câu 12: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( ) ( ) ( )2;1; 1 , 4;1; 3 , 3;7;0A B C− − . Tọa độ 

điềm /A  đối xứng của A qua trung điểm M của BC là. 
A. ( )/ 5; 2;7 .A −  B. ( )/ 5;7;2 .A  C. ( )/ 2;5;7 .A  D. ( )/ 5;7; 2 .A −  

Câu 13: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho bốn điểm ( ) ( ) ( ) ( )1;0;0 , 0;1;0 , 0;0;1 , 1;1;1A B C D . 

Gọi M, N lần lượt là trung điểm của AB và CD. Tọa độ trung điểm I của MN là. 

A. 
1 1 1

; ; .
4 4 4
 
 
 

I  B. 
1 1 1

; ; .
2 2 2
 
 
 

I  C. 
1 1 1

; ; .
3 3 3
 
 
 

I  D. 
2 2 2

; ; .
3 3 3
 
 
 

I  

Câu 14: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( ) ( ) ( )1;1;0 , 0;0;1 , 2;1;1A B C  Tìm tọa độ 

trực tâm H của tam giác .ABC  

A. ( )2;1; 1 .H −  B. ( )0;3;1 .H  C. ( )1;1;0 .H  D. ( )1;2;3 .H −  

Câu 15: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( ) ( ) ( )2;1;1 , 1; 1;0 , 1;0;2 .A B C−  Tính độ dài 

đường chéo của hình hộp nhận , ,OA OB OC làm ba cạnh. 

A. 5.  B. 3. C. 5. D. 2.  

Câu 16: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz ,cho ba vectơ ( ) ( ) ( )= − = − =
� � �

2; 5;3 , 0;2; 1 , 1;7;2a b c . Tọa 

độ của vectơ  
��

d  thỏa mãn 
1

4 3
3

d a b c= − +
�� � � �

là. 

A. 
1 55

11; ; .
3 3

d
 

=  
 

��

 B. 
1 55
;11; .
3 3

d
 

=  
 

��

 C. ( )11;1;55 .d =
��

 D. 
1

11; ;55 .
3

d
 

= − 
 

��

 

Câu 17: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz ,cho ba vectơ ( ) ( ) ( )5;7;2 , 3;0;4 , 6;1; 1a b c= = = − −
� � �

. Tọa 

độ của vectơ  
��

m  thỏa mãn 3 2m a b c= − +
�� � � �

là. 

A. ( )3;22; 3 .m = − −
��

 B. ( )3;22; 3 .m = −
��

 C. ( )3;22;3 .m = −
��

 D. ( )3; 22;3 .m = −
��
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§2. PHƯƠNG TRÌNH M ẶT PHẲNG 
 

A. KI ẾN THỨC CẦN NẮM 
1. Tích có hướng của hai vectơ  

a. Định nghĩa: Trong không gian Oxyz , cho hai vectơ  ( ) ( )1 2 3 1 2 3; ; , ; ;a a a a b b b b= =
� �

. Tích có hướng của 

hai vectơ a
�

 và b
�

, kí hiệu là ,a b 
 

� �

 hoặc a b∧
� �

, được xác định bởi:  

  ( )2 3 3 1 1 2
2 3 3 2 3 1 1 3 1 2 2 1

2 3 3 1 1 2

; ; ; ;
a a a a a a

a b a b a b a b a b a b a b
b b b b b b

 
∧ = = − − −  

 

� �

 

Chú ý: ( )a b b a∧ = − ∧
� � � �

 

b. Tính chất 

 � Nếu c a b= ∧
� � �

 thì 
c a

c b

 ⊥


⊥

� �

� �      � ( ). sin ,a b a b a b∧ =
� � � � � �

 

 � a
�

 và b
�

 cùng phương 0a b⇔ ∧ =
� � �

    � a
�

, b
�

, c
�

 đồng phẳng ( ). 0c a b⇔ ∧ =
� � �

  

c. Ứng dụng của tích có hướng 

� Diện tích hình bình hành ABCD  là 
ABCD

S AB AD= ∧
���� ����

  

� Diện tích tam giác ABC  là 
1
2ABC

S AB AC= ∧
���� ����

  

� Thể tích khối hộp . ' ' ' 'ABCD A B C D  là ( ). ' ' ' ' . '
ABCD A B C D

V AB AD AA= ∧
���� ���� ����

 

� Thể tích khối tứ diện ABCD  là ( )1
.

6ABCD
V AB AC AD= ∧

���� ���� ����

 

2. Vectơ pháp tuyến của mặt phẳng  
a. Định nghĩa: 

� Vectơ 0n ≠
� �

 được gọi là vectơ pháp tuyến của mặt phẳng ( )α nếu giá của nó vuông góc với ( )α , viết tắt 

là: ( )n ⊥ α
�

 

� Nếu hai vectơ  ( ) ( )1 2 3 1 2 3; ; , ; ;a a a a b b b b= =
� �

không cùng phương và giá của chúng song song với một 

mp( )α (hoặc nằm trên ( )α ) thì n a b= ∧
� � �

là một vectơ pháp tuyến của mp( )α . 
b. Chú ý:  

� Nếu n
�

 là vectơ pháp tuyến của một mặt phẳng thì , 0kn k ≠
�

cũng là vectơ pháp tuyến của mặt phẳng đó 

� Mặt phẳng ( )ABC có vectơ pháp tuyến n AB AC= ∧
� ���� ����

 

3. Phương trình tổng quát của mặt phẳng 
a. Định nghĩa: Phương trình có dạng 0Ax By Cz D+ + + = , trong đó , , ,A B C D  không đồng thời bằng 0 
được gọi là phương trình tổng quát của mặt phẳng hay còn gọi là phương trình mặt phẳng. 
b. Nhận xét: 
� Nấu mặt phẳng( )α  có phương trình tổng quát là 0Ax By Cz D+ + + = thì nó có một vectơ pháp tuyến 

( ); ;n A B C=
�

 

� Phương trình mặt phẳng đi qua điểm ( )0 0 0 0; ;M x y z nhận vectơ ( ); ;n A B C=
�

khác 0
�

làm vectơ pháp 

tuyến có phương trình: ( ) ( ) ( )0 0 0 0A x x B y y C z z− + − + − =   

c. Các trường hợp riêng của phương trình tổng quát 
Các hệ số  Phương trình mặt phẳng (α) Đặc điểm của mặt phẳng (α) 
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D = 0 0Ax By Cz+ + =  (α) đi qua gốc tọa độ O 
A = 0 0By Cz D+ + =  (α) // Ox hoặc (α) ⊃ Ox 
B = 0  0Ax Cz D+ + =  (α) // Oy hoặc (α) ⊃ Oy 
C = 0 0Ax By D+ + =  (α) // Oz hoặc (α) ⊃ Oz 
A = B = 0 0Cz D+ =  (α) // (Oxy) hoặc (α) ≡ (Oxy) 
A = C = 0 0By D+ =  (α) // (Oxz) hoặc (α) ≡ (Oxz) 
B = C = 0 0Ax D+ =   (α) // (Oyz) hoặc (α) ≡ (Oyz) 

Chú ý: 

� Mặt phẳng ( )Oxy  có phương trình: 0z =  và có vectơ pháp tuyến ( )0;0;1k =
�

 

� Mặt phẳng ( )Oxz  có phương trình: 0y =  và có vectơ pháp tuyến ( )0;1;0j =
�

 

� Mặt phẳng ( )Oyz  có phương trình: 0x =  và có vectơ pháp tuyến ( )1;0;0i =
�

 

4. Phương trình mặt phẳng theo đoạn chắn 
Mặt phẳng ( )α  không đi qua gốc O, cắt trục , ,Ox Oy Oz  lần lượt tại các điểm 

( ) ( ) ( );0;0 , 0; ;0 , 0;0;A a B b C c  (với , , 0a b c ≠ ) thì có phương trình: 1
x y z

a b c
+ + =   

Phương trình này gọi là phương trình theo đoạn chắn của mặt phẳng ( )α  
5.  Vị trí tương đối giữa hai mặt phẳng 
Trong không gian Oxyz , hai mặt phẳng ( )1α  và ( )2α  có phương trình: 

( )1 1 1 1 1: 0A x B y C z Dα + + + = ; ( )2 2 2 2 2: 0A x B y C z Dα + + + = . Khi đó ( )1α  qua ( )0 0 0 0; ;M x y z , có vectơ 

pháp tuyến là ( )=
���

1 1 1 1; ;n A B C và ( )2α  có vectơ pháp tuyến là ( )=
���

2 2 2 2; ;n A B C . 

� ( ) ( ) 1 1 1 1
1 2

2 2 2 2

A B C D

A B C D
α ≡ α ⇔ = = =   

� ( ) ( ) 1 1 1 1
1 2

2 2 2 2

/ /
A B C D

A B C D
α α ⇔ = = ≠  

� ( )1α cắt ( )2α 1 1 1 2 2 2: : : :A B C A B C⇔ ≠   

� ( ) ( )1 2 1 2 1 2 1 2 1 2 0n n A A B B C Cα ⊥ α ⇔ ⊥ ⇔ + + =
��� ���

 

Lưu ý:  

� ( ) ( ) ( )1 2

1 2
0 2

n kn

M
α α

α
=

⇒ ≡ ∈

� �

   � ( ) ( ) ( )1 2

1 2
0 2

/ /
n kn

M
α α

α
=

⇒ ∉

� �

  � ( ) ( )1 2 1 2n kn α α≠ ⇒ ∩ = ∆� �
 

6. Khoảng cách từ một điểm đến một mặt phẳng 
Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( )α  có phương trình 0Ax By Cz D+ + + =  và điểm 

( )0 0 0 0; ;M x y z . Khoảng cách từ điểm 0M  đến mặt phẳng ( )α , kí hiệu ( )0 ,( )d M α  , được tính bởi công 

thức: 

                                                ( ) 0 0 0
0 2 2 2
,( )

Ax By Cz D
d M

A B C

+ + +
α =

+ +
 

7. Góc giữa hai mặt phẳng 
Trong không gian Oxyz , hai mặt phẳng ( )1α  và ( )2α  có phương trình: 

( )1 1 1 1 1: 0A x B y C z Dα + + + = ; ( )2 2 2 2 2: 0A x B y C z Dα + + + = . Khi đó ( )1α  có vectơ pháp tuyến là: 

( )=
���

1 1 1 1; ;n A B C và ( )2α  có vectơ pháp tuyến là ( )=
���

2 2 2 2; ;n A B C . Tính góc giữa hai mặt phẳng, ta tính 

góc giữa hai vectơ pháp tuyến và suy ra góc cần tìm.  ( ) 1 1
1 2

1 1

.
cos ,

.

n n
n n

n n
=
� �

� �
� �   
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8. Lập phương trình mặt phẳng 
 Cách 1: (Xác định yếu tố: VTPT và điểm, như bảng dưới đây) 
   B1) Từ giả thiết, xác định các vectơ và các yếu tố khác (nếu cần) 
   B2) Xác định tọa độ VTPT và tọa độ một điểm của mặt phẳng 
   B3) Thay vào phương trình (1).  Thu gọn và kết luận 
 Cách 2: (Xác định hệ số) 
   B1) Gọi PT mp đã cho có dạng: z 0,(2)Ax By C D+ + + =   
   B2) Từ giả thiết, xác định 4 hệ số A, B, C, D (kiểm tra điều kiện, nếu có) 
   B3) Thay vào phương trình (2).  Kết luận 

Dạng Tính chất của mp(α) (giả thiết cho) Đi qua điểm VTPT 

1 mp(α) qua 3 điểm A, B, C A, B, C ,n AB ACα  =  

��� ���� ����
 

2 mp(α) là mặt phẳng trung trực đoạn AB 
M là trung 
điểm AB 

n ABα =
��� ����

 

3 mp(α) qua M và song song (β): 0Ax By Cz D+ + + =   M ( ; ; )n n A B Cα β= =
��� ���
  

4 
mp(α) qua M và vuông góc đường thẳng (d)  M dn aα =

��� ���
  

mp(α) qua M và vuông góc đường thẳng AB  M n ABα =
��� ����

 

5 

mp(α) qua A, B và song song (d) A hoặc B , dn AB uα  =  

��� ���� ���
 

 mp(α) qua A, B và song song CD A hoặc B ,n AB CDα  =  

��� ���� ����
 

mp(α) chứa (d) và song song (d’) Lấy M ∈ (d) ',d dn u uα  =  

��� ��� ���
 

mp(α) chứa (d) và song song AB Lấy M ∈ (d) ,dn u ABα  =  

��� ��� ����
 

6 
mp(α) qua 2 điểm M, N và vuông góc mp(β) M hoặc N ,n MN nα β =  

��� ����� ���
 

mp(α) chứa (d) và vuông góc mp(β) Lấy M ∈ (d) ,dn u nα β =  

��� ��� ���
 

7 mp(α) qua điểm M và vuông góc 2 mp (β), (γ)  M ,n n nα γ β =  

��� ��� ���
 

8 mp(α) qua điểm M và ssong 2 đt (d), (d’)  M ',d dn u uα  =  

��� ��� ���
 

9 mp(α) qua điểm M, vuông góc mp(β) và ssong  đt (d) M ,dn u nα β =  

��� ��� ���
 

10 mp(α) chứa (d) và đi qua M∉(d) 
M hoặc Lấy 

N ∈(d) 
, dn MN uα  =  

��� ����� ���
 

9. Tìm H là hình chiếu của M trên mp(αααα) 
Cách 1.  H là hình chiếu của M trên ) :( 0mp Ax By Cz Dα + + + =   

Ta có: 
α

α  + + + = ∈ ⇔ ⇒  − − −
= = 



����� ���

0( )

,  

H H H

H M H M H M

Ax By Cz D
H

x x y y z z
MH n cuøng phöông

A B C

 tọa độ điểm H. 

Cách 2.  Viết phương trình đường thẳng (d) qua M và vuông góc mp(α) ⇒ Tọa độ H là nghiệm của hệ 
phương trình gồm phương trình của (d) và (α) 
10. Tìm điểm M’ đối xứng với M qua mp(αααα) 
Tìm hình chiếu H của M trên mp(α) ⇒ H là trung điểm của MM ′  ⇒  Tọa độ điểm M ′   
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B. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM  

 

Câu 1: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Viết phương trình mặt phẳng ( )α  đi qua điểm ( )1; 2;3M −  

và song song với mặt phẳng ( ) : 2 3 5 0x y zβ − + + = . 
A. 2 3 11 0.− + − =x y z  B. 3 7 0.+ − − =x y z  C. 3 11 0.− + + =x y z  D. 2 3 9 0.− + − =x y z  

Câu 2: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( ) ( )1; 2;4 , 3;6;2A B− .Viết phương trình mặt 

phẳng trung trực của đoạn thẳng AB . 
A. 4 7 0.x y z+ − + =  B. 4 7 0.x y z+ − − =  C. 4 7 0.x y z+ − + =  D. 4 7 0.x y z+ − − =  

Câu 3: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 

1 2

: 1 3 ,

2

x t

d y t t

x t

= − +
 = + ∈
 = +

ℝ  và 

/

/ / /

/

2

: 2 5 ,

2

x t

d y t t

z t

 = +


= − + ∈
 = −

ℝ . Phương trình mặt phẳng ( )α  chứa /d  và song song với d là. 

A. 11 5 7 32 0.− − − =x y z  B. 5 11 7 32 0.− − + =x y z  
C. 11 5 7 32 0.+ + − =x y z  D. 11 7 5 23 0.− − − =x y z  

Câu 4: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( ) ( ) ( )1;1;2 , 2;1; 1 , 2; 2; 1A B C− − − −  . Tìm tọa 

độ hình chiếu của gốc O trên mp(ABC). 

A. / 2 3 3
; ; .

17 34 34
O
 

− 
 

 B. / 1 2 3
; ; .

34 17 34
O
 

− 
 

 C. / 3 2 3; ; .
4 7 4

O
 
 
 

 D. / 3 2 3
; ; .

34 17 34
O
 

− 
 

 

Câu 5: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( ) ( ) ( )1; 1;2 , 1;0;3 , 0;2;1A B C− − . Diện tích S 

của tam giác .ABC  

A. 
2
.
2

S =  B. 
5 2
.

2
S =  C. 

2 5
.

5
S =  D. 

5
.
2

S =  

Câu 6: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Cho hai mặt phẳng ( ) : 3 0x y zα + + − =  và 

( ) : 1 0x y zβ − + − = . Viết phương trình mặt phẳng ( )γ  vuông góc với ( )α  và ( )β sao cho khoảng cách 

từ O đến mp( )γ  bằng 2. 

A. ( ) : 3 2 0.x zγ − ± =  B. ( ) : 2 0.x zγ + ± =  

C. ( ) : 2 2 0.x zγ − ± =  D. ( ) : 2 0.y zγ − ± =  

Câu 7: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( )α đi qua ( )3; 1; 5A − − đồng thời vuông 

góc với hai mặt phẳng ( ) : 3 2 2 7 0x y zβ − + + =  và ( ) : 5 4 3 1 0x y zγ − + + = . Phương trình mặt phẳng 

( ) .α  

A. 2 2 15 0.x y z+ − − =  B. 2 15 0.x y z+ − − =  C. 2 2 15 0.x y z+ − − =  D. 2 2 15 0.x y z+ − − =  

Câu 8: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Viết phương trình mặt phẳng ( )α  đi qua hai điểm 

( ) ( )3;1; 1 , 2; 1;4A B− −  và vuông góc với mặt phẳng ( ) : 2 3 1 0x y zβ − + − = . 

A. 5 13 5 0.− − + =x y z  B. 5 0.− − + =x y z  C. 13 5 5 0.− − + =x y z  D. 13 5 5 0.+ + − =x y z  
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Câu 9: Trong không gian với hệ tọa độ .Oxyz Viết phương trình mặt phẳng qua ba điểm 

( ) ( ) ( )0;2;1 , 3;0;1 , 1;0;0 .A B C  

A. 2 3 4 2 0.x y z+ − + =  B. 2 3 4 2 0.x y z+ + − =  C. 2 3 4 2 0.x y z+ − − =  D. 2 3 4 1 0.x y z− − + =  

Câu 10: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho bốn điểm ( ) ( ) ( ) ( )5;1;3 , 1;6;2 , 5;0;4 , 4;0;6A B C D . 

Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai ? 
A. Phương trình ( )BCD : 6 5 3 42 0.x y z+ + − =  B. Phương trình ( ) : 2 14 0.ACD x y z+ + − =  

C. ( )10;6;5 .AB CD∧ =
���� ����

 D. ( )2; 1; 1 .AC AD∧ = − − −
���� ����

 

Câu 11: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( )0;1;1A  và ( )1;2;3B . Viết phương trình 

mặt phẳng (P) đi qua A và vuông góc với đường thẳng AB. 
A. 3 4 7 0.+ + − =x y z  B. 2 3 0.+ + − =x y z  C. 2 6 0.+ + − =x y z  D. 3 4 26 0.+ + − =x y z  

Câu 12: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Gọi ( )α là mặt phẳng cắt ba trục tọa độ tại ba điểm 

( )8;0;0 ,M ( )0; 2;0N − , ( )0;0;4P . Phương trình của ( )α là. 

A. 1.
4 1 2

+ + =
−

x y z
 B. 4 2 0.− + =x y z  C. 0.

8 2 4
+ + =

−
x y z

 D. 4 2 8 0.− + − =x y z  

Câu 13: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Cho hai mặt phẳng ( )α + + + =: 2 2 11 0x y z và 

( )β + + + =: 2 2 2 0x y z . Tính khoảng cách giữa hai mặt phẳng song song ( )α và ( )β . 

A. ( )( ),( ) 4.d α β =  B. ( )( ),( ) 3.d α β =  C. ( )( ),( ) 10.d α β =  D. ( )( ),( ) 7.d α β =  

Câu 14: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( )α đi qua các hình chiếu của điểm 

( )2;3;4B  trên các trục tọa độ. Phương trình mặt phẳng ( ) .α  

A. 6 4 3 12 0.x y z+ + − =  B. 12 0.x y z+ + − =  
C. 3 4 6 12 0.x y z+ + − =  D. 3 2 12 0.x y z+ + − =  

Câu 15: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu ( ) ( ) ( )2 2 2
( ) : 1 3 2 49S x y z− + + + − =  . 

Phương trình nào dưới đây là phương trình mặt phẳng tiếp xúc với ( )?S  
A. 55 0.x y z+ + − =  B. 6 2 3 5 0.x y z+ + + =  
C. 2 3 6 5 0.x y z+ + − =  D. 6 2 3 55 0.x y z+ + − =  

Câu 16: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( )α  đi qua điểm ( )0;2;0E  và song song 

với mặt phẳng ( ) : 2 3 4 2 0x y zβ + − − = . Phương trình mặt phẳng ( ) .α  

A. 2 3 4 6 0.x y z+ − − =  B. 2 3 4 12 0.x y z+ − − =  
C. 2 3 4 22 0.x y z+ − + =  D. 2 3 4 21 0.x y z+ − − =  

Câu 17: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Lập phương trình mặt phẳng ( )α song song với mặt 

phẳng ( ) : 2 1 0x y zβ + + + =  và tiếp xúc với mặt cầu (S): 2 2 2 2 4 6 8 0.x y z x y z+ + − + − + =  

A. ( ) : 2 11 0.x y zα + + − =  B. ( ) : 2 22 0.x y zα + + − =  

C. ( ) : 2 2 0.x y zα + + − =  D. ( ) : 2 1 0.x y zα + + − =  

Câu 18: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( )α đi qua ba điểm 

( ) ( ) ( )1;0;0 , 0; 2;0 , 0;0; 3M N P− − . Phương trình mặt phẳng ( ) .α  

A. 6 0.x y z− − − =  B. 3 2 6 0.x y z− − − =  C. 6 3 6 0.x y z+ − − =  D. 6 3 2 6 0.x y z− − − =  
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Câu 19: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )1;4;2M và mặt phẳng ( ) : 1 0x y zα + + − = . 

Tìm tọa độ điểm H là hình chiếu vuông góc của điểm M trên mặt phẳng ( ) .α  

A. ( )1;2;0 .H  B. ( )2; 1;0 .H −  C. ( )2;1;0 .H  D. ( )1;2;0 .H −  

Câu 20: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho bốn điểm ( ) ( ) ( ) ( )5;1;3 , 1;6;2 , 5;0;4 , 4;0;6A B C D . 

Gọi mặt phẳng ( )α  đi qua cạnh AB và song song với cạnh CD. Phương trình mặt phẳng ( ) .α  

A. 10 9 5 74 0.x y z− + + =  B. 10 9 5 4 0.x y z+ + − =  
C. 10 9 5 74 0.x y z+ + − =  D. 5 3 2 7 0.x y z+ + − =  

Câu 21: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( )α đi qua hai điểm 

( ) ( )1;0;1 , 5;2;3D E và vuông góc với mặt phẳng ( ) : 2 7 0x y zγ − + − = . Phương trình mặt phẳng ( ) .α  

A. 2 1 0.z x− − =  B. 2 1 0.x z− + =  C. 2 1 0.x y− + =  D. 2 1 0.y z− + =  

Câu 22: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 4 2 0.x yα + − = Vectơ nào trong các 
vectơ sau đây có giá vuông góc với mặt phẳng ( ).α  

A. ( )1;4;0 .n = −
�

 B. ( )8; 2;0 .n = − −
�

 C. ( )1;4;0 .n =
�

 D. ( )4;1;1 .n =
�

 

Câu 23: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( ) ( )2;3;7 , 4;1;3A B .Viết phương trình mặt 

phẳng trung trực của đoạn thẳng AB . 
A. 2 9 0.x y z− − − =  B. 2 9 0.x y z− − + =  C. 2 9 0.x y z− − + =  D. 2 9 0.x y z− − − =  

Câu 24: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai mặt phẳng là 2 3 6 0x my z m− + − + =   và 

( ) ( )3 2 5 1 10 0m x y m z+ − + + − =  (m là tham số thực). Tìm tất cả giá trị của m để hai mặt phẳng đã cho 

trùng nhau. 
A. 1.m =  B. 1.m ≠  C. 2.m =  D. 2.m ≠  

Câu 25: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai mặt phẳng ( )α − + − =: 3 5 3 0x y mz  và 

( )β + − + =: 2 3 1 0x ny z  (m,n là tham số thực). Tìm tất cả giá trị của m và n để hai mặt phẳng đã cho song 

song với nhau. 

A. 
10 9
, .
3 2

n m= =  B. 
1 3
, .
3 2

m n= − = −  C. 
10 9
, .
3 2

n m= − = −  D. 10, 9.n m= − = −  

Câu 26: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( )α chứa trục Oz  và điểm ( )3; 4;7C − . 

Phương trình mặt phẳng ( ) .α  

A. 3 4 0.x y+ =  B. 4 3 0.x y+ =  C. 4 3 0.x z+ =  D. 0.x y+ =  

Câu 27: Trong không gian với hệ tọa độ ,Oxyz  cho hai điểm ( ) ( )0;1; 1 , 2; 1;3 .A B− −  Viết phương trình 

mặt phẳng trung trực của đoạn thẳng .AB  
A. 4 2 3 0.x y z− + + =  B. 2 3 0.x y z− − − =  C. 2 2 3 0.x y z+ + − =  D. 2 3 0.x y z− + − =  

Câu 28: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho bốn điểm 

( ) ( ) ( ) ( )1; 2;0 , 0; 1;1 , 2;1; 1 , 3;1;4A B C D− − − . Hỏi có tất cả bao nhiêu mặt phẳng cách đều bốn điểm đó ? 

A. 1 mặt phẳng. B. 7 mặt phẳng. C. Vô số mặt phẳng. D. 4 mặt phẳng. 

Câu 29: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Tìm trên trục Oz điểm M cách đều điểm ( )2;3;4A  và 

mặt phẳng ( ) : 2 3 17 0.x y zα + + − =  

A. ( )0;0;3 .M  B. ( )0;0;6 .M  C. ( )0;0;5 .M  D. ( )0;0;4 .M  
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Câu 30: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( )α đi qua điểm ( )1;2;3G  và cắt các trục 

tọa độ tại các điểm , ,A B C  sao cho G là trọng tâm của tam giác ABC. Phương trình mặt phẳng ( ).α  

A. 1.
3 6 9
x y z+ + =  B. 1.

3 2 4
x y z+ + =  C. 1.

9 6 3
x y z+ + =  D. 1.

6 9 3
x y z+ + =  

Câu 31: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Tìm trên trục Oy điểm M cách đều hai mặt phẳng: 

( ) : 1 0x y zα + − + =  và ( ) : 5 0.x y zβ − + − =  

A. ( )0; 4;0 .−M  B. ( )0; 3;0 .−M  C. ( )0; 6;0 .−M  D. ( )0; 5;0 .−M  

Câu 32: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( )α đi qua điểm ( )2;1;1H  và cắt các trục 

tọa độ tại các điểm , ,A B C  sao cho H  là trực tâm của tam giác ABC.  Phương trình mặt phẳng ( ).α  

A. 2 6 0.x y z+ + − =  B. 2 6 0.x y z+ + − =  C. 2 12 0.x y z+ + − =  D. 2 6 0.x y z+ + + =  

Câu 33: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng : 8 4
3 2

x t

d y t

z t

 =
 = +
 = +

 và mặt phẳng 

( ) : 7 0x y zα + + − = .  Lập phương trình mặt phẳng ( )β  đi qua d và vuông góc với mp( ) .α  

A. ( ) : 2 3 1 0.x y zβ + − + =  B. ( ) : 2 3 1 0.x y zβ + + + =  

C. ( ) : 2 3 1 0.x y zβ + − − =  D. ( ) : 2 3 1 0.x y zβ + − + =  

Câu 34: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 2 0x y zα + − − = . Tìm tọa độ điểm 

O′ đối xứng của gốc tọa độ O qua mặt phẳng ( ) .α  

A. 
2 4 2
; ; .
3 3 3

O
 ′ 
 

 B. ( )2;4; 2 .O′ −  C. 
2 4 2
; ; .
3 3 3

O
 ′ − 
 

 D. 
2 4 2
; ; .
3 3 3

O
 ′ − 
 

 

Câu 35: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho bốn điểm ( ) ( ) ( )4;1;4 , 3;3;1 , 1;5;5A B C và ( )1;1;1D  . 

Tìm tọa độ hình chiếu của D trên mp(ABC). 

A. / 13 33 81; ; .
25 5 25

D
 
 
 

 B. / 81 13 33; ; .
25 5 25

D
 
 
 

 C. / 81 13 33; ; .
25 25 25

D
 
 
 

 D. / 1 1 3; ; .
25 5 25

D
 
 
 

 

Câu 36: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( )α chứa trục Ox  và điểm ( )4; 1;2A − . 

Phương trình mặt phẳng ( ) .α  

A. 2 0.y z+ =  B. 2 0.x z+ =  C. 2 0.x y+ =  D. 2 0.y z+ =  

Câu 37: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 

1 2

: 1 3 ,

2

x t

d y t t

x t

= − +
 = + ∈
 = +

ℝ  và 

/

/ / /

/

2

: 2 5 ,

2

x t

d y t t

z t

 = +


= − + ∈
 = −

ℝ . Phương trình mặt phẳng ( )β  chứa d và song song với /d  là. 

A. 11 5 7 30 0.+ + + =x y z  B. 7 11 5 30 0.− − − =x y z  
C. 11 5 7 30 0.− − + =x y z  D. 11 7 5 20 0.− − + =x y z  
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Câu 38: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng ∆  có phương trình: 
10 2 2

5 1 1

x y z− − += = . Xét mặt phẳng ( ) :10 2 11 0P x y mz+ + + =  (m là tham số thực). Tìm tất cả các giá 

trị của m để (P) vuông góc với đường thẳng ∆ . 
A. 2.m =  B. 52.=m  C. 2.= −m  D. 52.m = −  

Câu 39: Trong không gian với hệ tọa độ ,Oxyz  cho điểm ( )0; 2;1A −  và mặt phẳng 

( ) : 7 2 1 0.x y zα − + − =  Tính khoảng cách từ A đến mặt phẳng ( ).α  

A. ( ) 54
, ( ) .

54
d A α =  B. ( ) 3

, ( ) .
54

d A α =  C. ( ) 3
, ( ) .

54
d A α =  D. ( ) 5

, ( ) .
54

d A α =  

Câu 40: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Lập phương trình tiếp diện của mặt cầu (S): 
2 2 2 6 2 4 5 0x y z x y z+ + − − + + = tại điểm ( )4;3;0M . 

A. 2 2 10 0.x y z+ + − =  B. 2 10 0.x y z+ + − =  C. 2 10 0.x y z+ + − =  D. 2 2 10 0.x y z+ + − =  

Câu 41: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai mặt phẳng ( )α + + − =: 2 3 5 0x my z  và 

( )β − − + =: 8 6 2 0nx y z  (m, n là tham số thực). Tìm tất cả giá trị của m và n để hai mặt phẳng đã cho 

song song với nhau. 

A. 4, 4.m n= − =  B. 
1 1
, .
4 4

m n= = −  C. 
1 1
, .
4 4

m n= =  D. 4, 4.m n= = −  

Câu 42: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( ) ( )1;2;1 , 4;5; 2A B − và mặt phẳng 

( ) : 3 4 5 6 0x y zα − + + = . Đường thẳng AB  cắt mặt phẳng ( )α tại M. Tính tỉ số .
MB

MA
 

A. 4.  B. 2.  C. 
1
.
3

 D. 
1
.
2

 

Câu 43: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai mặt phẳng là 2 3 6 0x my z m− + − + =   và 

( ) ( )3 2 5 1 10 0m x y m z+ − + + − =  (m là tham số thực). Tìm tất cả giá trị của m để hai mặt phẳng đã cho 

vuông góc với nhau. 

A. 
9
.

19
m =  B. 

19
.
9

m = −  C. 
9
.

19
m = −  D. 

19
.
9

m =  

Câu 44: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( )α đi qua ba điểm 

( ) ( ) ( )2; 1;3 , 4;0;1 , 10;5;3B C D− − . Phương trình mặt phẳng ( ) .α  

A. 2 2 6 0.x y z+ + − =  B. 2 2 6 0.x y z+ + + =  C. 2 2 6 0.x y z+ + − =  D. 2 2 6 0.x y z+ + − =  

Câu 45: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( ) ( )0;2; 1 , 2;0;1 .A B− Tìm tọa độ điểm M 

trong mặt phẳng ( )Oyz  sao cho 2 2MA MB+ đạt giá trị bé nhất. 

A. ( )0;2;1 .M  B. ( )1;1;0 .M  C. ( )0;1;0 .M  D. ( )0;1;2 .M  

Câu 46: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( )α đi qua OE  và vuông góc với mặt 

phẳng ( ) : 2 3 4 2 0x y zβ + − − = , với ( )0;2;0E . Phương trình mặt phẳng ( ) .α  

A. 2 0.y z+ =  B. 2 0.x z+ =  C. 2 0.x y z+ + =  D. 2 0.x y+ =  

Câu 47: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai mặt phẳng ( )α + − + =: 2 5 14 0x y z và 

( )β + − + =: 2 5 0x my mz (m là tham số thực). Tìm tất cả giá trị của m để hai mặt phẳng đã cho vuông góc 

với nhau. 
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A. 
2
.

11
m = −  B. 

11
.
2

m = −  C. 
11
.
2

m =  D. 
2
.

11
m =  

Câu 48: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai mặt phẳng là 2 3 6 0x my z m− + − + =   và 

( ) ( )3 2 5 1 10 0m x y m z+ − + + − =  (m là tham số thực). Tìm tất cả giá trị của m để hai mặt phẳng đã cho 

cắt nhau. 
A. 1.m ≠  B. 1.m ≠ −  C. 1.m =  D. 1.m = −  

Câu 49: Trong không gian với hệ tọa độ ,Oxyz  cho mặt phẳng ( ) : 2 3 0.P x y− + =  Tìm vectơ pháp tuyến 
của mặt phẳng ( ).P  

A. ( )1; 2;0 .n = −
�

 B. ( )1; 2;3 .n = −
�

 C. ( )1;2;0 .n =
�

 D. ( )1;2;3 .n =
�

 

Câu 50: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( )α đi qua điểm ( )2;5; 7A −  và song song 

với giá của hai vectơ ( ) ( )1; 2;3 , 3;0;5a b= − =
� �

. Phương trình mặt phẳng ( ) .α  

A. 5 2 3 21 0.x y z+ + + =  B. 5 2 3 21 0.x y z− − − =  
C. 5 2 3 11 0.x y z− − + =  D. 5 2 3 11 0.x y z− − − =  

Câu 51: Trong không gian với hệ tọa độ ,Oxyz  gọi , ,A B C lần lượt là hình chiếu vuông góc của điểm 

( )8; 2;4M − lên các trục , , .Ox Oy Oz  Viết phương trình mặt phẳng ( ).ABC  

A. 4 2 8 0.x y z− + − =  B. 4 2 8 0.x y z+ + − =  C. 2 2 8 0.x y z− + − =  D. 4 2 8 0.x y z+ − − =  

Câu 52: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Tìm tọa độ hình chiếu vuông góc của điểm 

( )0 1; 1;2M − trên mặt phẳng ( ) : 2 2 12 0.x y zα − + + =  

A. /
0

29 10 20
; ; .
9 9 9

M
 
 
 

 B. /
0

29 10 20
; ; .
9 9 9

M
 

− − 
 

 

C. /
0

2 1 2
; ; .
9 9 9

M
 

− − 
 

 D. /
0

20 10 29
; ; .
9 9 9

M
 

− − 
 

 

Câu 53: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho bốn điểm ( ) ( ) ( ) ( )1;0;0 , 0;1;0 , 0;0;1 , 2;1; 1A B C D − − . 

Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai ? 
A. Phương trình mặt phẳng ( ) : 2 2 2 0.− − + =BCD x y z  
B. ( , ( )) 1.=d A BCD  
C. , , ,A B C D  là bốn đỉnh của một tứ diện. 

D. ( )1; 2; 2 .∧ = − −
���� ����
BA BD  

Câu 54: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai mặt phẳng ( )α + + − =: 2 2 9 0x my mz và 

( )β − − − =: 6 10 0x y z (m là tham số thực). Tìm tất cả giá trị của m để hai mặt phẳng đã cho vuông góc 

với nhau. 
A. 2.m =  B. 4.m = −  C. 2.m = −  D. 4.m =  

Câu 55: Trong không gian với hệ tọa độ ,Oxyz  cho ba điểm ( ) ( )1;1;1 , 4;1;0A B và ( )1;4; 1 .C − − Mặt 

phẳng ( )α nào dưới đây chứa đường thẳng AB mà khoảng cách từ điểm C đến ( )α bằng 14. 
A. ( ) : 2 3 0.x y zα − + =  B. ( ) : 2 3 2 0.x y zα − + − =  
C. ( ) : 2 3 3 0.x y zα − + − =  D. ( ) : 2 3 5 0.x y zα − + − =  

Câu 56: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( )α  đi qua điểm ( )0;0; 1M −  và song 

song với giá của hai vectơ ( )1; 2;3a = −
�

 và ( )3;0;5b =
�

. Phương trình mặt phẳng ( )α là. 

A. 5 2 3 21 0.− − + =x y z  B. 5 2 3 21 0.− − − =x y z  
C. 5 2 3 3 0.− + + + =x y z  D. 10 4 6 21 0.− − + =x y z  
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Câu 57: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )1;4;2M và mặt phẳng ( ) : 1 0x y zα + + − = . 

Tìm tọa độ điểm /M đối xứng của M qua mặt phẳng ( ) .α  

A. ( )/ 3; 2;0 .M − −  B. ( )/ 0; 2;3 .M −  C. ( )/ 3;0;2 .M  D. ( )/ 3;0; 2 .M − −  

Câu 58: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz .Cho ba mặt phẳng ( ) : 2 1 0x y zα + + + = , 
( ) : 2 0x y zβ + − + = và ( ) : 5 0x yγ − + = . Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai ? 

A. ( ) ( ).β γ⊥  B. ( ) / /( ).α γ  C. ( ) ( ).α γ⊥  D. ( ) ( ).α β⊥  

Câu 59: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 3 4 2 4 0P x y z+ + + =  và điểm 

( )1; 2;3A − . Khoảng cách d từ điểm A đến (P) bằng 

A. 
29

.
5

=d  B. 
5

.
129

=d  C. 
1

.
29

=d  D. 
5

.
29

=d  

Câu 60: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( ) ( ) ( )1;2;3 , 0;1;1 , 1;0;0A B C  . Tính 

.AC BC∧
���� ����

 

A. ( )1;3;2 .AC BC∧ = −
���� ����

 B. ( )1;3; 2 .AC BC∧ = − −
���� ����

 

C. ( )1; 3;2 .AC BC∧ = −
���� ����

 D. ( )1; 3;2 .AC BC∧ = − −
���� ����

 

Câu 61: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( )α đi qua ( )2;6; 3D −  và song song 

mp( )Ozx . Phương trình mặt phẳng ( ) .α  

A. 2 0.x − =  B. 0.y =  C. 3 0.z + =  D. 6 0.y − =  

Câu 62: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho bốn điểm 

( ) ( ) ( ) ( )1;0;1 , 1;1;2 , 1;1;0 , 2; 1; 2A B C D− − − − . Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai ? 

A. 13.
BCD

S∆ =  

B. ( )4; 6;0 .BC BD∧ = − −
���� ����

 

C. Phương trình mặt phẳng ( ) : 4 6 2 0.+ + − =BCD x y z  

D. 
1
.
3ABCD

V =  

Câu 63: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( ) ( ) ( )0;2;1 , 3;0;1 , 1;0;0A B C . Phương trình 

mặt phẳng ( )ABC  là. 
A. 2 3 4 1 0.− − + =x y z  B. 2 3 4 2 0.− − + =x y z  C. 2 3 4 2 0.+ − − =x y z  D. 4 6 8 2 0.+ − + =x y z  

Câu 64: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai mặt phẳng ( )α + + + =: 2 2 3 0x ny z  và 

( )β + − + =: 2 4 7 0mx y z  (m,n là tham số thực). Tìm tất cả giá trị của m và n để hai mặt phẳng đã cho 

song song với nhau. 
A. 4; 1.m n= − = −  B. 4; 1.m n= =  C. 4; 1.m n= − =  D. 4; 1.m n= = −  

Câu 65: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( )α chứa trục Oy  và điểm ( )1;4; 3B − . 

Phương trình mặt phẳng ( ) .α  

A. 3 0.y z+ =  B. 3 0.x z+ =  C. 3 0.x y− =  D. 3 0.x z+ = ------- 
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§3. PHƯƠNG TRÌNH ĐƯỜNG THẲNG 
 

A. KI ẾN THỨC CẦN NẮM 
 

I. Phương trình tham số và phương trình chính tắc của đường thẳng 
1. Phương trình tham số 

Cho đường thẳng ∆  đi qua điểm ( )0 0 0 0; ;M x y z  và nhận vectơ ( )1 2 3; ; 0a a a a= ≠
� �

 làm vectơ chỉ phương. 

∆  có phương trình tham số là: 
0 1

0 2

0 3

x x a t

y y a t

z z a t

 = +


= +
 = +

 , trong đó t là tham số. 

2. Phương trình chính tắc 

Cho đường thẳng ∆  đi qua điểm ( )0 0 0 0; ;M x y z  và nhận vectơ ( )1 2 3; ;a a a a=
�

với 1 2 3 0a a a ≠  làm vectơ 

chỉ phương. ∆  có phương trình chính tắc là: 0 0 0

1 2 3

x x y y z z

a a a

− − −
= =   

II. V ị trí tương đối giữa hai đường thẳng 

Cho hai đường thẳng d và 'd lần lượt đi qua hai điểm ( )0 0 0 0; ;M x y z , ( )/ / / /
0 0 0 0; ;M x y z và có vectơ chỉ 

phương lần lượt ( )1 2 3; ;a a a a=
�

, ( )/
/ / /
1 2 3; ;a a a a=

�

. Đặt 
/

n a a= ∧
� � �

 , ta có các điều kiện sau: 

1. 
0

0
/ / '

'
n

d d
M d

 =⇔ 
∉

� �

    2. 
0

0
'

'
n

d d
M d

 =≡ ⇔ 
∈

� �

  

3. d  cắt 'd
/

0 0

0

. 0

n

n M M

 ≠⇔ 
=

� �

��������     4. d  và 'd chéo nhau /
0 0. 0n M M⇔ ≠
��������

 

5. /' . 0d d a a⊥ ⇔ =
����

  

Cách khác: Vị trí tương đối giữa 2 đường thẳng : ( )
1

2

3

:
o

o

o

x x a t

d y y a t

z z a t

= +
 = +
 = +

 và ( )
1

2

3

' ' '

' : ' ' '

' ' '

o

o

o

x x a t

d y y a t

z z a t

= +
 = +
 = +

  

Xét hệ phương trình: 

' /
1 1

' /
2 2

' /
3 3

'

'

'

o o

o o

o o

x a t x a t

y a t y a t

z a t z a t

 + = +


+ = +
 + = +

(*) 

� Nếu hệ (*) có nghiệm duy nhất thì d cắt d’ tại một điểm 
� Nếu hệ (*) có vô số nghiệm thì d trùng với d’ 
� Nếu hệ (*) vô nghiệm thì d và d’ không có điểm chung 
Khi đó:  
 � Nếu hai VTCP của d và d’ cùng phương trình d//d’ 

 � Nếu hai VTCP của d và d’ không cùng phương trình d và d’ chéo nhau. 
III. V ị trí tương đối giữa đường thẳng và mặt phẳng 

Cho đường thẳng d   đi qua điểm ( )0 0 0 0; ;M x y z  và có vectơ chỉ phương là ( )1 2 3; ;a a a a=
�

, mặt phẳng 

( )α  có phương trình: 0Ax By Cz D+ + + = . Gọi ( ); ;n A B C=
�

 là vectơ pháp tuyến của( )α . Ta có các 

điều kiện: 

1. ( ) ( )0

. 0
/ /

a n
d

M

 =α ⇔ 
∉ α

� �

    2.  ( ) ( )0

. 0a n
d

M

 =⊂ α ⇔ 
∈ α

� �
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3. d  cắt ( )α . 0a n⇔ ≠
� �

    4. ( )d n ka⊥ α ⇔ =
� �

, với mọi k là số thực  

Cách khác: Vị trí tương đối đường thẳng và mặt phẳng:  

Cho đường thẳng ( )
1

2

3

:
o

o

o

x x a t

d y y a t

z z a t

= +
 = +
 = +

và ( )mp : 0 Ax By Cz Dα + + + =  

Lập phương trình ( ) ( ) ( )0 1 0 2 0 3 0 A x a t B y a t C z a t D+ + + + + + =  (*), (t là ẩn)   

� (*) vô nghiệm ⇔ d // (α) 
� (*) có đúng 1 nghiệm ( ) ( )α= ⇔ ∩ = + + +0 0 1 0 0 2 0 0 3 0; ; �t t d M x a t y a t z a t   

(*) vô số nghiệm ⇔ d ⊂ (α) 
IV. Tính khoảng cách 
1. Khoảng cách từ một điểm đến một đường thẳng 

Cho đường thẳng ∆  đi qua điểm ( )0 0 0 0; ;M x y z , có vectơ chỉ phương  ( )1 2 3; ;a a a a=
�

và điểm M   

Khi đó: ( ) 0

1,
M M a

d M
a

∧
∆ =

������ �

�   

Cách khác: Tính khoảng cách từ điểm M đến đường thẳng ∆ , ta thực hiện các bước sau: 
B1. Viết phương trình mặt phẳng ( )α chứa M và vuông góc với ∆  

B2. Tìm giao điểm H của ∆  và ( )α  

B3. Khoảng cách từ M đến ∆  chính là khoảng cách giữa hai điểm M và H: ( ),d M MH∆ =   

2. Khoảng cách giữa đường thẳng và mặt phẳng song song 
Để tính khoảng cách giữa đường thẳng ∆  song song với một mặt phẳng ( )α , ta thực hiện các bước: 

B1. Lấy một điểm ( )0 0 0 0; ;M x y z tùy ý trên ∆  

B2. Khoảng cách giữa ∆  và ( )α  chính là khoảng cách từ điểm 0M đến ( )α : ( ) ( )0,( ) ,( )d d M∆ α = α   và 

( ) 0 0 0
0 2 2 2
,( )

Ax By Cz D
d M

A B C

+ + +
α =

+ +
 

3. Khoảng cách giữa hai đường thẳng chéo nhau 
Cho hai đường thẳng chéo nhau ∆  và /∆  

� ∆  qua điểm A và có vect ơ chỉ phương a
�

 

� /∆  qua điểm B và có vect ơ chỉ phương b
�

 

Khi đó: ( ) ( )
/

.
,

a b AB
d

a b

∧
∆ ∆ =

∧

� � ����

� �  

Cách khác: Để tích khoảng cách giữa hai đường thẳng chéo nhau ∆  và /∆ , ta thực hiện các bước: 

B1. Viết phương trình mặt phẳng ( )α chứa đường thẳng ∆  và song song với /∆  

B2. Lấy một điểm ( )/
0 0 0 0; ;M x y z tùy ý trên /∆  

B3. Khoảng cách giữa ∆  và /∆ chính lá khoảng cách từ điểm /
0M  đến ( )α : ( ) ( )/ /

0, ,( )d d M∆ ∆ = α  

V. Lập phương trình đường thẳng: 
 Phương pháp: (Xác định yếu tố: VTCP và điểm, như bảng dưới đây) 
  B1) Từ giả thiết, xác định các vectơ và các yếu tố khác liên quan (nếu cần) 
  B2) Xác định tọa độ VTCP và tọa độ một điểm của đường thẳng 
  B3) Thay vào phương trình tham số hay phương trình chính tắc  
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Các dạng  
Dạng Tính chất của đường thẳng d (giả thiết cho) Đi qua điểm VTCP 

1 Đường thẳng d đi qua A, B  A, B du AB=
��� ����
   

2 Đường thẳng d qua A và song song đt ∆  A du u∆=
��� ���
   

3 Đường thẳng d qua A và vuông góc mp(α) A du nα=
��� ���
   

4 Đường thẳng d qua A và vuông góc 2 đt d1, d2 A 
1 2
,d d du u u =  

��� ��� ���
 

5 Đường thẳng d qua A và ssong mp(α), mp(β)  
(hay ssong mp này và chứa trong mp còn lại)  

A  ,du n nα β =  

��� ��� ���
 

6 Đường thẳng d là giao tuyến của mp(α), mp(β) 
Lấy 

( ) ( )I α β∈ ∩   
,du n nα β =  

��� ��� ���
 

7 
Đường thẳng d qua A, vuông góc đường thẳng  
∆ và ssong (hay chứa trong) mp(α)  

A ,du u nα∆ =  

��� ��� ���
 

8 
Đường thẳng d qua A, vuông góc đường thẳng 
d1 và cắt đường thẳng d2 

A 1
,d du u nα =  

��� ��� ���
(Với mp(α) 

là mp qua A và d2) 

9 
Đường thẳng d qua A, vuông góc và cắt đường 
thẳng ∆  

A và B  
(Tìm B là 

h/chiếu của A 
lên ∆)  

du AB=
��� ����
   

10 
Đường thẳng d là hình chiếu của đường thẳng 
∆ lên (α) 

A’ và B’ (lần 
lượt là h/chiếu 
của A, B  lên 
(α); lấy A, 

B∈∆ ) 

' 'du A B=
��� ������
   

11 
Đường thẳng d qua A và cắt 2 đường thẳng d1, 
d2 

A 1 2
, , ,d d du u AM u AN    =     

��� ��� ����� ��� ����

(Lấy 1 2,M d N d∈ ∈ ) 

  
IV. Tìm H là hình chiếu của M trên đường thẳng (d) 

Cách 1. H là hình chiếu của M trên đường thẳng (d)⇔ 
( )

d

H d

MH u

∈


⊥
����� ���  ⇔

. 0d

H d

MH a




=
����� ���
toïa ñoä ñieåm  thoûa maõn ( )

 

Giải hệ phương trình, tìm tọa độ điểm H.  
Cách 2.  Viết PT mp(α) qua M và vuông góc với (d)⇒ Tọa độ H là nghiệm của hệ phương trình gồm 
phương trình  của (d) và (α). 
 
VII. Tìm t ọa độ điểm M’ là đối xứng với M qua đường thẳng d: 
Tìm hình chiếu H của M trên (d) ⇒ H là trung điểm của MM’ ⇒  tọa độ điểm M’ 
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B. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM 

Câu 1: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 

3

: 7 , .

5

=
∆ = ∈
 = −

ℝ

x

y t

z t

 Vectơ nào trong các 

vectơ sau đây có giá song song với đường thẳng .∆  

A. ( )0;0; 2 .u = −
�

 B. ( )2;1;3 .u =
�

 C. ( )1;0; 1 .u = −
�

 D. ( )0;2;1 .u =
�

 

Câu 2: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho hai đường thẳng 1

1 2

: 2 3 ,

3 4

x t

d y t t

x t

= +
 = + ∈
 = +

ℝ  và 

/

/ /
2

/

3 4

: 5 6 ,

7 8

x t

d y t t

z t

 = +


= + ∈
 = +

ℝ . Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào đúng ? 

A. 1 2/ / .d d  B. 1 2.≡d d  C. 1 2.⊥d d  D. 1d và 2d  chéo nhau. 

Câu 3: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Cho đường thẳng : .x y z∆ = =  Tìm tọa độ điểm M′ đối 

xứng của ( )1;2; 1M −  qua đường thẳng .∆  

A. 
2 1 4

; ; .
3 3 3

M
 ′ − 
 

 B. 
1 2 7

; ; .
3 3 3

M
 ′ − 
 

 C. ( )1; 2;7 .M ′ −  D. 
1 2 5

; ; .
3 3 3

M
 ′ 
 

 

Câu 4: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho điểm ( )3;2;1C  và mặt phẳng ( ) : 2 5 4 0x yα − + = . 

Phương trình đường thẳng ∆  đi qua C và vuông góc với mặt phẳng ( )α là. 

A. 

3 2
: 2 5 , .

1

x t

y t t

z

 = −
∆ = + ∈
 =

ℝ  B. 

3
: 2 5 , .

1 2

x

y t t

z t

 =
∆ = − ∈
 = +

ℝ  

C. 

3 2
: 2 5 , .

1

x t

y t t

z

 = +
∆ = − ∈
 =

ℝ  D. 

3 2
: 2 , .

1 5

x t

y t

z t

 = +
∆ = ∈
 = −

ℝ  

Câu 5: Trong không gian với hệ tọa độ ,Oxyz  cho ba điểm ( ) ( )0;1;2 , 1;0;1M N  và ( )2;1; 2 .P −  Viết 

phương trình đường thẳng d qua M và song song với đường thẳng .NP  

A. 
1 2

: .
1 1 3

x y z
d

− += =
−

 B. 
1 2

: .
1 1 3

x y z
d

+ −= =
−

 

C. 
1 2

: .
1 1 3

x y z
d

− −= =
−

 D. 
1 3

: .
1 1 3

x y z
d

− −= =
−

 

Câu 6: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho mặt phẳng ( ) : 2 3 1 0x y zα + + + =  và đường thẳng d 

có phương trình tham số: 

3

2 2 ,

1

x t

y t t

z

= − +
 = − ∈
 =

ℝ . Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào đúng ? 

A. d  cắt ( ).α  B. / /( ).αd  C. ( ).α⊂d  D. ( ).α⊥d  

Câu 7: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 3 2 5 0x y zα − − + = và đường thẳng 

1 7 3
:

2 1 4
x y z− − −∆ = = . Tính khoảng cách giữa ∆  và ( ) .α  
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A. ( ) 9 17
,( ) .

17
d ∆ α =  B. ( ) 9 11

,( ) .
11

d ∆ α =  C. ( ) 14
,( ) .

9
d ∆ α =  D. ( ) 9 14

,( ) .
14

d ∆ α =  

Câu 8: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )1;0;0A và đường thẳng 

 = +
∆ = + ∈
 =

ℝ

2
: 1 2 ,
x t

y t t

z t

. 

Tìm tọa độ điểm /A đối xứng của A qua đường thẳng .∆  
A. ( )/ 2;1;0 .A  B. ( )/ 1;0;2 .A −  C. ( )/ 2;0; 1 .A −  D. ( )/ 2;0;1 .A  

Câu 9: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho đường thẳng 

1 2

: 1 3 ,

2

x t

d y t t

x t

= − +
 = + ∈
 = +

ℝ  và 

( ) :11 5 7 32 0x y zα − − − = . Khoảng cách giữa d và ( )α  là. 

A. 
62 195

.
5

 B. 195. C. 
62

.
195

 D. 
62

.
100

 

Câu 10: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
2 1 1

: .
3 2 1
x y z− + −∆ = =

−
 Vectơ nào 

trong các vectơ sau đây có giá song song với đường thẳng .∆  

A. ( )6; 4;2 .u = −
�

 B. ( )2; 1;1 .u = −
�

 C. ( )2;3;1 .u = −
�

 D. ( )2;1; 1 .u = − −
�

 

Câu 11: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 
1 1 5

:
2 3 1
x y z

d
− + −= =  và 

− + += =/ 1 2 1
:

3 2 2
x y z

d . Khẳng định nào sau đây là đúng ? 

A. d và /d là hai đường thẳng chéo nhau. 

B. d và /d là hai đường thẳng cắt nhau. 

C. d và /d là hai đường thẳng trùng nhau. 

D. d và /d là hai đường thẳng song song với nhau. 

Câu 12: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Tìm a để hai đường thẳng 

 = +
 = ∈
 = − +

ℝ

1
: ,

1 2

x at

d y t t

z t

cắt 

 = −


= + ∈
 = −

ℝ

/

/ / /

/

1

: 2 2 ,

3

x t

d y t t

z t

 

A. 1.a =  B. 2.a =  C. 3.a =  D. 0.a =  

Câu 13: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 1 0x y zα + + − =  và đường thẳng 

1 2
:

2 1 1
x y z

d
− += =

−
. Gọi M là giao điểm của d và( )α , hãy viết phương trình của đường thẳng ∆  đi qua 

M vuông góc với d và nằm trong ( )α . 
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A. 

2 4
1

: 3 , .
2

7
2

x t

y t t

z t


 = −

∆ = + ∈

 = − +

ℝ  B. 

2 4
: 1 8 , .

7

x t

y t t

z

 = −
∆ = + ∈
 = −

ℝ  

C. 

2 4
1

: 8 , .
2
7
2

x t

y t t

z


 = +

∆ = − ∈

 =

ℝ  D. 

2 4
1

: 8 , .
2

7
2

x t

y t t

z


 = −

∆ = + ∈

 = −

ℝ  

Câu 14: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )1;2;1A  và đường thẳng 

2 1 1
:

1 2 2
x y z+ − +∆ = =

−
. Tính khoảng cách tử điểm A đến đường thẳng ∆ . 

A. ( ) 5 5
, .

3
d A ∆ =  B. ( ) 3 5

, .
5

d A ∆ =  C. ( ) 2 5
, .

5
d A ∆ =  D. ( ) 5 5

, .
9

d A ∆ =  

Câu 15: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho điểm ( )2;1;2D − . Phương trình đường thẳng ∆  đi 

qua D và song song với trục Oz  là. 

A. 

2
: 1 , .

2

x t

y t

z t

 = − +
∆ = ∈
 = +

ℝ  B. 

2
: 1 , .

2

x

y t

z t

 =
∆ = ∈
 = +

ℝ  

C. 

2
: 1 , .

2

x

y t t

z t

 = −
∆ = + ∈
 = +

ℝ  D. 

2
: 1 , .

2

x

y t

z t

 = −
∆ = ∈
 = +

ℝ  

Câu 16: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 
1 1

:
2 1 1
x y z

d
− += =

−
 và 

 = −
 = ∈
 = − +

ℝ
/

3
: 2 ,

1

x t

d y t t

z t

. Tìm giao điểm M nếu có của d và /d . 

A. ( )3;0; 1 .M −  B. Không có giao điểm. C. ( )1;0;3 .M −  D. ( )0; 1;3 .M −  

Câu 17: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho tứ diện ABCD với 

( ) ( ) ( ) ( )0;0;2 , 3;0;5 , 1;1;0 , 4;1;2A B C D . Viết phương trình tham số của đường cao tứ diện ABCD  hạ từ 

D. 

A. 

4
1 , .
2

x t

y t t

z t

 = −
 = + ∈
 = +

ℝ  B. 

4 3
1 9 , .
2 3

x t

y t t

z t

 = −
 = + ∈
 = −

ℝ  C. 

4
1 , .
2

x t

y t t

z t

 = +
 = − ∈
 = +

ℝ  D. 

4 3
1 9 , .
2 3

x t

y t t

z t

 = −
 = + ∈
 = +

ℝ  

Câu 18: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 

1 2

1 3 1 2
: , : .

1 2 3 2 4 6
x y z x y z

d d
− − − −= = = = Khẳng định nào dưới đây là đúng ? 

A. 1 2,d d trùng nhau. B. 1 2,d d cắt nhau. C. 1 2,d d chéo nhau. D. 1 2,d d  song song. 
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Câu 19: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng

 = +
 = + ∈
 = +

ℝ

1 2
: 2 4 ,

3

x t

d y t t

z t

  và mặt phẳng 

( )α − + + =: 2 5 0x y z . Khẳng định nào sau đây là đúng ? 

A. d  song song với mặt phẳng ( ) .α  B. d nằm trong mặt phẳng ( ) .α  

C. d cắt mặt phẳng ( ) .α  D. d  vuông góc với mặt phẳng ( ) .α  

Câu 20: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Tính khoảng cách giữa đường thẳng 

3 2
: 1 3

1 2

x t

y t

z t

 = − +
∆ = − +
 = − +

 và 

mặt phẳng ( ) : 2 2 3 0.x y zα − + + =  

A. ( ) 2 3
,( ) .

3
d ∆ α =  B. ( ) 2 5

,( ) .
5

d ∆ α =  C. ( ) 2
,( ) .

5
d ∆ α =  D. ( ) 2

,( ) .
3

d ∆ α =  

Câu 21: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Tính khoảng cách giữa hai đường thẳng 

1 2
: 1

1

x t

y t

z

 = +
∆ = − −
 =

 và 

/ 2 2 3
: .

1 1 1
x y z− + −∆ = =
−

 

A. ( )/ 3 2
, .

2
d ∆ ∆ =  B. ( )/ 6

, .
6

d ∆ ∆ =  C. ( )/ 6
, .

2
d ∆ ∆ =  D. ( )/ 2

, .
2

d ∆ ∆ =  

Câu 22: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Tính khoảng cách từ điểm ( )1; 1;1M −  đến đường thẳng 

2
: 3 , .

1

x t

y t t

z t

 = +
∆ = ∈
 = +

ℝ  

A. ( ) 66
, .

11
d M ∆ =  B. ( ) 6 11

, .
11

d M ∆ =  C. ( ) 11
, .

11
d M ∆ =  D. ( ) 2 11

, .
11

d M ∆ =  

Câu 23: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho điểm ( )1;0;2A  và đường thẳng 
1 1

:
1 1 2

x y z
d

− += = . 

Viết phương trình đường thẳng ∆  đi qua A, vuông góc và cắt d. 

A. 
1 2

: .
1 3 1

− −∆ = =
−

x y x
 B. 

1 2
: .

1 1 1

− −∆ = =
−

x y x
 

C. 
1 2

: .
2 2 1

− −∆ = =x y x
 D. 

1 2
: .

1 1 1

− −∆ = =x y x
 

Câu 24: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( ) ( )1;2;3 , 1;2; 3A B − − và đường thẳng 

1
: 2

1

x t

y t

z t

 = +
∆ = +
 = − +

. Tìm trên đường thẳng ∆  điểm M sao cho MA MB+
���� ����

đạt giá trị nhỏ nhất. 

A. ( )2;1;1 .M  B. ( )1;2; 1 .M −  C. ( )1;2; 1 .M − −  D. ( )1;2;1 .M  
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Câu 25: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
1

:
2 1 2
x y z−∆ = = . Xác định tọa độ điểm 

M trên trục hoành sao cho khoảng cách từ M đến ∆  bằng OM. 
A. ( )1;0;0M  hoặc ( )2;0;0 .M −  B. ( )−1;0;0M  hoặc ( )2;0;0 .M  

C. ( )−1;0;0M  hoặc ( )4;0;0 .M  D. ( )−2;0;0M  hoặc ( )2;0;0 .M  

Câu 26: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )1;0;0A và đường thẳng 

 = +
∆ = + ∈
 =

ℝ

2
: 1 2 ,
x t

y t t

z t

. 

Tìm tọa độ điểm H là hình chiếu vuông góc của điểm A trên đường thẳng .∆  

A. ( )3;0; 1 .H −  B. 
3 1

;0; .
2 2

H
 

− 
 

 C. 
3 1

;0; .
2 2

H
 
 
 

 D. ( )3;0;1 .H  

Câu 27: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Cho đường thẳng : .x y z∆ = =  Tìm tọa độ điểm M′ đối 

xứng của ( )1;2;3M    qua đường thẳng .∆  

A. ( )3;2;1 .M ′  B. ( )3;1;2 .M ′  C. ( )1;2;3 .M ′  D. 
1 3

;1; .
2 2

M
 ′ 
 

 

Câu 28: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
1 1

:
2 1 1
x y z

d
− += =

−
 và mặt phẳng 

( ) : 2 1 0x y zα + + − = . Tìm tọa độ giao điểm M của d và ( ) .α  

A. 
1 2 7

; ; .
3 3 3

M
 

− 
 

 B. 
7 1 2

; ; .
3 3 3

M
 

− − 
 

 C. 
2 1 7

; ; .
3 3 3

M
 

− − 
 

 D. 
2 1 2

; ; .
3 3 3

M
 

− 
 

 

Câu 29: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho tứ diện ABCD với 

( ) ( ) ( ) ( )0;0;2 , 3;0;5 , 1;1;0 , 4;1;2A B C D . Tìm tọa độ hình chiếu H của D trên mp( ).ABC  

A. 
14 43 23

; ; .
11 11 11

H
 
 
 

 B. 
43 14 23

; ; .
11 11 11

H
 
 
 

 C. 
23 43 14

; ; .
11 11 11

H
 
 
 

 D. 
43 23 14

; ; .
11 11 11

H
 
 
 

 

Câu 30: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Tính khoảng cách giữa hai đường thẳng 

1 3 4
:

2 1 2
x y z− + −∆ = =

−
và / 2 1 1

: .
4 2 4

x y z+ − +∆ = =
− −

 

A. ( )/ 386
, .

3
d ∆ ∆ =  B. ( )/ 3

, .
3

d ∆ ∆ =  C. ( )/ 386
, .

5
d ∆ ∆ =  D. ( )/ 683

, .
3

d ∆ ∆ =  

Câu 31: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho phương trình tham số của 

 = +
∆ = − ∈
 = +

ℝ

4 2
: 3 3 ,

1 2

x t

y t t

z t

. 

Khẳng định nào sau đây là đúng ? 

A. Đường thẳng ∆  qua điểm ( )4;3;1M và có một vectơ pháp tuyến ( )2; 3;2 .= −
�
n  

B. Đường thẳng ∆  qua điểm ( )4;3;1M và có một vectơ chỉ phương ( )2;3; 2 .= − −
�
a  

C. Đường thẳng ∆  qua điểm ( )4;3;1M  và song song với đường thẳng 

 = +


∆ = − ∈
 = +

ℝ

/

/ / /

/

1 2

: 3 ,

3 2

x t

y t t

z t

. 
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D. Đường thẳng ∆  có phương trình chính tắc là 
4 3 1

.
2 3 2
x y z+ + += =

−
 

Câu 32: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho đường thẳng ∆  đi qua điểm ( )2;0; 1M − và có vectơ 

chỉ phương ( )4; 6;2a = −
�

.  Phương trình tham số của∆  là. 

A. 

2 2

3 , .

1

= − +
 = − ∈
 = +

ℝ

x t

y t t

z t

 B. 

2 2

3 , .

1

= +
 = − ∈
 = − +

ℝ

x t

y t t

z t

 C. 

4 2

6 3 , .

2

= − +
 = − − ∈
 = +

ℝ

x t

y t t

z t

 D. 

2 4

6 , .

1 2

= − +
 = − ∈
 = +

ℝ

x t

y t t

z t

 

Câu 33: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Tính khoảng cách từ điểm ( )2;3;1N  đến đường thẳng 

2 1 1
: .

1 2 2
x y z+ − +∆ = =

−
 

A. ( ) 2 2
, .

5
d N ∆ =  B. ( ) 3 2

, .
3

d N ∆ =  C. ( ) 5 2
, .

3
d N ∆ =  D. ( ) 10 2

, .
3

d N ∆ =  

Câu 34: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 1

3
:
x t

y t

z t

 = +
∆ =
 =

và 

2

2 1
:

2 1 2
x y z− −∆ = =  .  Xác định tọa độ điểm M thuộc 1∆ sao cho khoảng cách từ M đến 2∆ bằng 1. 

A. ( )1;1;4M  hoặc ( )4;4;7 .M  B. ( )4;1;1M  hoặc ( )7;4;4 .M  

C. ( )4;1;1M  hoặc ( )4;7;7 .M  D. ( )1;4;1M  hoặc ( )4;7;4 .M  

Câu 35: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Tìm a để hai đường thẳng sau đây song song 

 = +
 = ∈
 = −

ℝ

5
: ,

2

x t

d y at t

z t

 và 

/

/ / /

/

1 2

: 4 , .

2 2

x t

d y a t t

z t

 = +


= + ∈
 = −

ℝ  

A. 2.=a  B. 3.=a  C. 4.=a  D. 1.=a  

Câu 36: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng : 8 4
3 2

x t

d y t

z t

 =
 = +
 = +

 và mặt phẳng 

( ) : 7 0x y zα + + − = . Lập phương trình /d  là hình chiếu vuông góc của d trên mp( )α . 

A. /

3 4
: 5 , .

1

x t

d y t t

z t

 = − +
 = + ∈
 = +

ℝ  B. /

4 4
: 1 , .

3

x t

d y t t

z t

 = −
 = + ∈
 = −

ℝ  

C. /

2 4
: 5 5 , .
x t

d y t t

z t

 = − +
 = − ∈
 = −

ℝ  D. /

8 4
: 15 5 , .
x t

d y t t

z t

 = − +
 = − ∈
 =

ℝ  
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Câu 37: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 1d và 2d lần lượt có phương trình là 

1 : 1 4
6 6

x t

d y t

z t

 =
 = − −
 = +

 và 2

1 2
:

2 1 5
x y x

d
− += =

−
. Viết phương trình chính tắc của đường thẳng d đi qua 

( )1; 1;2M − , vuông góc với 1d và 2d . 

A. 
1 1 2

: .
14 17 9
x y z

d
+ − += =  B. 

1 1 2
: .

9 14 17
x y z

d
− + −= =  

C. 
1 1 2

: .
14 17 9
x y z

d
− + −= =  D. 

1 1 2
: .

9 17 14
x y z

d
+ − += =  

Câu 38: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
1 2 3

:
2 1 1
x y z

d
− − −= =

−
. Phương trình 

nào sau đây cũng là phương trình của ?d  

A. 

3 4
1 2 , .
4 2

x t

y t t

z t

 = +
 = + ∈
 = −

ℝ  B. 

1
2 , .
3

x t

y t t

z t

 = +
 = − ∈
 = +

ℝ  C. 

2
1 , .
2

x t

y t t

z t

 =
 = − ∈
 = +

ℝ  D. 

3 4
1 2 , .
4 2

x t

y t t

z t

 = +
 = − ∈
 = +

ℝ  

Câu 39: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho hai điểm ( ) ( )1; 2;3 , 3;0;0A B− . Phương trình đường 

thẳng ∆  đi qua hai điểm A và B là. 

A. 

1 2
: 2 2 , .

3 3

x t

y t t

z t

 = +
∆ = − − ∈
 = +

ℝ  B. 
1 2 3

: .
2 2 3
x y z− + −∆ = =

−
 

C. 
3

: .
2 2 3
x y z+∆ = =

−
 D. 

3 2
: 2 , .

3

x t

y t t

z t

 = +
∆ = ∈
 =

ℝ  

Câu 40: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho d là đường thẳng đi qua điểm ( )1;2;3A  và vuông góc 

với mặt phẳng ( ) : 4 3 7 1 0x y zα + − + =  . Phương trình tham số của d là. 

A. 

1 4

2 3 , .

3 7

= − +
 = − + ∈
 = − −

ℝ

x t

y t t

z t

 B. 

1 8

2 6 , .

3 14

= − +
 = − + ∈
 = − −

ℝ

x t

y t t

z t

 C. 

1 4

2 3 , .

3 7

= +
 = + ∈
 = −

ℝ

x t

y t t

z t

 D. 

1 3

2 4 , .

3 7

= +
 = − ∈
 = −

ℝ

x t

y t t

z t

 

Câu 41: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng

 = +
 = + ∈
 = +

ℝ

1 2
: 2 4 ,

3

x t

d y t t

z t

  và mặt 

phẳng( )α + + − =: 4 8 2 7 0x y z . Khẳng định nào sau đây là đúng ? 

A. d cắt mặt phẳng ( ) .α  B. d nằm trong mặt phẳng ( ) .α  

C. d  vuông góc với mặt phẳng ( ) .α  D. d  song song với mặt phẳng ( ) .α  

Câu 42: Trong không gian với hệ tọa độ ,Oxyz  cho mặt phẳng ( ) : 1 0− − − =P x y z  và đường thẳng 
1 1 2

: .
2 1 3

+ − −= =x y z
d  Viết phương trình đường thẳng ∆  qua ( )1;1; 2−A , vuông góc với d và song song 

với ( ).P  
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A. 
1 1 2

: .
2 5 3

− − +∆ = =
−

x y z
 B. 

1 1 2
: .

2 5 3

+ + +∆ = =
−

x y z
 

C. 
1 1 2

: .
3 2 5

− − +∆ = =
−

x y z
 D. 

1 1
: .

2 5 3

− +∆ = =
−

x y z
 

Câu 43: Trong không gian với hệ tọa độ .Oxyz  Tính khoảng cách giữa hai đường thẳng 

1 1

: 1, ; : 1 , .

= − = 
 ′ ′= − ∈ = ∈ 
  ′= = 

ℝ ℝ

x x

d y t d y t

z t z t

 

A. 4. B. 2. C. 2. D. 2 2. 

Câu 44: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz. Lập phương trình đường thẳng ∆  nằm trong mặt phẳng 

( ) : 2 0y zα + = và cắt hai đường thẳng 

 = −
 = ∈
 =

ℝ1

1
: ,

4

x t

d y t t

z t

  và 

 = −


= + ∈
 =


ℝ

/

/ /
2

2

: 4 2 ,
4

x t

d y t t

z

. 

A. 

1 7
: 8 , .

4

x t

y t t

z t

 = +
∆ = − + ∈
 =

ℝ  B. 
8 8 4

: .
7 8 4
x y z+ − +∆ = =

−
 

C. 
1

: .
7 8 4
x y z−∆ = =

−
 D. 

8 7
: 8 8 , .

4 4

x t

y t t

z t

 = − +
∆ = − ∈
 = − +

ℝ  

Câu 45: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )1;2;4M và đường thẳng 

1
: 2

1 2

x t

y t

z t

 = +
∆ = +
 = +

. Tìm 

điểm H thuộc đường thẳng ∆  sao cho đoạn thẳng MH nhỏ nhất. 
A. ( )2;3;3 .H  B. ( )3;2;3 .H  C. ( )3;3;2 .H  D. ( )3;3;3 .H  
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§4. PHƯƠNG TRÌNH M ẶT CẦU 
 

A. KI ẾN THỨC CẦN NẮM  
 
I. Phương trình mặt cầu 

� Phương trình mặt cầu tâm  ( ); ;I a b c   bán kính R có dạng:  ( ) ( ) ( )2 2 2 2x a y b z c R− + − + − =  (1) 

� Phương trình dạng: 2 2 2 2 2 2 0x y z ax by cz d+ + − − − + =  (2) (với 2 2 2 0a b c d+ + − > ) là phương trình 

mặt cầu (S) có tâm ( ); ;I a b c và bán kính 2 2 2R a b c d= + + −  

II. V ị trí tương đối của mặt phẳng và mặt cầu 

Cho ( ) ( ) ( )2 2 2 2( ) :S x a y b z c r− + − + − =  và  ( 0) : Ax By Cz Dα + + + =   

Gọi ( )= ,( )d d I P  là khoảng cách từ tâm I  đến mp(α) : 

� >d R   :  α∩ =( ) ( )S O    

� =d R   :  (α) tiếp xúc (S) tại H (H: tiếp điểm, (α): tiếp diện) 

� <d R  :  (α) cắt (S) theo đường tròn có tâm H là hình chiếu của I lên (α) và bán kính 2 2r R d= −  
III. Các dạng toán 
 1. Lập phương trình mặt cầu: 

Phương pháp lập phương trình mặt cầu: 
Cách 1:  (Xác định yếu tố: Tâm và bán kính, như bảng dưới đây) 

   B1) Từ giả thiết, xác định các vectơ và các yếu tố khác liên quan (nếu cần) 
B2) Xác định tọa độ tâm và bán kính của mặt cầu  
B3) Thay vào PT (1). 

Dạng Tính chất của mặt cầu (giả thiết cho) Tâm Bán kính 
1 Mặt cầu (S) tâm I đi qua A  I =R IA   

2 Mặt cầu (S) đường kính AB I là trung điểm AB 
2

AB
R =  

3 Mặt cầu (S) tâm I tiếp xúc mp(α) I ( )α= ,( )R d I   

4 Mặt cầu (S) tâm I và tiếp xúc đường thẳng ∆ I ( )= ∆,R d I   

 Cách 2 :  (Xác định hệ số) 
B1) Gọi mặt cầu (S) có phương trình: 2 2 2 2 2 2 0x y z ax by cz d+ + − − − + = , (2)  
B2) Từ giả thiết lập hệ 4 phương trình gồm các ẩn a, b, c, d . Giải hệ đó, tìm a, b, c, d  
B3) Thay vào phương trình (2) 
Dạng 5: Mặt cầu (S) ngoại tiếp tứ diện ABCD (hay đi qua 4 điểm A, B, C, D) 
� Gọi phương trình mặt cầu (S) có dạng: 2 2 2 2 2 2 0x y z ax by cz d+ + − − − + = (2) 

� A, B, C, D ∈ (S) ⇒ tọa độ 3 điểm A, B, C, D thỏa mãn (2). 
� Giải hệ tìm a, b, c, d   
Dạng 6: Mặt cầu (S) đi qua 3 điểm A, B, C và tâm I ∈ (α)  
� Gọi phương trình mặt cầu (S) có dạng: 2 2 2 2 2 2 0x y z ax by cz d+ + − − − + = (2) ⇒ tâm I(a, b, c) 

� A, B, C ∈ (S) ⇒ tọa độ 3 điểm A, B, C thỏa mãn PT(2) và tâm ( ) α∈; ; ( )I a b c     

� Giải hệ 4 phương trình trên tìm a, b, c, d  
Dạng 7: Mặt cầu (S) đi qua 2 điểm A, B và tâm I ∈ (d)  
Cách 1: Nếu  đường thẳng (d) cho bởi phương trình chính tắc: 

� Gọi phương trình mặt cầu (S) có dạng: 2 2 2 2 2 2 0x y z ax by cz d+ + − − − + = (2) ⇒ tâm ( ); ;I a b c   

� A, B ∈ (S) ⇒ tọa độ điểm A, B thỏa mãn (2) và tâm ( )∈; ; ( )I a b c d     

� Giải hệ 4 phương trình trên tìm a, b, c, d  
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Cách 2: Nếu đường thẳng (d) cho bởi phương trình tham số 
� ( )0 1 0 2 0 3( ) ; ;I d I x a t y a t z a t∈ ⇒ + + +   

� 2 2, ( )A B S AI BI∈ ⇔ = . Ta được phương trình ẩn t, giải tìm t, tìm được tọa độ điểm I 
2. Phương trình ti ếp diện α( ) của mặt cầu: 

Dạng 1: Mặt phẳng (α) tiếp xúc mặt cầu (S) tại A ⇒ mp(α) qua A và có vtpt n IA=
� ���

    

Dạng 2: Mặt phẳng (α) tiếp xúc (S) và vuông góc đường thẳng ∆ (có vtcp ( )1 2 3; ;a a a a=
�

)  

� Mặt phẳng (α) vuông góc ∆ ⇒ mp(α) nhận ( )1 2 3; ;a a a a=
�

làm vtpt ⇒PT mp(α) có 

dạng: 1 2 3 0a x a y a z m+ + + =    (m chưa biết) 

� Mặt phẳng (α) tiếp xúc (S) ( )α⇔ =,( )d I R   

Dạng 3: Mặt phẳng (α) tiếp xúc (S) và song song với mp(β) (có vtpt ( ); ;n A B C=
�

)  

� Mặt phẳng (α) song song (β) ⇒ mp(α) nhận ( ); ;n A B C=
�

làm vtpt ⇒PT mp(α) có dạng: 

0Ax By Cz D+ + + =  (D chưa biết) 

� Mặt phẳng (α) tiếp xúc (S) ( )α⇔ =,( )d I R . Tìm được D 

Dạng 4: Mặt phẳng (α) tiếp xúc (S) và song song 2 đường thẳng (d1), (d2) :  

� Mặt phẳng (α) song song 2 đường thẳng (d1) và (d2) ⇒  VTPT của mp(α) là 
1 2
,d dn a a =  

� ��� ����

 

     ⇒ PT mp(α) có dạng: 0Ax By Cz D+ + + =  (D chưa biết) 

� Mặt phẳng (α) tiếp xúc (S) ( )α⇔ =,( )d I R . Tìm được D 

3. Tìm tiếp điểm H của mặt cầu (S) và mp(αααα)  (Khi đó H là hình chiếu  của tâm I trên mp(α)) 

Cách 1.  H là hình chiếu của M trên ) :( 0mp Ax By Cz Dα + + + =   

Ta có: 
α

α  + + + = ∈ ⇔ ⇒  − − −
= = 



����� ���

0( )

,  

H H H

H M H M H M

Ax By Cz D
H

x x y y z z
MH n cuøng phöông

A B C

 tọa độ điểm H. 

Cách 2.  Viết phương trình đường thẳng (d) qua M và vuông góc mp(α) ⇒ Tọa độ H là nghiệm của hệ 
phương trình gồm phương trình của (d) và (α) 
4. Giao điểm của đường thẳng và mặt cầu: 

 Cho đường thẳng 
1

2

3

:
o

o

o

x x a t

d y y a t

z z a t

= +
 = +
 = +

(1) và mặt cầu ( ) ( ) ( )2 2 2 2( ) :S x a y b z c R− + − + − =   (2) 

� Thay phương trình đường thẳng d  (1) vào phương trình mặt cầu (2), giải tìm t,  
� Thay t vào (1), tìm được tọa độ giao điểm 
5. Tìm bán kính r và tâm H của đường tròn (C) (với (C) là thiết diện của mp(α) và mặt cầu (S)) 

� Bán kính 2 2( , )r R d I α= −  (với I là tâm và R là bán kính mặt cầu (S)) 

� Tìm tâm H là hình chiếu vuông góc của tâm I trên mp(α) 
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B. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM 
 

Câu 1: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu + + − − + =2 2 2( ) : 8 2 1 0S x y z x y . Xác định 
tâm I và bán kính R của mặt cầu (S). 

A. ( )4;1;0 , 2.I R =  B. ( )4;1;0 , 4.I R =  C. ( )1;0;4 , 2.I R =  D. ( )0;1;4 , 4.I R =  

Câu 2: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu (S) có tâm ( )1;2;3I  và tiếp xúc với mp( )Oyz . 

Phương trình mặt cầu (S) là. 

A. ( ) ( ) ( )2 2 2
1 2 3 1.x y z− + − + − =  B. ( ) ( ) ( )2 2 2

1 2 3 100.x y z− + − + − =  

C. ( ) ( ) ( )2 2 2
1 2 3 1.x y z+ + + + + =  D. ( ) ( ) ( )2 2 2

1 2 3 14.x y z+ + + + + =  

Câu 3: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu (S) có tâm ( )2;1;1I  và mặt phẳng 

( ) : 2 2 2 0P x y z+ + + = . Biết mặt phẳng (P) cắt mặt cầu (S) theo giao tuyến là một đường tròn có bán 
kính bằng 1. Viết phương trình của mặt cầu (S). 

A. ( ) ( ) ( )2 2 2
2 1 1 8.x y z− + − + − =  B. ( ) ( ) ( )2 2 2

2 1 1 8.x y z+ + + + + =  

C. ( ) ( ) ( )2 2 2
2 1 1 10.x y z+ + + + + =  D. ( ) ( ) ( )2 2 2

2 1 1 10.x y z− + − + − =  

Câu 4: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho bốn điểm ( ) ( ) ( )1;0;0 , 0; 2;0 , 0;0;4A B C−  và gốc tọa 

độ O. Phương trình mặt cầu (S) đi qua bốn điểm , , ,A B C O  là. 

A. 2 2 2 2 4 0.x y z x y z+ + − + − =  B. 2 2 2 2 4 0.x y z x y z+ + + − + =  

C. 2 2 2 2 4 4 0.x y z x y z+ + − + − + =  D. 2 2 2 2 4 16 0.x y z x y z+ + − + − + =  

Câu 5: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu (S) đi qua hai điểm ( ) ( )3; 1;2 , 1;1; 2A B− −  và 

có tâm nằm trên trục Oz. Phương trình mặt cầu (S) là. 

A. ( )22 2 1 11.x y z+ + − =  B. 2 2 2 2 10 0.x y z y+ + − − =  

C. 2 2 2 2 10 0.x y z z+ + + − =  D. ( )22 21 9.x y z+ − + =  

Câu 6: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu 2 2 2( ) : 2 2 1 0S x y z x y+ + − + + =  và điểm 

( )0; 1;0 .M − Viết phương trình mặt phẳng ( )P tiếp xúc với ( )S tại M. 

A. 0.x =  B. 2 1 0.x y z+ − + =  C. 1 0x y z+ + + =  D. 2 1 0.x y z− − − =  

Câu 7: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho (S) là mặt cầu tâm ( )2;1; 1I −  và tiếp xúc với mặt 

phẳng ( )α  có phương trình 2 2 3 0x y z− − + = . Phương trình mặt cầu (S) là. 

A. ( ) ( ) ( )2 2 2
2 1 1 4.− + − + + =x y z  B. ( ) ( ) ( )2 2 2 4

2 1 1 .
9

+ + + + − =x y z  

C. ( ) ( ) ( )2 2 2 4
2 1 1 .

9
− + − + + =x y z  D. ( ) ( ) ( )2 2 2

2 1 1 4.+ + + + − =x y z  

Câu 8: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu (S) đi qua ba điểm 

( ) ( ) ( )1;2; 4 , 1; 3;1 , 2;2;3A B C− −  và có tâm nằm trên mặt phẳng ( )Oxy . Phương trình mặt cầu (S) là. 

A. 2 2 2 4 2 21 0.x y z x y+ + + − + =  B. ( ) ( )2 2 22 1 26.x y z+ + − + =  

C. 2 2 2 4 2 21 0.x y z x y+ + − + − =  D. ( ) ( )2 2 22 1 9.x y z+ + − + =  

Câu 9: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 4 3 2 1 0x y zα + − + =  và điểm 

( )0; 2;1 .I −  Tìm bán kính R của hình cầu tâm I tiếp xúc với ( ).α  
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A. 29.R =  B. 
5
.

29
R =  C. 

3
.

29
R =  D. 

7
.

29
R =  

Câu 10: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho bốn điểm ( ) ( ) ( ) ( )1;1;1 , 1;2;1 , 1;1;2 , 2;2;1A B C D . 

Phương trình mặt cầu (S) đi qua bốn điểm , , ,A B C D  là. 

A. 2 2 2 3 3 3 6 0.x y z x y z+ + + + + + =  B. 2 2 2 1 0.x y z x y z+ + − − − + =  

C. 2 2 2 3 3 3 6 0.x y z x y z+ + + + + − =  D. 2 2 2 3 3 3 6 0.x y z x y z+ + − − − + =  

Câu 11: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu (S) có tâm là điểm ( )4; 4;2C −  và đi qua gốc 

tọa độ. Phương trình mặt cầu (S) là. 

A. 2 2 2 8 8 4 10.x y z x y z+ + − + − =  B. ( ) ( ) ( )2 2 2
4 4 2 6.x y z− + + + − =  

C. ( ) ( ) ( )2 2 2
4 4 2 36.x y z+ + − + + =  D. ( ) ( ) ( )2 2 2

4 4 2 36.x y z− + + + − =  

Câu 12: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu (S) đi qua ba điểm 

( ) ( ) ( )0;8;0 , 4;6;2 , 0;12;4A B C  và có tâm nằm trên mặt phẳng ( )Oyz . Phương trình mặt cầu (S) là. 

A. 2 2 2 7 5 48 0.x y z y z+ + − − + =  B. 2 2 2 14 10 18 0.x y z y z+ + − − + =  

C. 2 2 2 14 10 48 0.x y z y z+ + − − + =  D. 2 2 2 14 10 28 0.x y z y z+ + + + + =  

Câu 13: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu + + + − + + =2 2 2( ) : 4 2 6 5 0S x y z x y z . Xác 
định tâm I và bán kính R của mặt cầu (S). 

A. ( )2;1; 3 , 9.I R− − =  B. ( )2; 1;3 , 3.I R− =  C. ( )2;1; 3 , 3.I R− − =  D. ( )2;1;3 , 3.I R =  

Câu 14: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu (S) qua điểm ( )5; 2;1M −  và có tâm 

( )3; 3;1J − . Phương trình mặt cầu (S) là. 

A. 2 2 2 6 6 2 14 0.x y z x y z+ + + − + + =  B. 2 2 2 6 6 2 14 0.x y z x y z+ + − + − + =  

C. ( ) ( ) ( )2 2 2
3 3 1 5.x y z+ + − + + =  D. ( ) ( ) ( )2 2 2

3 3 1 25.x y z− + + + − =  

Câu 15: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu + + − − + − =2 2 2( ) : 3 3 3 6 3 15 2 0S x y z x y z . 
Xác định tâm I và bán kính R của mặt cầu (S). 

A. 
1 5
;1; , 6.
2 2

I R
 

− = 
 

 B. 
1 5 6
1; ; , .
2 2 6

I R
 

− = 
 

 

C. 
1 5 7 3
1; ; , .
2 2 3

I R
 

= 
 

 D. 
1 5 7 6
1; ; , .
2 2 6

I R
 

− = 
 

 

Câu 16: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho (S) là mặt cầu tâm ( )2;1; 1I −  và tiếp xúc với mặt 

phẳng ( )α  có phương trình 2 2 3 0x y z− − + = . Bán kính R của (S) là. 

A. 
4

.
3

=R  B. 2.=R  C. 
2

.
9

=R  D. 
2

.
3

=R  

Câu 17: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho bốn điểm ( ) ( ) ( ) ( )1;0;0 , 0;1;0 , 0;0;1 , 2;1; 1A B C D − − . 

Phương trình mặt cầu (S) có tâm A và tiếp xúc với mặt phẳng ( )BCD  là. 

A. ( ) ( ) ( )2 2 2
1 1 1 1.x y z− + − + − =  B. ( )22 2 1 1.x y z+ + − =  

C. ( )2 2 21 1.x y z− + + =  D. ( )22 21 1.x y z+ − + =  

Câu 18: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu (S) có tâm ( )5; 3;7I −  và bán kính = 2R . 

Phương trình mặt cầu (S) là. 
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A. ( ) ( ) ( )2 2 2
5 3 7 4.x y z+ + − + + =  B. ( ) ( ) ( )2 2 2

5 3 7 2.x y z+ + − + + =  

C. ( ) ( ) ( )2 2 2
5 3 7 4.x y z− + + + − =  D. ( ) ( ) ( )2 2 2

5 3 7 2.x y z− + + + − =  

Câu 19: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu (S) có  đường kính AB  với 

( ) ( )4; 3;7 , 2;1;3A B− . Phương trình mặt cầu (S) là. 

A. 2 2 2 6 2 10 26 0.x y z x y z+ + − + − + =  B. ( ) ( ) ( )2 2 2
3 1 5 3.x y z+ + − + + =  

C. ( ) ( ) ( )2 2 2
3 1 5 4.x y z− + + + − =  D. 2 2 2 6 2 10 26 0.x y z x y z+ + + − + + =  

Câu 20: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Lập phương trình mặt cầu (S) đi qua ba điểm 

( ) ( ) ( )1;2; 4 , 1; 3;1 , 2;2;3A B C− −  và có tâm nằm trên mặt phẳng ( )Oxy . 

A. 2 2 2 4 2 21 0.x y z y z+ + + − − =  B. 2 2 2 4 2 21 0.x y z x y+ + + − − =  

C. 2 2 2 4 2 21 0.x y z x z+ + + − − =  D. 2 2 2 2 21 0.x y z x y+ + + − − =  

Câu 21: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )0;0; 2A − và đường thẳng 

2 2 3
:
2 3 2
x y z+ − +∆ = =  . Viết phương trình mặt cầu(S) có tâm  A, cắt ∆  tại hai điểm ,B C sao cho 

8.AB =  

A. ( )22 22 25.x y z+ + + =  B. ( )22 2 2 25.x y z+ + + =  

C. ( )2 2 22 25.x y z+ + + =  D. ( ) ( ) ( )2 2 2
1 1 2 25.x y z− + + + + =  

Câu 22: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu + + − + + − =2 2 2( ) : 3 3 3 6 8 15 3 0S x y z x y z . 
Xác định tâm I và bán kính R của mặt cầu (S). 

A. 
4 5

1; ; , 19.
3 2

I R
 

− − = 
 

 B. 
4 5 19

1; ; , .
3 2 6

I R
 

− − = 
 

 

C. 
4 5 19
1; ; , .
3 2 6

I R
 

= 
 

 D. 
4 5 16

1; ; , .
3 2 9

I R
 

− − = 
 

 

Câu 23: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho bốn điểm ( ) ( ) ( ) ( )1;0;0 , 0;1;0 , 0;0;1 , 1;1;1A B C D . 

Mặt cầu ngoại tiếp tứ diện ABCD  có bán kính R là. 

A. 3.=R  B. 2.=R  C. 
3

.
2

=R  D. 
3

.
4

=R  

Câu 24: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu 2 2 2( ) : 2 4 2 3 0.S x y z x y z+ + − + + + =  Tìm 
tâm I và bán kính R của mặt cầu ( ).S  

A. ( )1; 2; 1 , 3.I R− − =  B. ( )1;2;1 , 3.I R− =  C. ( )1; 2; 1 , 3.I R− − =  D. ( )1;2;1 , 3.I R− =  

Câu 25: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 3 4 1 0.P x z− − =  Mặt cầu nào trong 
các mặt cầu sau đây cắt mặt phẳng ( )?P  

A. ( ) ( )2 22 1 3 1.x y z+ + + − =  B. ( ) ( )2 2 23 1 1.x y z+ + + + =  

C. ( ) ( ) ( )2 2 2
1 3 1 1.x y z− + − + − =  D. ( ) ( )2 2 21 3 1.x y z− + − + =  

Câu 26: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu (S) có bán kính = 2R , tiếp xúc với mặt 

phẳng ( )Oyz  và có tâm nằm trên trục Ox . Phương trình mặt cầu (S) là. 

A. ( )2 2 22 4.x y z− + + =  B. ( )2 2 22 4.x y z+ + + =  
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C. ( )2 2 22 16.x y z− + + =  D. ( )22 2 2 4.x y z+ + − =  

Câu 27: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Lập phương trình mặt cầu đi qua ba điểm 

( ) ( ) ( )2;0;1 , 1;0;0 , 1;1;1A B C  và có tâm nằm trên mặt phẳng ( ) : 2 0x y zα + + − = . 

A. 2 2 2 2 2 1 0.x y z x y+ + − − + =  B. 2 2 2 2 2 1 0.x y z y z+ + − − + =  

C. 2 2 2 2 2 2 1 0.x y z x y z+ + − − − + =  D. 2 2 2 2 2 1 0.x y z x z+ + − − + =  

Câu 28: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu ( ) ( ) ( )+ + − + − =
2 2 2

( ) : 1 2 1 9S x y z . Xác 

định tâm I và bán kính R của mặt cầu (S). 
A. ( )1;2;1 , 9.I R− =  B. ( )1; 2; 1 , 3.I R− − =  C. ( )1;2;1 , 3.I R− =  D. ( )1; 2; 1 , 9.I R− − =  
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ÔN TẬP CHUYÊN ĐỀ 6 

Câu 1: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 1

1

: 2 ,

3

x t

d y t t

z t

= +
 = + ∈
 = −

ℝ  và 

/

/ /
2

/

1 2

: 1 2 ,

2 2

x t

d y t t

z t

 = +


= − + ∈
 = −

ℝ . Khẳng định nào sau đây đúng ? 

A. 1 2/ / .d d  B. 1 2,d d cắt nhau. C. 1 2,d d  trùng nhau. D. 1 2,d d  chéo nhau. 

Câu 2: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai vectơ ( )1;0;2u =
�

 và ( )0; 1;1v = −
�

. Trong các vectơ 

sau, vectơ nào cùng phương với ,u v 
 

� �
 ? 

A. ( )1;1;1b =
�

 B. ( )2;2; 1 .= −
��
d  C. ( )0;1; 1 .= −

�
c  D. ( )2;1;1 .= −

�
a  

Câu 3: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Tìm tọa độ điểm /A  đối xứng với điểm ( )1; 2; 5A − −  qua 

đường thẳng ∆  có phương trình: 

1 2

1 , .

2

= +
 = − − ∈
 =

ℝ

x t

y t t

z t

 

A. ( )/ 1;3;2 .A  B. ( )/ 3; 2;1 .−A  C. ( )/ 1;2; 3 .−A  D. ( )/ 3;2;1 .−A  

Câu 4: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ( )α là mặt phẳng đi qua điểm ( )1;2;3A  và song song 

với mặt phẳng ( ) : 4 12 0x y zβ − + + = . Phương trình nào sau đây là phương trình của mặt phẳng ( )α ? 

A. 4 3 0.− + + =x y z  B. 4 12 0.− + − =x y z  C. 4 4 0.− + + =x y z  D. 4 4 0.− + − =x y z  

Câu 5: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hình chữ nhật có hai đỉnh ( ) ( )2;3;0 , 2;3;0A B− và một 

cạnh nằm trên trụ Ox. Khối tròn xoay sinh bởi hình chữ nhật đó khi quay quanh trụ Oy có thể tích là. 

A. 12 .π  B. 212 .π  C. 6 .π  D. 
4

.
3

π
 

Câu 6: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )0;0; 2A −  và đường thẳng 

2 2 3
:

2 3 2

x y z+ − +∆ = = . Viết phương trình mặt cầu tâm A, cắt ∆  tại hai điểm B, C sao cho 8.=BC  

A. ( )22 2 2 9.+ + + =x y z  B. ( )22 2 2 16.+ + + =x y z  

C. ( )22 2 2 36.+ + + =x y z  D. ( )22 2 2 25.+ + + =x y z  

Câu 7: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , Cho điểm ( )1; 2;3M −  và mặt 

phẳng( ) : 2 7 0P x y z+ + − = . Gọi /M là điểm đối xứng của M qua mặt phẳng (P). Viết phương trình mặt 

cầu có đường kính / .MM  

A. 
2 2 2

7 4 11 8
.

3 3 3 3
     − + + + − =     
     

x y z  B. 
2 2 2

7 4 11 5
.

3 3 3 8
     + + − + + =     
     

x y z  

C. 
2 2 2

7 4 11
8.

3 3 3
     − + − + − =     
     

x y z  D. 
2 2 2

7 4 11 10
.

3 3 3 3
     + + − + − =     
     

x y z  

Câu 8: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng (P) chứa trục Oz và điểm ( )2; 3;5A − . 

Phương trình mặt phẳng (P) là. 
A. 2 3 0.− =x y  B. 2 3 0.+ =x y  C. 3 2 0.+ =x y  D. 3 2 0.− + =x y z  
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Câu 9: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ( )2, 5, ,
6

u v u v
π= = =

� � � �
. Độ dài vectơ ,u v 

 

� �
  bằng. 

A. 5. B. 5 3. C. 10. D. 8. 

Câu 10: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 3 4 5 8 0P x y z+ + + = và đường thẳng d 
là giao tuyến của hai mặt phẳng ( ) : 2 1 0x yα − + =  và ( ) : 2 3 0x zβ − − = . Tìm ϕ  là góc giữa đường 
thẳng d và ( )mp P . 

A. 090 .ϕ =  B. 060 .ϕ =  C. 030 .ϕ =  D. 045 .ϕ =  

Câu 11: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho các mặt phẳng 1( ) : 2 3 4 0P x y z+ + + =  và 

2( ) :3 2 1 0P x y z+ − + = . Viết phương trình mặt phẳng (P) đi qua điểm ( )1;1;1A , vuông góc với hai mặt 

phẳng 1( )P  và 2( ).P  

A. 4 5 2 3 0.+ + − =x y z  B. 4 5 2 1 0.− + − =x y z  C. 2 3 2 5 0.− + − =x y z  D. 4 5 1 0.− − + =x y z  

Câu 12: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
1

:
2 1 2

x y z
d

− = =
−

 và hai điểm 

( ) ( )2;1;0 , 2;3;2A B − . Viết phương trình mặt cầu đi qua A, B và có tâm thuộc đường thẳng d. 

A. ( ) ( ) ( )2 2 2
1 1 2 18.+ + − + + =x y z  B. ( ) ( ) ( )2 2 2

1 1 2 16.− + + + − =x y z  

C. ( ) ( ) ( )2 2 2
1 1 2 19.− + − + + =x y z  D. ( ) ( ) ( )2 2 2

1 1 2 17.+ + + + − =x y z  

Câu 13: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 

3 4

: 1 ,

4 2

x t

d y t t

z t

= +
 = − − ∈
 = +

ℝ  và mặt phẳng 

( ) : 2 3 0P x y z+ − + = . Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào đúng ? 
A. d song song với (P). B. d vuông góc với (P). C. d cắt (P). D. d nằm trên (P). 

Câu 14: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu ( )22 2( ) : 2 1+ + − =S x y z và hai mặt phẳng 

( ) : 3 4 12 0,P x z+ − =  ( ) : 3 12 4 12 0.Q x y z+ + − = Mặt phẳng cắt mặt cầu (S) theo một đường tròn có bán 

kính 
3
5

r =  là. 

A. ( ).mp Q  B. Không có mặt phẳng nào. 
C. ( ).mp P  D. ( )mp P và ( ).mp Q  

Câu 15: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 1

1 1
:

1 2 1

x y z
d

− −= =
−

 và 

2

1
: .

1 1 2

x y z
d

−= =
−

 Viết phương trình đường thẳng d qua ( )6;1; 4A −  và cắt hai đường thẳng 1 2, .d d  

A. 
2 3

: .
4 2 4

x y z
d

− −= =
−

 B. 
2 2 1

: .
4 2 4

x y z
d

− + += =
−

 

C. 
1

: .
4 2 1

x y z
d

−= =
−

 D. 
2 1

: .
4 2 4

x y z
d

− −= =
−

 

Câu 16: Trong không gian với hệ tọa độ ,Oxyz  cho mặt phẳng ( ) : 4 2 0.P x y+ − =  Đường thẳng nào 
trong các đường thẳng sau vuông góc với mặt phẳng ( )?P  

A. 
3 1

: .
4 1 2

x y z− +∆ = =  B. 

1 4

: 2 , .

7

x t

y t t

z

= +
∆ = + ∈
 =

ℝ  
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C. 

1 4

: 2 , .

4

x t

y t t

z

= −
∆ = + ∈
 = −

ℝ  D. 
1 1 2

: .
2 1 1

x y z− + −∆ = =
−

 

Câu 17: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )0; 1;3A −  và đường thẳng 

1 2

: 2 ,

x t

d y t

z t

= +
 = ∈
 = −

ℝ . Khoảng cách từ điểm A đến đường thẳng d  bằng. 

A. 6. B. 3. C. 14. D. 8. 

Câu 18: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 

1 2

: 1 ,

1

x t

d y t t

z

= +
 = − − ∈
 =

ℝ  và 

/ 2 2 3
:

1 1 1

x y z
d

− + −= =
−

. Khoảng cách giữa d và /d là. 

A. 
14

.
2

 B. 2. C. 
6

.
2

 D. 
6

.
6

 

Câu 19: Trong không gian với hệ tọa độ .Oxyz  Tìm một vectơ chỉ phương của giao tuyến hai mặt phẳng 
( ) : 3 2 1 0+ − − =P x y z  và ( ) : 4 3 2 0.+ − + =Q x y z  

A. ( )1; 4; 5 .u = − −
�

 B. ( )1; 4;5 .u = − −
�

 C. ( )1;4;5 .u =
�

 D. ( )5;4;1 .u =
�

 

Câu 20: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Khoảng cách từ điểm ( )2;0;1M  đến đường thẳng 

1 2
:

1 2 1

x y z
d

− −= =  là. 

A. ( ), 12.=d M d  B. ( ), 2.=d M d  C. ( ), 3.=d M d  D. ( ), 2 6.=d M d  

Câu 21: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( ) ( )1; 2;1 , 2;1;3A B−  và 

( ) : 2 3 0P x y z− + − = . Viết phương trình đường thẳng AB và tìm giao điểm M của đường thẳng AB với 
mặt phẳng (P). 

A. 
1 2 1

:
1 2 3

x y z
AB

− + −= = , ( )0;5; 1 .−M  B. 
1 2 1

:
1 3 2

x y z
AB

+ − −= = , ( )0; 5;1 .−M  

C. 
1 2 1

:
1 3 2

x y z
AB

− + −= = , ( )0; 5; 1 .− −M  D. 
1 2 1

:
2 1 2

x y z
AB

− + −= = , ( )1;0; 5 .−M  

Câu 22: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 1

2 2 3
:

2 1 1

x y z
d

− + −= =
−

 và 

2

1

: 1 2 ,

1

x t

d y t t

z t

= −
 = + ∈
 = − +

ℝ  và điểm ( )1;2;3A  . Đường thẳng ∆  đi qua A, vuông góc với 1d và cắt 2d  có 

phương trình là. 

A. 
1 2 3

.
1 3 5

+ + += =
− −

x y z
 B. 

1 2 3
.

1 3 5

− − −= =
− − −

x y z
 

C. 
1 2 3

.
1 3 5

− − −= =x y z
 D. 

1 2 3
.

1 3 5

− − −= =
− −

x y z
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Câu 23: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 2 1 0P x y z− + − =  và hai đường 

thẳng 1

1 9
:

1 1 6

x y z+ +∆ = = , 2

1 3 1
:

2 1 2

x y z− − +∆ = =
−

. Xác định tọa độ điểm M thuộc 1∆  sao cho khoảng 

cách từ M đến 2∆ và khoảng cách từ M đến (P) bằng nhau. 

A. ( )0;1; 3M −  hoặc 
18 53 3

; ; .
35 35 35
 
 
 

M  B. ( )0;1;3M  hoặc 
18 53 3

; ; .
35 35 35
 
 
 

M  

C. ( )0;1; 3M −  hoặc 
8 53 13

; ; .
35 35 35
 
 
 

M  D. ( )1;1;3M  hoặc 
1 5 3

; ; .
35 35 35
 
 
 

M  

Câu 24: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 3 2 5 0x y zα − − + =  và đường thẳng 

1 7 3
:

2 1 3

x y z− − −∆ = = . Gọi ( )β  là mặt phẳng chứa ∆  và song song với ( )α . Khoảng cách giữa ( )α  và 

( )β  là. 

A. ( ) 3
( ), ( ) .

14
α β =d  B. ( ) 9

( ), ( ) .
14

α β =d  C. ( ) 9
( ), ( ) .

14
α β =d  D. ( ) 3

( ), ( ) .
14

α β =d  

Câu 25: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho  điểm ( )1;2;3A  và đường thẳng 
1

: 3
3 4

x y
d z

−= = + . 

Phương trình mặt phẳng ( , )A d  là. 
A. 23 17 14 0.+ − + =x y z  B. 23 17 60 0.+ + − =x y z  
C. 23 17 14 0.− − + =x y z  D. 23 17 14 0.− + − =x y z  

Câu 26: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho tam giác ABC với ( ) ( ) ( )1;0;1 , 0;2;3 , 2;1;0A B C . Độ 

dài đường cao h của tam giác kẻ từ C là. 

A. 
26

.
2

=h  B. 26.=h  C. 
26

.
3

=h  D. 26.=h  

Câu 27: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Viết phương trình mặt phẳng (P) tiếp xúc với mặt cầu 

2 2 2( ): 10 2 26 170 0S x y z x y z+ + − + + + =  và song song với hai đường thẳng 

5 2

: 1 3 t

13 2

x t

d y t

z t

= − +
 = − ∈
 = − +

ℝ , 

/

/ / /

7 3

 : 1 2 , .

8

 = − +


= − − ∈
 =


ℝ

x t

d y t t

z

 

A. 4 6 5 51 5 77 0.+ + + + =x y z  B. 4 6 5 51 5 77 0.+ + + − =x y z  

C. 4 6 5 51 5 77 0.+ + ± + =x y z  D. 4 6 5 51 5 77 0.+ + + ± =x y z  

Câu 28: Trong không gian với hệ tọa độ .Oxyz  Viết phương trình mặt phẳng qua ( )0;0; 1M −  và song 

song với hai đường thẳng 1 2

1 3
2 3: , : 2 , .

1 2 3
1 5

x t
x y z

d d y t

z t

 = +
− − = = = ∈−  = − +

ℝ  

A. 5 2 3 21 0.x y z− − − =  B. 5 2 3 3 0.x y z− − − =  
C. 5 2 3 3 0.x y z− − + =  D. 5 2 3 21 0.x y z− − + =  

Câu 29: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 2 4 0P x y z− − − =  và mặt cầu 
2 2 2( ) : 2 4 6 11 0S x y z x y z+ + − − − − = . Biết mặt phẳng (P) cắt mặt cầu (S) theo một đường tròn.  Xác 

định tọa độ tâm và bán kính của đường tròn đó. 
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A. Tâm ( )1;0;2H , bán kính 4.=r  B. Tâm ( )3;0;2H , bán kính 5.=r  

C. Tâm ( )3;0;2H , bán kính 4.=r  D. Tâm ( )2;1;2H , bán kính 3.=r  

Câu 30: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
1 1 1

:
4 3 1

x y z
d

− + −= =
−

. Viết phương 

trình mặt cầu tâm ( )1;2; 3I −  và cắt d tại hai điểm A, B sao cho 26.=AB  

A. ( ) ( ) ( )2 2 2
1 2 3 25.− + − + + =x y z  B. ( ) ( ) ( )2 2 2

1 2 3 49.− + − + − =x y z  

C. ( ) ( ) ( )2 2 2
1 2 3 169.+ + + + − =x y z  D. ( ) ( ) ( )2 2 2

1 2 3 81.+ + + + + =x y z  

Câu 31: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 

1 3

: 1 2 ,

3 2

x t

d y t t

z t

= − +
 = + ∈
 = −

ℝ  và 

/

/ / /

/

 : 1 ,

3 2

x t

d y t t

z t

 =


= + ∈
 = − +

ℝ . Viết phương trình mặt phẳng chứa d và /d . 

A. 6 8 11 0.− + + =x y z  B. 6 8 13 0.− + − =x y z  C. 6 8 11 0.+ − + =x y z  D. 6 8 13 0.− + + =x y z  

Câu 32: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
1

:
2 1 2

x y z−∆ = = . Xác định điểm M trên 

trục hoành sao cho khoảng cách từ M đến ∆  bằng OM. 
A. ( )1;0;0M −  hoặc ( )0;2;0 .M  B. ( )1;0;0M −  hoặc ( )2;0;0 .M  

C. ( )1;0;0M  hoặc ( )2;0;0 .M  D. ( )2;1;0M  hoặc ( )1;2;0 .M  

Câu 33: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
1 1 2

:
1 2 3

x y z
d

− − −= =
−

 và mặt phẳng 

( ) : 4 0x y zα + + − = . Trong các mệnh đề đề dưới đây, mệnh đề nào đúng ? 

A. ( )/ / .αd  B. ( ).α⊂d  C. ( ).α⊥d  D. d  cắt ( ).α  

Câu 34: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho bốn điểm ( ) ( ) ( )1; 2;4 , 4; 2;0 , 3; 2;1A B C− − − − −  và 

( )1;1;1D . Độ dài đường cao h của tứ diện ABCD  kẻ từ đỉnh D là. 

A. 
1

.
2

=h  B. 5.h =  C. 2.h =  D. 3.h =  

Câu 35: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( )α đi qua hai điểm ( ) ( )4; 1;1 , 3;1; 1A B− −  

và chứa trụ Ox. Phương trình nào sau đây là phương trình tổng quát của mặt phẳng ( )α ? 

A. 0.+ =x y  B. 0.+ =x z  C. 0.+ =y z  D. 0.+ + =x y z  

Câu 36: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( ) ( ) ( )1;2;0 , 1;0; 1 , 0; 1;2A B C− − . Tam giác 

ABC là: 
A. Không phải như các đáp án đã cho. B. Tam giác cân đỉnh  .A  
C. Tam giác vuông đỉnh  .A  D. Tam giác đều. 

Câu 37: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 1

7 3 9
:

1 2 1

x y z
d

− − −= =
−

 và 

2

3 1 1
:

7 2 3

x y z
d

− − −= =
−

. Phương trình đường vuông góc chung của 1d  và 2d là. 

A. 
7 3 9

.
2 1 4

− − −= =
−

x y z
 B. 

7 3 9
..

2 1 4

− − −= =x y z
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C. 
7 3 9

.
2 1 4

− − −= =
− −

x y z
 D. 

3 1 1
.

1 2 4

− − −= =
− −

x y z
 

Câu 38: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 

2

: 1 ,

2

x t

d y t t

z t

=
 = − ∈
 = +

ℝ . Phương trình nào 

sau đây cũng là phương trình của đường thẳng d ? 

A. 

4 2

1 , .

4

= −
 = − + ∈
 = −

ℝ

x t

y t t

z t

 B. 

2 2

, .

3

= −
 = − ∈
 = +

ℝ

x t

y t t

z t

 C. 

4 2

1 , .

4

= +
 = − ∈
 = +

ℝ

x t

y t t

z t

 D. 

2

1 , .

2

=
 = + ∈
 = +

ℝ

x t

y t t

z t

 

Câu 39: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
1 3

:
2 4 1

x y z− −∆ = = và mặt phẳng 

( ) : 2 2 0P x y z− + = . Viết phương trình mặt cầu có tâm thuộc đường thẳng ∆ , bán kính bằng 1 và tiếp 
xúc với mặt phẳng (P). 

A. ( ) ( ) ( )2 2 2
1 1 1 1.+ + + + + =x y z  

B. ( ) ( ) ( )2 2 2
5 11 2 1.− + − + − =x y z  

C. ( ) ( ) ( )2 2 2
5 11 2 1x y z− + − + − =   hoặc ( ) ( ) ( )2 2 2

1 1 1 1.+ + + + + =x y z  

D. ( ) ( ) ( )2 2 2
5 11 2 1x y z+ + + + + =   hoặc ( ) ( ) ( )2 2 2

1 1 1 1.− + − + − =x y z  

Câu 40: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ( ) ( ) ( ) ( )5;1;3 , 5;1; 1 , 1; 3;0 , 3; 6;2A B C D− − − − . Tọa 

độ của điểm /A  đối xứng với A qua ( )mp BCD  là. 

A. ( )/ 1; 7; 5 .− −A  B. ( )/ 1;7;5 .A  C. ( )/ 1; 7;5 .−A  D. ( )/ 1;7;5 .−A  

Câu 41: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )3;5;0A  và mặt phẳng 

( ) : 2 3 7 0P x y z+ − − = . Viết phương trình đường thẳng d qua A và vuông góc với (P) và tìm tọa độ điểm 

đối xứng /A  của A qua (P). 

A. ( )/3 5
: , 1;1;2 .

2 3 1

+ + −= = −x y z
d A  B. ( )/3 5

: , 1; 1;2 .
2 3 1

− −= = − −
−

x y z
d A  

C. ( )/3 5
: , 1; 1;2 .

2 3 1

− −= = −x y z
d A  D. ( )/3 5

: , 1;1;2 .
2 3 1

+ += =x y z
d A  

Câu 42: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ( ) ( ) ( )1;1;3 , 1;3;2 , 1;2;3A B C− − . Khoảng cách từ gốc 

tọa độ O tới ( )mp ABC  bằng. 

A. 
3

.
2

 B. 3. C. 
3

.
2

 D. 3. 

Câu 43: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : ( 2) 2 0mx y n z mα + + − + + = . Với 
mọi số thực m, n mặt phẳng ( )α  luôn đi qua điểm cố định có tọa độ là. 

A. ( )2;1;0 .N  B. ( )1; 2;0 .− −M  C. ( )1;2;0 .P  D. ( )0;1; 2 .−Q  

Câu 44: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Tọa độ hình chiếu vuông góc của điểm ( )2;0;1M  trên 

đường thẳng 
1 2

:
1 2 1

x y z− −∆ = =  là. 

A. ( )/ 0; 2;1 .−M  B. ( )/ 2;2;3 .M  C. ( )/ 1; 4;0 .− −M  D. ( )/ 1;0;2 .M  

Câu 45: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ( ) ( ) ( )2;1; 1 , 3;0;1 , 2; 1;3A B C− − , điểm D thuộc trục 

Oy và thể tích của tứ diện ABCD  bằng 5. Tọa độ đỉnh D là. 
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A. ( )0;7;0  hoặc ( )0; 8;0 .−  B. ( )0; 7;0−  hoặc ( )0;8;0 . 

C. ( )0;8;0 . D. ( )0; 7;0 .−  

Câu 46: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu 2 2 2( ) : 2 4 6 0S x y z x y z+ + − − − = . Trong 

ba điểm ( ) ( ) ( )0;0;0 , 1;2;3 , 2; 1; 1O M N − −  có bao nhiêu điểm thuộc mặt cầu (S) ? 

A. 3. B. 0. C. 1. D. 2. 

Câu 47: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng (P) có phương trình 1 0x y− − = . Điểm 

( )2; 1; 2H − − là hình chiếu vuông góc của gốc tọa độ O trên mặt phẳng (Q). Góc ϕ  giữa hai mặt phẳng 

(P) và (Q) bằng. 
A. 045 .ϕ =  B. 030 .ϕ =  C. 060 .ϕ =  D. 090 .ϕ =  

Câu 48: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 

3 2

: 2 3 ,

6 4

= − +
 = − + ∈
 = +

ℝ

x t

d y t t

z t

 và  

/

/ / /

/

5

: 1 4 ,

20

x t

d y t t

z t

 = +


= − − ∈
 = +

ℝ . Giao điểm M của d  và /d là. 

A. ( )3; 2;1 .−M  B. ( )5; 1;20 .−M  C. ( )3;7;18 .M  D. ( )3; 2;6 .− −M  

Câu 49: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng  

9

5
: 5 ,

7
3

5

x t

d y t t

z t

 = − −


= ∈

 = +


ℝ  và mặt phẳng 

( ) : 3 2 3 1 0P x y z− + − = . Gọi /d là hình chiếu của d trên (P). Trong các vectơ sau, vectơ nào không phải 

là vectơ chỉ phương của /d ? 

A. ( )5;51;39 .=
�
a  B. ( )5; 51; 39 .= − −

�
b  C. ( )10; 105; 78 .= − −

�
c  D. ( )5;51;39 .= −

��
d  

Câu 50: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai  điểm ( ) ( )1;2; 3 , 3; 1;1A B− − . Phương trình chính 

tắc của đường thẳng đi qua hai điểm A và B là. 

A. 
1 2 3

.
2 3 4

+ − −= =x y z
 B. 

3 1 3
.

1 2 3

− + −= =
−

x y z
 

C. 
1 2 3

.
3 1 2

− − += =
−

x y z
 D. 

1 2 3
.

2 3 4

− − += =
−

x y z
 

Câu 51: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( ) ( ) ( )0;0; , ;0;0 , 0; ;0A a B b C c . Phương 

trình mặt phẳng ( )ABC  là: 

A. 1.+ + =x y z

c b a
 B. 1.+ + =x y z

a c b
 C. 1.+ + =x y z

b c a
 D. 1.+ + =x y z

a b c
 

Câu 52: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng (P) cắt ba trục , ,Ox Oy Oz tại , ,A B C ; 

trọng tâm tam giác ABC là ( )1; 3;2G − − . Phương trình mặt phẳng (P) là. 

A. 2 3 1 0.− − − =x y z  B. 3 2 1 0.+ − + =x y z  
C. 5 0.+ − − =x y z  D. 6 2 3 18 0..+ − + =x y z  

Câu 53: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )2; 4;3M − −  và mặt phẳng 

( ) : 2 2 3 0x y zα − + − = . Khoảng cách từ điểm M đến mặt phẳng ( )α  là. 
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A. ( ), ( ) 2.α =d M  B. ( ), ( ) 11.α =d M  C. ( ), ( ) 1.α =d M  D. ( ), ( ) 3.α =d M  

Câu 54: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( ) ( ) ( )0;1;2 , 1; 2; 1 , 1; 1;1 .A B C− − − Gọi ( )S là 

quỹ tích điểm M sao cho 2 2 2 9.MA MB MC+ − =  Khẳng định nào dưới đây là đúng ? 
A. ( )S là mặt cầu tâm O bán kính bằng 3. B. ( )S là mặt cầu tâm O bán kính bằng 1. 
C. ( )S là một đường thẳng. D. ( )S là một mặt phẳng. 

Câu 55: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( ) ( )0;0;3 , 1; 2;1A B − −  và ( )1;0;2C − . Viết 

phương trình mặt phẳng (ABC) và tính độ dài đường cao h của tam giác ABC kẻ từ đỉnh .A   

A. 
3 5

( ) : 2 2 6 0, .
5

+ − + = =ABC x y z h  B. 
5 3

( ) : 2 2 6 0, .
3

− − + = =ABC x y z h  

C. 
3

( ) : 2 6 0, .
5

+ − + = =ABC x y z h  D. 
3 2

( ) : 2 6 0, .
2

+ + + = =ABC x y z h  

Câu 56: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 1 : 1 ,

1 2

x t

d y t t

z t

=
 = − ∈
 = +

ℝ  và 

/

/
2

/

1 2

: 2 ,

3 4

x t

d y t t

z t

 = −


= ∈
 = −

ℝ . Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào đúng ? 

A. 1d  và 2d cắt nhau. B. 1d  và 2d song song. 

C. 1d  và 2d chéo nhau. D. 1d  và 2d  trùng nhau. 

Câu 57: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 3 1 0x y zα − + − = . Mặt phẳng ( )α  
cắt các trục tọa độ tại các điểm:. 

A. ( )1 1
;0;0 , 0; ;0 , 0;0;1 .

2 3
   −   
   

 B. ( ) ( )1;0;0 , 0;0;1 . 

C. ( )1
0; ;0 , 0;0;1 .

3
 
 
 

 D. 
1 1

;0;0 , 0; ;0 .
2 3

   −   
   

 

Câu 58: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng  

0

: ,

2

x

d y t t

z t

=
 = ∈
 = −

ℝ . Phương trình  

đường vuông góc chung của d và trục Ox là. 

A. 

0

, .

=
 = ∈
 =

ℝ

x

y t t

z t

 B. 

0

2 , .

=
 = ∈
 =

ℝ

x

y t t

z t

 C. 

0

2 , .

=
 = − ∈
 =

ℝ

x

y t t

z t

 D. , .

=
 = ∈
 =

ℝ

x t

y t t

z t

 

Câu 59: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Bán kính của mặt cầu tâm ( )1;3;5I  và tiếp xúc với 

đường thẳng : 1 ,

2

x t

d y t t

z t

=
 = − − ∈
 = −

ℝ  là. 

A. 7.=R  B. 7.=R  C. 14.=R  D. 14.=R  

Câu 60: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )1;2;1M −  và mặt phẳng 

( ) : 2 2 3 0P x y z+ + − = . Viết phương trình tham số của đường thẳng d qua M và vuông góc với (P) và 
phương trình mặt cầu (S) có tâm là gốc tọa độ và tiếp xúc với (P). 
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A. 2 2 2: 2 , , ( ) : 2.

1 2

=
 = ∈ + + =
 = +

ℝ

x t

d y t t S x y z

z t

 B. 2 2 2

1

: 2 2 , , ( ) : 0.

1 2

= +
 = − ∈ + + =
 = −

ℝ

x t

d y t t S x y z

z t

 

C. 2 2 2

1

: 2 2 , ,( ) : 1.

1 2

= − +
 = + ∈ + + =
 = +

ℝ

x t

d y t t S x y z

z t

 D. 2 2 2

1

: 1 2 , , ( ) : 4.

1 2

= −
 = − + ∈ + + =
 = −

ℝ

x t

d y t t S x y z

z t

 

Câu 61: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )2;6; 3I −  và các mặt phẳng 

( ) ( ): 2 0, : 6 0x yα β− = − =  , ( ) : 3 0zγ + = . Tìm mệnh đề sai trong các mệnh đề sau: 

A. ( ) ( )/ / .β xOz  B. ( ) / / .γ Oz  C. ( ) ( ).α β⊥  D. ( )α  đi qua .I  

Câu 62: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ( ) ( ) ( )0;0;1 , 1; 2;0 , 2;1; 1A B C− − − . Đường thẳng ∆  

đi qua trọng tâm G của tam giác ABC và vuông góc với ( )mp ABC có phương trình là. 

A. 

1
5

3
1

4 , .
3

3

 = +

 = − − ∈


=



ℝ

x t

y t t

z t

 B. 

1
5

3
1

4 , .
3

3

 = +

 = − + ∈


=



ℝ

x t

y t t

z t

 C. 

1
5

3
1

4 , .
3

3

 = −

 = − − ∈


=



ℝ

x t

y t t

z t

 D. 

1
5

3
1

4 , .
3

3

 = −

 = − − ∈


= −



ℝ

x t

y t t

z t

 

Câu 63: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu ( ) ( ) ( )2 2 2
( ) : 1 3 2 49S x y z− + + + − = . 

Phương trình nào sau đây là phương trình của mặt phẳng tiếp xúc với mặt cầu (S) ? 
A. 6 2 3 0.+ + =x y z  B. 2 3 6 5 0.+ + − =x y z  
C. 6 2 3 55 0.+ + − =x y z  D. 2 2 7 0.+ + − =x y z  

Câu 64: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( ) ( )1;2;3 , 1;0; 5A B− −  và mặt phẳng 

( ) : 2 3 4 0P x y z+ − − = . Tìm tọa độ điểm M thuộc (P) sao cho A, B, M thẳng hàng. 

A. ( )0;1;1 .M  B. ( )0;1;0 .M  C. ( )0;1; 1 .−M  D. ( )1;1;1 .M  

Câu 65: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )1;2; 5A − . Gọi , ,M N P  là  hình chiếu của A 

trên ba trục , ,Ox Oy Oz . Phương trình mặt phẳng ( )MNP  là. 

A. 1.
2 5

+ + =y z
x  B. 1.

2 5
+ − =y z

x  C. 1 0.
2 5

+ − + =y z
x  D. 0.

2 5
+ − =y z

x  

Câu 66: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) ( )( ) : 1 2 1 2 0m x y m z mα + + + − + =  

(m là tham số thực) và mặt cầu 2 2 2( ) : 1S x y z+ + = . Tìm tất cả giá trị tham số m để mặt phẳng ( )α tiếp 
xúc với mặt cầu (S). 

A. 1.m = −  B. 1m =  hoặc 1.m = −  

C. 2m =  hoặc 2.m = −  D. 2.m =  

Câu 67: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho tam giác ABC có diện tích bằng 6 nằm trong mặt 

phẳng ( )α  có phương trình 2 2 5 0x y z− + + = . Thể tích hình chóp .S ABC  với ( )1;1;1S  bằng. 

A. 4. B. 8. C. 12 2. D. 3 6. 

Câu 68: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu (S) có tâm ( )6;3; 4I − . Bán kính của mặt cầu 

(S) tiếp xúc với trục Ox bằng. 

A. 4 3. B. 4. C. 2 3. D. 5. 
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Câu 69: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 

1 2

: 2 ,

3

x t

d y t t

z t

= +
 = − ∈
 = +

ℝ . Phương trình nào 

sau đây cũng là phương trình của d ? 

A. 

1 2

2 , .

3

= +
 = + ∈
 = −

ℝ

x t

y t t

z t

 B. 

1

2 , .

3

= +
 = − ∈
 = +

ℝ

x t

y t t

z t

 C. 

2

1 , .

2

=
 = − ∈
 = +

ℝ

x t

y t t

z t

 D. 

3 4

1 2 , .

4 2

= +
 = − ∈
 = +

ℝ

x t

y t t

z t

 

Câu 70: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 3 11 0P x y z+ + − =  và mặt cầu 
2 2 2( ) : 2 4 2 8 0S x y z x y z+ + − + − − = . Tìm tọa độ tiếp điểm M của (P) và (S). 

A. ( )2;1;3 .M  B. ( )3;1;2 .M  C. ( )1;2;3 .M  D. ( )3;2;1 .M  

Câu 71: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho tam giác ABC có ( )1;1;0 ,A  ( )0;2;1B và trọng tâm 

( )0;2; 1G − . Viết phương trình đường thẳng ∆  đi qua điểm C và vuông góc với mặt phẳng (ABC). 

A. 

1

3 , .

4

= +
 = + ∈
 =

ℝ

x t

y t t

z t

 B. 

1

3 , .

4

= − +
 = + ∈
 =

ℝ

x t

y t t

z

 C. 

1

3 , .

4

= − +
 = + ∈
 = −

ℝ

x t

y t t

z

 D. 

1

3 , .

4

= − +
 = − ∈
 = −

ℝ

x t

y t t

z

 

Câu 72: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hình lập phương / / / /.ABCD A B C D , gọi M, N lần lượt 

là trung điểm của AD và /BB . Côsin của góc giữa hai đường thẳng MN và /AC là. 

A. 
1

.
2

 B. 
3

.
2

 C. 
3

.
3

 D. 
2

.
3

 

Câu 73: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho biết ba đỉnh của một hình bình hành có tọa độ là 

( ) ( ) ( )1;1;1 , 2;3;4 , 6;5;2. Diện tích S của hình bình hành đó bằng. 

A. 
83

.
2

=S  B. 2 83.=S  C. 83.=S  D. 83.=S  

Câu 74: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 

1

: 0 ,

5

x t

d y t

z t

= +
 = ∈
 = − +

ℝ  và 

/ / /

/

0

: 4 2 ,

5 3

x

d y t t

z t

=
 = − ∈
 = +

ℝ . Phương trình đường vuông góc chung của d  và /d là. 

A. 
4 2

.
2 3 2

− −= =
−

x y z
 B. 

4 2
.

2 3 2

− += =
−

x y z
 C. 

4

3 , .

2

= −
 = ∈
 = − +

ℝ

x t

y t t

z t

 D. 

4 2

3 , .

2 2

= +
 = ∈
 = − +

ℝ

x t

y t t

z t

 

Câu 75: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 2 10 0P x y z+ − + =  và điểm 

( )2;1;3I . Viết phương trình mặt cầu tâm  I cắt (P) theo một đường tròn có bán kính bằng 4. 

A. ( ) ( ) ( )2 2 2
( ) : 2 1 3 25.− + − + − =S x y z  B. ( ) ( ) ( )2 2 2

( ) : 2 1 3 16.+ + − + + =S x y z  

C. ( ) ( ) ( )2 2 2
( ) : 2 1 3 16.− + − + − =S x y z  D. ( ) ( ) ( )2 2 2

( ) : 2 1 3 25.− + + + − =S x y z  

Câu 76: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Phương trình mặt phẳng chứa trục Oy và điểm 

( )1;4; 3Q − là. 

A. 3 0.− =x z  B. 3 0.+ =x z  C. 3 0.+ =x z  D. 3 0.+ =x y  
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Câu 77: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ( ) ( ) ( ) ( )2; 1;6 , 3; 1; 4 , 5; 1;0 , 1;2;1A B C D− − − − − . Thể 

tích V của tứ diện ABCD  bằng: 
A. 60.V =  B. 40.V =  C. 50.V =  D. 30.V =  

Câu 78: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )1;1;1G . Mặt phẳng qua G và vuông góc với 

đường thẳng OG có phương trình là. 
A. 3 0.+ − − =x y z  B. 3 0.+ + − =x y z  C. 0.+ + =x y z  D. 3 0.− + + =x y z  

Câu 79: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( ) ( )2;0;0 , 1;1; 1A B − . Viết phương trình 

mặt phẳng trung trực (P) của đoạn thẳng AB và phương trình mặt cầu (S) có tâm O, tiếp xúc với mp(P). 
A. ( ) : 1 0P x y z− + − = , 2 2 2( ) : 2.+ + =S x y z  

B. ( ) : 2 2 2 7 0P x y z+ + − = , 2 2 2 1
( ) : .

9
+ + =S x y z  

C. ( ) : 2 2 2 1 0P x y z− + − = , 2 2 2 1
( ) : .

12
+ + =S x y z  

D. ( ) : 2 2 2 1 0P x y z+ + − = , 2 2 2( ) : 1.+ + =S x y z  

Câu 80: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( ) ( )2;3;1 , 5;6; 2M N− − . Đường thẳng MN 

cắt ( )mp Oxz  tại điểm A . Điểm A chia đoạn MN theo tỉ số. 

A. 2.−  B. 2. C. 
1

.
2

 D. 
1

.
2

−  

Câu 81: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ( ) ( ) ( )3;0;0 , 0; 6;0 , 0;0;6A B C− và 

( ) : 4 0mp x y zα + + − = . Tọa độ hình chiếu vuông góc của trọng tâm tam giác ABC trên ( )mp α  là. 

A. ( )2;1;3 .M  B. ( )2; 1; 3 .− −K  C. ( )2; 1;3 .− −N  D. ( )2; 1;3 .−H  

Câu 82: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Gọi d là đường thẳng đi qua gốc tọa độ O, vuông góc với 

trục Ox và vuông góc với đường thẳng 

1

: 2 ,

1 3

x t

y t t

z t

= +
∆ = − ∈
 = −

ℝ  . Phương trình của đường thẳng d là. 

A. 

0

3 , .

=
 = − ∈
 =

ℝ

x

y t t

z t

 B. 3 , .

=
 = − ∈
 = −

ℝ

x t

y t t

z t

 C. .
1 3 1

= =
−

x y z
 D. 3 , .

=
 = ∈
 = −

ℝ

x t

y t t

z t

 

Câu 83: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )1;3;2A −  và mặt phẳng 

( ) : 2 5 4 36 0P x y z− + − = . Gọi I là hình chiếu vuông góc của A trên (P). Viết phương trình mặt cầu tâm  I 

và đi qua .A   

A. ( ) ( ) ( )2 2 2
1 2 6 45.− + + + − =x y z  B. ( ) ( ) ( )2 2 2

1 2 6 9.+ + + + + =x y z  

C. ( ) ( ) ( )2 2 2
1 2 6 20.+ + + + + =x y z  D. ( ) ( ) ( )2 2 2

1 2 6 4.− + + + − =x y z  

Câu 84: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
1 2

:
2 1 1

x y z
d

+ −= = , mặt phẳng 

( ) : 2 5 0P x y z+ − + =  và điểm ( )1; 1;2A − . Viết phương trình đường thẳng cắt d và (P) lần lượt tại M và 

N sao cho A là trung điểm của đoạn thẳng MN. 

A. 
1 1 2

.
2 3 2

− + −= =
−

x y z
 B. 

1 1 2
.

2 3 2

− + −= =x y z
 

C. 
1 1 2

.
2 3 2

− − −= =x y z
 D. 

1 1 2
.

3 2 1

+ − += =x y z
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Câu 85: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng ( )d đi qua điểm ( )2;3;5A và vuông góc 

với mặt phẳng ( ) : 2 3 17 0.x y zα + + − =  Tìm tọa độ giao điểm H của ( )d với .Oz  

A. ( )4;0; 2 .H −  B. ( )0;0;1 .H  C. ( )1;3;2 .H  D. ( )0;0;4 .H  

Câu 86: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 

1

: 2 ,

3

x t

d y t t

z t

= +
 = + ∈
 = −

ℝ  và  

/

/ / /

/

1 2

: 1 2 ,

2 2

x t

d y t t

z t

 = +


= − + ∈
 = −

ℝ . Trong các mệnh đề đề dưới đây, mệnh đề nào đúng ? 

A. / .≡d d  B. // / .d d  C. d  cắt / .d  D. d  chéo với / .d  

Câu 87: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 1

3 6 1
:

2 2 1

x y z
d

− − −= =
−

 và 

2 : ,

2

x t

d y t t

z

=
 = − ∈
 =

ℝ . Đường thẳng đi qua điểm ( )0;1;1A , vuông góc với 1d  và cắt 2d  có phương trình là. 

A. 
1 1 1

.
1 3 4

− − −= =x y z
 B. 

1 1
.

1 3 4

− −= =
−
x y z

 C. 
1 1

.
1 3 4

− −= =
− −
x y z

 D. 
1 1

.
1 3 4

− −= =
− −

x y z
 

Câu 88: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai mặt phẳng ( ) ( )2 2: 2 2 0m x y m zα − + − + =  và 

( ) 2: 2 2 1 0x m y zβ + − + = (m là tham số thực). ( )mp α  vuông góc với ( )mp β khi. 

A. 1.=m  B. 2.=m  C. 2.=m  D. 3.=m  

Câu 89: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ( ) ( ) ( ) ( )0;0;2 , 3;0;5 , 1;1;0 , 4;1;2A B C D . Độ dài 

đường cao h  của tứ diện ABCD  hạ từ đỉnh D xuống mặt phẳng (ABC) là 

A. 11.=h  B. 1.=h  C. 11.=h  D. 
11

.
11

=h  

Câu 90: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) :6 3 2 1 0P x y z+ − − =  và mặt cầu 
2 2 2( ) : 6 4 2 11 0S x y z x y z+ + − − − − = . Mặt phẳng (P) cắt mặt cầu (S) theo giao tuyến là một đường tròn 

(C). Tìm tọa độ tâm và bán kính của (C). 

A. Tâm 
3 5 1

; ;
7 7 7

H  
 
 

, bán kính 5.=r  B. Tâm ( )3;2;1H , bán kính 5.=r  

C. Tâm 
3 5 3

; ;
7 7 7

H  
 
 

, bán kính 4.=r  D. Tâm 
3 5 13

; ;
7 7 7

H  
 
 

, bán kính 4.=r  

Câu 91: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
2 1

:
1 2 1

x y z− +∆ = =
− −

 và mặt phẳng 

( ) : 3 0P x y z+ + − = . Gọi I là giao điểm của ∆  và (P). Tìm tọa độ điểm M thuộc (P) sao cho MI vuông 

góc với ∆  và 4 14.=MI  
A. ( )5;9; 11M −  hoặc ( )3; 7;13 .− −M  B. ( )5;9;11M  hoặc ( )3; 7;13 .− −M  

C. ( )5;9; 11M −  hoặc ( )3;7;13 .M  D. ( )5; 9;11M −  hoặc ( )3;7; 13 .−M  
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Câu 92: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 

1

: 2 ,

1 2

x t

d y t t

z t

= +
 = − ∈
 = +

ℝ  và mặt phẳng 

( ) : 3 1 0x y zα + + + = . Trong các mệnh đề dưới đây, mệnh đề nào đúng ? 

A. ( ).α⊂d  B. ( )/ / .αd  C. ( ).α⊥d  D. d  cắt ( ).α  

Câu 93: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho các điểm ( ) ( )0;0;3 , 1;2;0A M . Viết phương trình 

mặt phẳng (P) qua A cắt các trục Ox, Oy lần lượt tại B, C sao cho tam giác ABC có trọng tâm thuộc đường 
thẳng AM. 

A. 2 3 4 12 0.+ + − =x y z  B. 6 3 4 12 0..− − + =x y z  
C. 3 4 5 6 0.+ + − =x y z  D. 6 3 4 12 0.+ + − =x y z  

Câu 94: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu (S) có tâm ( )2;1; 1I −  và tiếp xúc với mặt 

phẳng tọa độ ( )Oyz . Phương trình mặt cầu (S)  là. 

A. ( ) ( ) ( )2 2 2
2 1 1 2.+ + − + + =x y z  B. ( ) ( ) ( )2 2 2

2 1 1 4.− + − + + =x y z  

C. ( ) ( ) ( )2 2 2
2 1 1 1.− + − + + =x y z  D. ( ) ( ) ( )2 2 2

2 1 1 4.+ + + + − =x y z  

Câu 95: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng d có phương trình tham số: 

2

1 ,

x t

y t t

z t

= −
 = + ∈
 =

ℝ  . Phương trình nào sau đây là phương trình chình tắc của d ? 

A. 2 1 1.− = − = −x y z  B. 
2 1

.
1 1 1

− −= =
−

x y z
 C. 

2 1
.

1 1 1

− −= =
−

x y z
 D. 2 1 1.+ = + = +x y z  

Câu 96: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )1;2;1A −  và hai mặt phẳng 

( ) : 2 4 6 5 0P x y z+ − − = , ( ) : 2 3 0Q x y z+ − =  . Mệnh đề nào sau đây là đúng ? 
A. ( )mp Q không đi qua A và không song song với ( ).mp P  
B. ( )mp Q đi qua A và song song với ( ).mp P  
C. ( )mp Q không đi qua A và song song với ( ).mp P  
D. ( )mp Q đi qua A và không song song với ( ).mp P  

Câu 97: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )1;0; 1A −  và đường thẳng 

1 1
:

2 2 1

x y z
d

− += =
−

. Viết phương trình mặt phẳng (P) qua A và vuông góc với d. Tìm tọa độ hình chiếu 

vuông góc H của A trên d. 

A. ( ) : 3 0P x y z+ − − = , 
1 1 1

; ; .
3 3 3
 
 
 

H  B. ( ) : 2 3 0P x y z+ − + = , 
1 1 1

; ; .
3 3 3
 − − 
 

H  

C. ( ) : 2 2 3 0P x y z+ + − = , 
5 1 1

; ; .
3 3 3
 − 
 

H  D. ( ) : 2 2 3 0P x y z+ − − = , 
5 1 1

; ; .
3 3 3
 − − 
 

H  

Câu 98: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 1

5 2

: 1 ,

5

x t

d y t t

z t

= +
 = − ∈
 = −

ℝ  và 

/

/ /
2

/

9 2

: ,

2

x t

d y t t

z t

 = −


= ∈
 = − +

ℝ . Phương trình mặt phẳng chứa cả hai đường thẳng 1 2,d d  có phương trình là. 

A. 3 5 25 0.+ + − =x y z  B. 3 5 25 0.− + − =x y z  C. 3 5 25 0.− − + =x y z  D. 2 0.+ + − =x y z  
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Câu 99: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
1 3

:
2 3 2

x y z
d

− −= =
−

và 

( ) : 2 2 1 0mp P x y z− + − = . Mặt phẳng chứa d và vuông góc với ( )mp P  có phương trình là. 
A. 2 2 8 0.+ + − =x y z  B. 2 2 8 0.− + + =x y z  C. 2 2 8 0.− + − =x y z  D. 2 2 8 0.+ − − =x y z  

Câu 100: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( ) ( )1;4;2 , 1;2;4A B −  và đường thẳng 

1 2
:

1 1 2

x y z− +∆ = =
−

. Điểm M ∈ ∆  mà 2 2MA MB+ nhỏ nhất có tọa độ là. 

A. ( )1;0; 4 .−M  B. ( )0; 1;4 .−M  C. ( )1;0;4 .M  D. ( )1;0;4 .−M  

Câu 101: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 

8 4

: 5 2 ,

x t

d y t t

z t

= − +
 = − ∈
 =

ℝ  và điểm 

( )3; 2;5A − . Hình chiếu vuông góc của  A trên d  là. 

A. ( )4; 1; 3 .− −J  B. ( )4; 1;3 .−H  C. ( )4; 1;3 .− −K  D. ( )4;1; 3 .− −I  

Câu 102: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 1 : 2 ,

1

x t

d y t t

z t

=
 = ∈
 = −

ℝ  , 

2

1 2

: 2 2 ,

x s

d y s s

z s

= +
 = + ∈
 = −

ℝ . Xét vị trí tương đối giữa 1d  và 2d . 

A. 1d  và 2d chéo nhau. B. 1d  và 2d  song song nhau. 

C. 1d  và 2d  cắt nhau. D. 1d  và 2d vuông góc nhau. 

Câu 103: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ( )2, 1, ,
3

u v u v
π= = =

� � � �
. Góc ϕ  giữa vectơ v

�
 và 

vectơ u v−
� �

 bằng. 
A. 060 .ϕ =  B. 030 .ϕ =  C. 090 .ϕ =  D. 045 .ϕ =  

Câu 104: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu (S) có tâm ( )3;3; 4I −  và tiếp xúc với trục 

Oy. Bán kính R của mặt cầu (S) bằng. 

A. 
5

.
2

=R  B. 5.R =  C. 5.R =  D. 4.R =  

Câu 105: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( ) ( ) ( )2;0;0 , 0; 3;0 , 0;0;4M N P− . Nếu 

MNPQ là hình bình hành thì tọa độ của điểm Q là. 

A. ( )2; 3;4 .− −Q  B. ( )3;2;4 .Q  C. ( )2;3;4 .Q  D. ( )4;3;2 .Q  

Câu 106: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( ) ( )2;1; 1 ; 1;2;3A B−  và mặt phẳng 

( ) : 2 2 3 0P x y z+ − + = . Tìm tọa độ hình chiếu vuông góc H của A trên (P). Viết phương trình mặt phẳng 
(Q) chứa A, B và vuông góc với (P) 

A. ( )1;1;1H , ( ) :10 2 3 15 0.+ + − =Q x y z  B. ( )1; 1;1H − , ( ) :10 2 3 15 0.− + − =Q x y z  

C. ( )1; 1; 1H − − , ( ) : 1 0.− + − =Q x y z  D. ( )1;1;1H − , ( ) : 4 2 5 0.− + + =Q x y z  

Câu 107: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba mặt phẳng ( ) : 2 3 0P x y z+ + + = , 
( ) : 1 0Q x y z− − − =  và ( ) : 2 0R y z− + = . Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai ? 

A. ( ) ( ).⊥P R  
B. Không có điểm nào cùng thuộc ba mặt phẳng trên. 
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C. ( ) ( ).⊥P Q  
D. ( ) ( ).⊥Q R  

Câu 108: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( )1;3; 4A −  và ( )1;2;2B − . Phương trình 

mặt phẳng trung trực của đoạn thẳng AB là. 
A. 4 2 12 17 0.+ + − =x y z  B. 4 2 12 17 0.+ − − =x y z  
C. 4 2 12 17 0.− − − =x y z  D. 4 2 12 17 0.− + + =x y z  

Câu 109: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( ) ( )3;3;1 , 0;2;1A B  và mặt phẳng 

( ) : 7 0P x y z+ + − = . Đường thẳng d nằm trên mp(P) sao cho mọi điểm của d cách đều hai điểm A, B có 
phương trình là. 

A. 

2

7 3 , .

=
 = − ∈
 =

ℝ

x t

y t t

z t

 B. 7 3 , .

3

=
 = + ∈
 =

ℝ

x t

y t t

z t

 C. 7 3 , .

2

=
 = − ∈
 =

ℝ

x t

y t t

z t

 D. 7 3 , .

2

= −
 = − ∈
 =

ℝ

x t

y t t

z t

 

Câu 110: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 2 1 0P x y z+ − − =   và đường thẳng 
2 3

:
1 2 3

x y z
d

− += =
−

. Tìm giao điểm M của d và (P). Viết phương trình mặt phẳng (Q) chứa d và vuông 

góc với (P). 

A. 
7 3

; 3;
2 2

M  − 
 

, ( ) : 8 5 13 0.+ + + =Q x y z  B. 
7 3

;3;
2 2

M  
 
 

, ( ) : 8 5 13 0.− + + =Q x y z  

C. 
1 1

; 3;
2 2

M  − 
 

, ( ) : 8 5 3 0.+ + − =Q x y z  D. ( )7;3;2M , ( ) : 1 0.+ + + =Q x y z  

Câu 111: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Tọa độ giao điểm M của đường thẳng 
12 9 1

:
4 3 1

x y z
d

− − −= =  và mặt phẳng ( ) : 3 5 2 0x y zα + − − =  là. 

A. ( )1;1;6 .M  B. ( )12;9;1 .M  C. ( )1;0;1 .M  D. ( )0;0; 2 .−M  

Câu 112: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 3 4 12 0P x z+ + =   và mặt cầu 

( )22 2( ) : 2 1S x y z+ + − = . Khi đó. 

A. ( )mp P  đi qua tâm của mặt cầu (S). B. ( )mp P cắt (S) theo một đường tròn. 
C. ( )mp P  tiếp xúc mặt cầu (S). D. ( )mp P  không cắt (S). 

Câu 113: Tọa độ hình chiếu vuông góc của điểm ( )2;0;1M trên đường thẳng 
1 2

:
1 2 1

x y z− −∆ = =  là. 

A. ( )/ 2;2;3 .M  B. ( )/ 0; 2;1 .−M  C. ( )/ 1;4;0 .−M  D. ( )/ 1;0;2 .M  

Câu 114: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )1;3; 2A − −  và mặt phẳng 

( ) : 2 2 5 0P x y z− − + = . Tính khoảng cách từ A đến (P) và viết phương trình mặt phẳng (Q) đi qua A và 

song song với (P). 

A. ( ), ( ) 2, ( ) : 2 2 3 0.= − + + =d A P Q x y z  B. ( ) 1
, ( ) , ( ) : 2 2 3 0.

3
= + − + =d A P Q x y z  

C. ( ) 2
, ( ) , ( ) : 2 2 3 0.

3
= − − + =d A P Q x y z  D. ( ) 4

, ( ) , ( ) : 3 0.
3

= − − + =d A P Q x y z  

Câu 115: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( ) ( )1; 1; 2 ; 0;1;1A B− − −  và mặt phẳng 

( ) : 1 0P x y z+ + − = . Tìm tọa độ hình chiếu vuông góc H của A trên (P) và viết phương trình mặt phẳng 
(Q) đi qua A, B và vuông góc với (P). 

A. 
2 2 1

; ; , ( ) : 2 1 0.
3 3 3
 − − + + = 
 

H Q x y z  



GV. Lư Sĩ Pháp                                                     Tài Liệu Ôn Thi THPTQG  

  
114 

 

Chuyên đề 6. Phương pháp tọa độ trong không gian – Hình học giải tích 

B. 
2 2 1

; ; , ( ) : 1 0.
3 3 3

  − + + = 
 

H Q x y z  

C. 
2 2 2

; ; , ( ) : 2 2 2 1 0.
3 3 3

  − + + = 
 

H Q x y z  B. 
2 2 1

; ; , ( ) : 2 1 0.
3 3 3
 − − − − = 
 

H Q x y z  

Câu 116: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
1 1 2

:
2 1 1

x y z
d

− + −= = . Hình chiếu 

vuông góc của d trên mặt phẳng tọa độ ( ).Oxy  

A. 

0

1 , .

0

=
 = − − ∈
 =

ℝ

x

y t t

z

 B. 

1 2

1 , .

0

= − +
 = + ∈
 =

ℝ

x t

y t t

z

 C. 

1 2

1 , .

0

= +
 = − + ∈
 =

ℝ

x t

y t t

z

 D. 

1 2

1 , .

0

= − +
 = − + ∈
 =

ℝ

x t

y t t

z

 

Câu 117: Trong không gian với hệ tọa độ .Oxyz  Viết phương trình của đường thẳng là giao tuyến hai mặt 
phẳng ( ) : 2 3 0+ − − =P x y z  và ( ) : 1 0.+ + − =Q x y z  

A. 
1 2 1

.
2 3 1
x y z− − += =  B. 

1 2 1
.

2 3 1
x y z+ − += =
− −

 

C. 
2 1

.
2 3 1
x y z− −= =

− −
 D. 

2 1
.

2 3 1
x y z− += =

−
 

Câu 118: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( ) ( )1; 1;1 , 1;2;3A B− −  và đường thẳng 

1 2 3
:

2 1 3

x y z+ − −∆ = =
−

. Viết phương trình đường thẳng đi qua A, vuông góc với hai đường thẳng AB và 

∆ . 

A. 
1 1 1

.
7 2 4

+ + += =x y z
 B. 

1 1 1
.

7 2 4

− + −= =x y z
 C. 

1 1 1
.

7 2 4

− + −= =
−

x y z
 D. 

1 1 1
.

7 2 4

− + −= =
− −

x y z
 

Câu 119: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )2;1;2M và đường thẳng 

1 3
:

2 2 1

x y z− −∆ = = . Viết phương trình đường thẳng đi qua O và M  và viết phương trình mặt cầu (S) tâm 

A và đi qua O. 

A. ( ) ( ) ( )2 2 2
: , ( ) : 2 1 2 9.
2 1 2

= = + + + + + =x y z
OA S x y z  

B. ( ) ( ) ( )2 2 2
: , ( ) : 2 1 2 9.
2 1 2

= = − + − + − =x y z
OA S x y z  

C. ( ) ( ) ( )2 2 2
: , ( ) : 2 1 2 9.
1 2 1

= = − + − + − =x y z
OA S x y z  

D. ( ) ( ) ( )2 2 2
: , ( ) : 2 1 2 4.
2 1 2

= = − + − + − =
−

x y z
OA S x y z  

Câu 120: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu 2 2 2( ) : 2 4 6 2 0S x y z x y z+ + − − − − =  và 

mặt phẳng ( ) : 4 3 12 10 0x y zα + − + = . Mặt phẳng tiếp xúc với (S) và song song với ( )α  có phương trình 

là. 
A. 4 3 12 78 0.+ − + =x y z  
B. 4 3 12 78 0x y z+ − − =  hoặc 4 3 12 26 0.+ − + =x y z  
C. 4 3 12 78 0x y z+ − + =  hoặc 4 3 12 26 0.+ − − =x y z  
D. 4 3 12 26 0.+ − + =x y z  

Câu 121: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho bốn điểm ( ) ( ) ( )1;0;0 , 0;1;0 , 0;0;1A B C  và 

( )2;1; 1D − − . Thể tích V của tứ diện ABCD  là. 
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A. 1.V =  B. 2.V =  C. 
1

.
3

=V  D. 
1

.
2

=V  

Câu 122: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai mặt phẳng 
( ) : 3 2 2 7 0, ( ) : 5 4 3 1 0x y z x y zα β− + + = − + + = . Phương trình mặt phẳng qua gốc tọa độ O, đồng thời 
vuông góc với cả ( )α  và ( )β  là. 

A. 2 2 1 0.+ − + =x y z  B. 2 2 0.− + =x y z  C. 2 2 0.+ − =x y z  D. 2 2 0.− − =x y z  

Câu 123: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 1 : 2 ,

1

x t

d y t t

z t

=
 = ∈
 = −

ℝ  , 

2

1 2

: 2 2 ,

x s

d y s s

z s

= +
 = + ∈
 = −

ℝ . Viết phương trình mặt phẳng chứa hai đường thẳng 1 2,d d . 

A. 2 2 0.+ − =y z  B. 2 2 0.+ − =x y  C. 2 2 0.+ − =x z  D. 2 2 0.+ + − =x y z  

Câu 124: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
2 1 1

:
1 1 1

x y z
d

− + += =
− −

 và mặt phẳng 

( ) : 2 2 0P x y z+ − = . Đường thẳng ∆  nằm trong (P) vuông góc với d tại giao điểm của d và (P). Viết 
phương trình đường thẳng ∆ . 

A. : 2 , .

1

=
∆ = − + ∈
 = −

ℝ

x t

y t t

z t

 B. 

1

: 2 , .

= −
∆ = ∈
 =

ℝ

x t

y t

z t

 

C. 

1

: 2 , .

= +
∆ = ∈
 =

ℝ

x t

y t

z t

 D. 

1

: 2 , .

= −
∆ = − ∈
 = −

ℝ

x t

y t

z t

 

Câu 125: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho bốn điểm 

( ) ( ) ( ) ( )1;1;1 , 1;3;5 , 1;1;4 , 2;3;2 .A B C D Gọi ,I J  lần lượt là trung điểm của , .AB CD  Khẳng định nào dưới 

đây là đúng ? 
A. .AB IJ⊥  B. .CD IJ⊥  
C. ( ).IJ ABC⊥  D. ,AB CD có chung trung điểm. 

Câu 126: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
1 1

:
2 1 1

x y z
d

− += =
−

 và hai điểm 

( ) ( )1; 1;2 , 2; 1;0A B− − . Xác định tọa độ điểm M thuộc d sao cho tam giác AMB vuông tại M . 

A. ( )1; 1;0M −  hoặc 
7 5 2

; ; .
3 3 3
 
 
 

M  B. ( )1; 1;0M −  hoặc 
7 5 2

; ; .
3 3 3

 − 
 

M  

C. ( )1;1;0M  hoặc 
7 5 2

; ; .
3 3 3

 − 
 

M  D. ( )1; 1;1M −  hoặc 
1 5 2

; ; .
3 3 3
 − 
 

M  

Câu 127: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Khoảng cách giữa hai đường thẳng 

1 2

: 1 ,

1

x t

d y t t

z

= +
 = − − ∈
 =

ℝ  

và / 2 2 3
:

1 1 1

x y z
d

− + −= =
−

 là. 

A. ( )/, 2.=d d d  B. ( )/ 1
, .

6
=d d d  C. ( )/ 6

, .
2

=d d d  D. ( )/, 6.=d d d  
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Câu 128: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho bốn điểm ( ) ( ) ( )1;1;1 , 1;2;1 , 1;1;2A B C  và ( )2;2;1D . 

Tâm I của mặt cầu ngoại tiếp tứ diện ABCD  có tọa độ. 

A. 
3 3 3

; ; .
2 2 2

 − 
 

I  B. ( )3; 3;3 .−I  C. ( )3;3;3 .I  D. 
3 3 3

; ; .
2 2 2
 
 
 

I  

Câu 129: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
1 2

:
1 2 1

x y z
d

+ −= =  và điểm 

( )0;0;3I . Viết phương trình mặt cầu (S) có tâm I và cắt d tại hai điểm A, B sao cho tam giác IAB vuông 

tại I. 

A. 2 2 2 8
( ) : .

3
+ + =S x y z  B. ( )22 2 8

( ) : 3 .
3

+ + − =S x y z  

C. ( )22 2( ) : 3 8.+ + − =S x y z  D. ( )22 2( ) : 3 2.+ + + =S x y z  

Câu 130: Trong không gian với hệ tọa độ .Oxyz Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m sao cho đường 

thẳng 

3
1

2
: ,

1
2

2

x t

d y t t

z mt

 = −


= ∈

 = − −


ℝ  nằm trong mặt phẳng ( ) : 2 2 6 0.x y zα − − − =  

A. 4.m =  B. 4m = và 2.m = −  C. 2.m =  D. 4.m = −  

Câu 131: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 1

1 3
:

1 2 3

x y z
d

− −= =  và 

2

2

: 1 4 ,

2 6

x t

d y t t

z t

=
 = + ∈
 = +

ℝ . Khẳng định nào sau đây đúng ? 

A. 1 2,d d cắt nhau. B. 1 2/ / .d d  C. 1 2,d d  chéo nhau. D. 1 2,d d  trùng nhau. 

Câu 132: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )1;2; 3M − − . Gọi 1 2 3, ,M M M  lần lượt là 

điểm đối xứng của M qua các mặt phẳng ( ), ( ), ( )Oxy Oxz Oyz . Phương trình mặt phẳng ( )1 2 3M M M  là. 

A. 6 2 3 6 0.+ + + =x y z  B. 6 3 2 6 0.− − + =x y z  C. 6 3 2 6 0.− + + =x y z  D. 6 2 3 6 0.− + + =x y z  

Câu 133: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
6 1 2

:
3 2 1

x y z− + +∆ = =
− −

 và điểm 

( )1;7;3A . Tìm tọa độ điểm M thuộc ∆  sao cho 2 30AM = . 

A. ( )3; 3; 1 .− −M  B. ( )3; 3; 1M − −  hoặc 
51 1 17

; ; .
7 7 7

 − − 
 

M  

C. ( )3;3;1M  hoặc 
51 1 17

; ; .
7 7 7

 − 
 

M  D. 
51 1 17

; ; .
7 7 7

 − − 
 

M  

Câu 134: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )1;2;3A  và đường thẳng 

1 3
:

2 1 2

x y z
d

+ −= =
−

. Viết phương trình đường thẳng ∆  đi qua A, vuông góc với d và cắt trục Ox. 

A. 

1 2

: 2 , .

3 3

= +
∆ = ∈
 = +

ℝ

x t

y t t

z t

 B. 

1 2

: 2 2 , .

3 3

= +
∆ = + ∈
 = +

ℝ

x t

y t t

z t
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C. 

1 2

: 3 3 , .

2 2

= +
∆ = + ∈
 = +

ℝ

x t

y t t

z t

 D. 

1 2

: 2 2 , .

1 3

= +
∆ = + ∈
 = −

ℝ

x t

y t t

z t

 

Câu 135: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( ) ( ) ( )1;0;0 , 0;2;0 , 0;0;3A B C . Phương 

trình nào sau đây không phải là phương trình mặt phẳng ( )ABC  ? 

A. 6 3 2 6 0.+ + − =x y z  B. 6 3 2 6 0.+ + + =x y z  

C. 12 6 4 12 0.+ + − =x y z  D. 1.
2 3

+ + =y z
x  

Câu 136: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 0y zα + = . Tìm mệnh đề đúng 

trong các mệnh đề sau: 
A. ( ).α⊂Ox  B. ( ) / / .α Ox  C. ( ) / / .α Oy  D. ( ) ( )/ / .α yOz  

Câu 137: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
2 1 5

:
1 3 2

+ − +∆ = =
−

x y z
 và hai điểm 

( ) ( )2;1;1 , 3; 1;2A B− − − . Tìm tọa độ điểm M thuộc ∆  sao cho tam giác MAB có diện tích bằng 3 5. 

A. ( )2;1; 5M − −  hoặc ( )14; 35;19 .− −M  B. ( )2;1; 5M − −  hoặc ( )14;35;19 .−M  

C. ( )2;1; 5M −  hoặc ( )14; 35;19 .− −M  D. ( )2;1;5M  hoặc ( )14;35;19 .M  

Câu 138: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( ) ( )2;0;1 , 0; 2;3A B −  và mặt phẳng 

( ) : 2 4 0P x y z− − + = . Tìm tọa độ điểm M thuộc (P) sao cho 3.= =MA MB  

A. ( )0;1;3M  hoặc 
6 4 12

; ; .
7 7 7

 − 
 

M  B. ( )0;1;3M  hoặc 
6 4 12

; ; .
7 7 7
 
 
 

M  

C. ( )1;0;3M  hoặc 
6 4 12

; ; .
7 7 7

 − 
 

M  D. ( )3;0;1M  hoặc 
2 3 4

; ; .
7 7 7
 
 
 

M  

Câu 139: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( ) ( )1; 2;3 , 1;0;1A B− −  và mặt phẳng 

( ) : 4 0P x y z+ + + = . Viết phương trình mặt cầu (S) có bán kính bằng 
6

AB
, có tâm thuộc đường thẳng 

AB và (S) tiếp xúc với (P). 

A. ( ) ( ) ( )2 2 2 1
2 3 4

3
x y z+ + + + + =  hoặc ( ) ( ) ( )2 2 2 1

6 5 4 .
3

− + − + − =x y z  

B. ( ) ( ) ( )2 2 2 1
6 5 4 .

3
+ + − + + =x y z  

C. ( ) ( ) ( )2 2 2 1
4 3 2 .

3
x y z+ + − + + =  

D. ( ) ( ) ( )2 2 2 1
4 3 2

3
x y z+ + − + + =  hoặc ( ) ( ) ( )2 2 2 1

6 5 4 .
3

+ + − + + =x y z  

Câu 140: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai mặt phẳng ( ) : 3 0P x y z+ + − =  và 
( ) : 1 0Q x y z− + − = . Viết phương trình mặt phẳng (R) vuông góc với (P) và (Q) sao cho khoảng cách từ 
O đến (R) bằng 2. 

A. 2 2 0.− ± =x z  B. 2 2 0.− − =y z  C. 2 2 0.− ± =x y  D. 2 2 0.− + =x z  
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Câu 141: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 1

3

: ,

x t

y t t

z t

= +
∆ = ∈
 =

ℝ  và 

2

2 1
:

2 1 2

x y z− −∆ = = . Xác định tọa độ điểm M thuộc 1∆  sao cho khoảng cách từ M đến 2∆ bằng 1. 

A. ( )4;1;4M  hoặc ( )7;4;4 .M  B. ( )4;1;4M  hoặc ( )1;4;4 .M  

C. ( )4;7;4M  hoặc ( )7;4;4 .M  D. ( )7;4;4M  hoặc ( )1;1;7 .M  

Câu 142: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 1

2 1 3
:

1 2 2

x y z
d

− + += =  và 

2

1 1 1
:

1 2 2

x y z
d

− − += = . Khoảng cách giữa 1d  và 2d bằng. 

A. 
4 3

.
2

 B. 
4

.
3

 C. 4 2. D. 
4 2

.
3

 

Câu 143: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
1 2

:
2 1 1

x y z− +∆ = =
−

 và mặt phẳng 

( ) : 2 0P x y z− + = . Gọi C là giao điểm của ∆  và (P), M là điểm thuộc (P). Tính khoảng cách từ M đến 

(P), biết 6.=MC  

A. ( ) 3
, ( ) .

3
=d M P  B. ( ) 6

, ( ) .
6

=d M P  C. ( ) 5
, ( ) .

5
=d M P  D. ( ) 7

, ( ) .
7

=d M P  

Câu 144: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( ) ( ) ( )2;1; 1 , 1;0;4 , 0; 2; 1A B C− − − − . 

Phương trình nào sau đây là phương trình của mặt phẳng đi qua A và vuông góc với đường thẳng BC ? 
A. 2 5 0.− − =x y z  B. 2 5 5 0.− − − =x y z  C. 2 5 5 0.− + − =x y z  D. 2 5 5 0.− − + =x y z  

Câu 145: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
2 2

:
1 1 1

x y z+ −∆ = =
−

 và mặt phẳng 

( ) : 2 3 4 0P x y z+ − + = . Viết phương trình đường thẳng d nằm trong (P) sao cho d cắt và vuông góc với 
đường thẳng ∆ . 

A. 

3

1 , .

1 2

= − +
 = − ∈
 = −

ℝ

x t

y t t

z t

 B. 

3

1 2 , .

= +
 = − ∈
 =

ℝ

x t

y t t

z t

 C. 

3

1 2 , .

1

= − +
 = + ∈
 = +

ℝ

x t

y t t

z t

 D. 

3

1 2 , .

1

= − +
 = − ∈
 = −

ℝ

x t

y t t

z t

 

Câu 146: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 3 14 0P x y z− − + =  và điểm 

( )1; 1;1M − . Tọa độ của điểm /M đối xứng với M qua mp(P) là. 

A. ( )/ 2; 1;1 .−M  B. ( )/ 2; 3; 2 .− −M  C. ( )/ 1; 3;7 .−M  D. ( )/ 1;3;7 .−M  

Câu 147: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho các điểm ( ) ( )2;1;0 , 1;2;2 ,A B  ( )1;1;0C và mặt 

phẳng ( ) : 20 0P x y z+ + − = . Xác định điểm D thuộc AB sao cho đường thẳng CD song song với mặt 
phẳng (P). 

A. 
5 1

; ; 1 .
2 2

 − 
 

D  B. 
5 1 3

; ; .
2 2 2

 
 
 

D  C. ( )5;2; 1 .−D  D. 
5 1

; ;1 .
2 2

 − 
 

D  

Câu 148: Trong không gian với hệ tọa độ .Oxyz  Cho đường thẳng 

1
: ,
x t

d y t t

z t

 = +
 = ∈
 = −

ℝ  và mặt 

phẳng( ) : 2 1 0.P x y z+ + − = Khẳng định nào dưới đây là đúng ? 

A. Góc giữa d và ( )P bằng 045 .  B. d song song với ( ).P  
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C. d nằm trong ( ).P  D. d vuông góc với ( ).P  

Câu 149: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai mặt phẳng song song ( ) : 5 0x y zα + − + =  và 

( ) : 2 2 2 3 0x y zβ + − + = . Khoảng cách giữa ( )α  và ( )β  là. 

A. ( ) 7
( ), ( ) .

2
α β =d  B. ( ) 7 3

( ), ( ) .
6

α β =d  C. ( ) 2 3
( ), ( ) .

3
α β =d  D. ( )( ), ( ) 2.α β =d  

Câu 150: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )1;1;1A  và đường thẳng 

6 4

: 2 ,

1 2

x t

d y t t

z t

= −
 = − − ∈
 = − +

ℝ . Hình chiếu của A trên đường thẳng d có tọa độ là. 

A. ( )2;3;1 . B. ( )2; 3;1 .−  C. ( )2;3;1 .−  D. ( )2; 3; 1 .− −  

Câu 151: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , gọi ( )γ  là mặt phẳng đi qua điểm ( )3; 1; 5M − −  và 

vuông góc với hai mặt phẳng ( ) ( ): 3 2 2 7 0, :5 4 3 1 0x y z x y zα β− + + = − + + = . Phương trình của mặt 

phẳng ( )γ  là. 

A. 2 2 15 0.+ − − =x y z  B. 3 0.+ + + =x y z  C. 2 2 16 0.+ − − =x y z  D. 2 2 15 0.+ − + =x y z  

Câu 152: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 1

2

: 1 ,

2

x t

d y t t

z t

= +
 = − ∈
 =

ℝ  và 

/

/
2

/

2 2

: 3 ,

x t

d y t

z t

 = −
 = ∈
 =

ℝ . Phương trình mặt phẳng cách đều hai đường thẳng 1 2,d d  có phương trình là. 

A. 5 2 12 0.+ − − =x y z  B. 5 2 12 0.− + − =x y z  C. 5 2 12 0.+ + − =x y z  D. 5 2 12 0.+ + + =x y z  

Câu 153: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( ) 7 10 11
3;2;1 , ; ;

3 3 3
A B  − − 

 
 và mặt cầu 

( ) ( ) ( )2 2 2
( ) : 1 2 3 4S x y z− + − + − = . Xác định tọa độ của tiếp điểm H của mặt phẳng trung trực của đoạn 

AB và mặt cầu (S). 

A. 
1 2 11

; ; .
3 3 3
 
 
 

H  B. 
1 2 11

; ; .
3 3 3

 − 
 

H  C. 
1 2 11

; ; .
3 3 3

 − − 
 

H  D. 
1 2 11

; ; .
3 3 3

 − − − 
 

H  

Câu 154: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho các điểm ( ) ( )3; 2; 2 , 3;2;0 ,A B− −  ( )0;2;1C và 

( )1;1;2D − .  Viết phương trình mặt cầu (S) tâm A và tiếp xúc với mp(BCD). 

A. ( ) ( ) ( )2 2 2
3 2 2 15.− + + + + =x y z  B. ( ) ( ) ( )2 2 2

3 2 2 14.− + + + + =x y z  

C. ( ) ( ) ( )2 2 2
3 2 2 16.− + + + + =x y z  D. ( ) ( ) ( )2 2 2

3 2 2 17.− + + + + =x y z  

Câu 155: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )1;1;0A −  và đường thẳng 

1 1
:

1 2 1

x y z
d

− += =
−

.  Tìm tọa độ điểm M thuộc d sao cho độ dài AM bằng 6. 

A. ( ) ( )1;1;0  hay 0;2;2 .M M  B. ( ) ( )1;0; 1  hay 0;2; 2 .− −M M  

C. ( ) ( )1;0; 1  hay 2;0; 2 .− − − −M M  D. ( ) ( )1;0;1  hay 2;0;2 .M M  

Câu 156: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )2;1;0M  và mặt phẳng 

( ) : 3 27 0Q x y z+ − − = . Tìm tọa độ điểm /M  đối xứng với M qua (Q). 
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A. ( )/ 6;13; 4 .−M  B. ( )/ 13;6; 4 .−M  C. ( )/ 13; 4;6 .−M  D. ( )/ 6;3;4 .M  

Câu 157: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 1 0P x y z+ + + =  và điểm 

( )1;0;3 .A Viết phương trình mặt phẳng ( )Q  song song với ( )P  và khoảng cách từ điểm A đến ( )Q bằng 

6.  
A. 2 10 0x y z+ + − =  và 2 2 0.x y z+ + + =  B. 2 10 0x y z+ + + =  và 2 2 0.x y z+ + − =  
C. 2 10 0.x y z+ + − =  D. 2 2 0.x y z+ + − =  

Câu 158: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu ( ) ( ) ( )2 2 2
( ) : 3 2 1 100S x y z− + + + − =  và 

mặt phẳng ( ) : 2 2 9 0P x y z− − + = . Biết rằng (P) cắt (S). Tìm tâm và bán kính của đường tròn thiết diện 
của (P) và (S). 

A. Tâm ( )1; 2; 3J − − , bán kính 4.=r  B. Tâm ( )1;2;3J − , bán kính 2 2.=r  

C. Tâm ( )1;2;3J , bán kính 7.=r  D. Tâm ( )1;2;3J − , bán kính 8.=r  

Câu 159: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( )1; 1;5A −  và ( )0;0;1B . Mặt phẳng (P) 

chứa A, B và song song với Oy có phương trình là. 
A. 4 1 0.+ − =y z  B. 2 5 0.+ − =x z  C. 4 1 0.− + =x z  D. 4 1 0.+ − + =x y z  

Câu 160: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu 2 2 2( ) : 2 4 4 0S x y z x y z+ + − − − = . Mặt 

phẳng tiếp xúc với (S) tại điểm ( )3;4;3A  có phương trình. 

A. 2 2 17 0.+ + − =x y z  B. 2 2 2 17 0.+ + − =x y z  
C. 2 4 17 0.+ + − =x y z  D. 17 0.+ + − =x y z  

Câu 161: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 

1

: ,

1 2

x mt

d y t t

z t

= +
 = ∈
 = − +

ℝ  và  

/

/ / /

/

1

: 2 2 ,

3

x t

d y t t

z t

 = −


= + ∈
 = −

ℝ . Tìm tất cả các giá trị thực của m để d  cắt /d . 

A. 2.=m  B. 1.= −m  C. 0.=m  D. 1.=m  

Câu 162: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 2 3 0P x y z+ − − =  và mặt cầu 

( ) ( ) ( )2 2 2
( ) : 5 2 2 9S x y z− + − + − = . Viết phương trình đường thẳng d đi qua tâm của mặt cầu (S) và 

vuông góc với (P) và xác định tọa độ giao điểm M của d và (P). 

A. ( )5 2 2
: , 3;0;3 .

1 2 2

− − −= =
−

x y z
d M  B. ( )5 2 2

: , 3;1;3 .
2 2 1

− + −= =x y z
d M  

C. ( )5 2 2
: , 3;3;3 .

2 2 1

+ − −= =
−

x y z
d M  D. ( )5 2 2

: , 3;0;3 .
2 2 1

− − −= =
−

x y z
d M  

Câu 163: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 3 1 0x y zα + + + =  và đường thẳng 

1

: 2 ,

2 3

x t

d y t t

z t

= +
 = − ∈
 = −

ℝ . Tọa độ giao điểm A của d và ( )α là. 

A. ( )3; 4;0 .−A  B. ( )3;0;4 .−A  C. ( )3;0;4 .A  D. ( )3;0; 4 .−A  

Câu 164: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz . Phương trình ( )mp P chứa trục Oy và điểm ( )1; 1;1M −  

là. 
A. 0.− =x y  B. 0.+ =x y  C. 0.− =x z  D. 0.+ =x z  
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Câu 165: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ( ) ( ) ( );0;0 , 0; ;0 , 0;0;A a B b C c với , ,a b c là những 

số dương thay đổi sao cho 
1 1 1

2
a b c

+ + =  . Mặt phẳng ( )ABC luôn đi qua một điểm cố định có tọa độ là. 

A. ( )1;1;1 . B. 
1 1 1

; ; .
2 2 2

 − − − 
 

 C. ( )2;2;2 . D. 
1 1 1

; ; .
2 2 2

 
 
 

 

Câu 166: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng ( ) : 1,
x t

d y t

z t

 =
 = − ∈
 = −

ℝ  và hai mặt phẳng 

( ) : 2 2 3 0P x y z+ + + = , ( ) : 2 2 7 0.Q x y z+ + + =  Viết phương trình mặt cầu (S) có tâm thuộc ( )d và tiếp 
xúc với ( )P , ( ).Q  

A. ( ) ( ) ( )2 2 2 4
( ) : 3 1 3 .

9
S x y z− + + + + =  B. ( ) ( ) ( )2 2 2 4

( ) : 3 1 3 .
9

S x y z+ + + + − =  

C. ( ) ( ) ( )2 2 2 4
( ) : 3 1 3 .

9
S x y z+ + + + − =  D. ( ) ( ) ( )2 2 2 4

( ) : 3 1 3 .
9

S x y z− + − + − =  

Câu 167: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 

1

: 1 ,

1

x

d y t t

z t

=
 = + ∈
 = − +

ℝ  và hai mặt phẳng 

( ) : 1 0P x y z− + + =  và ( ) : 2 4 0Q x y z+ − − = . Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào đúng ? 

A. / /( ).d P  B. ( ), ( ).⊥ ⊥d P d Q  C. / /( ).d Q  D. ( ) ( ).= ∩d P Q  

Câu 168: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
3 3

:
1 3 2

x y z
d

− −= =  , 

( ) : 3 0mp x y zα + − + =  và điểm ( )1;2; 1A − . Đường thẳng ∆  đi qua A, cắt d và song song với ( )mp α có 

phương trình là. 

A. 
1 2 1

.
1 2 1

− − += =x y z
 B. 

1 2 1
.

1 2 1

+ + −= =x y z
 

C. 
1 2 1

.
1 2 1

− − += =
− −

x y z
 D. 

1 2 1
.

1 2 1

− − += =
−

x y z
 

Câu 169: Trong không gian với hệ tọa độ .Oxyz  Viết phương trình các mặt phẳng chứa hai điểm 

( ) ( )1;0;0 , 0; 2;3A B −  và cách điểm ( )1;1;1M  một khoảng bằng 
2 3
.

3
 

A. 1 0x y z+ + − =  và 23 37 17 23 0.x y z− − − =  B. 1 0x y z+ + − =  và 2 3 7 23 0.x y z− − − =  
C. 2 1 0x y z+ + − =  và 23 37 17 23 0.x y z− − − =  D. 2 3 1 0x y z+ + + =  và 3 3 0.x y z− + − =  

Câu 170: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , gọi H là hình chiếu vuông góc của điểm ( )2; 1; 1A − −  

đến mặt phẳng ( ) :16 12 15 4 0x y zα − − − = . Độ dài của đoạn AH là. 

A. 
11

.
25

=AH  B. 
22

.
5

=AH  C. 55.=AH  D. 
11

.
5

=AH  

Câu 171: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng d có phương trình tham số: 

2 2

3 ,

3 5

x t

y t t

z t

= +
 = − ∈
 = − +

ℝ  . Phương trình nào sau đây là phương trình chình tắc của d ? 

A. 2 3.− = = +x y z  B. 2 3.+ = = −x y z  C. 
2 3

.
2 3 5

+ −= =
−

x y z
 D. 

2 3
.

2 3 5

− += =
−

x y z
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Câu 172: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ( ) ( ) ( ) ( )2;0;0 , 0;2;0 , 0;0;2 , 2;2;2A B C D . Mặt cầu 

ngoại tiếp tứ diện ABCD  có bán kính bằng. 

A. 
3

.
2

 B. 3. C. 3. D. 
2

.
3

 

Câu 173: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu tâm ( )4;2; 2I −  bán kính R tiếp xúc với mặt 

phẳng ( ) :12 5 19 0P x z− − = . Bán kính R bằng. 

A. 3.R =  B. 
39

.
13

=R  C. 13.R =  D. 39.R =  

Câu 174: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 3 4 1 0.P x z− − =  Mặt cầu nào trong 
các mặt cầu sau đây không cắt mặt phẳng ( )?P  

A. ( ) ( ) ( )2 2 2
1 3 1 1.x y z− + − + − =  B. ( ) ( )− + − + =

2 2 2 4
1 3 .

25
x y z  

C. ( ) ( )− + − + =
2 2 2 1
1 3 .

25
x y z  D. ( ) ( )+ + + − =

2 22 1 3 5.x y z  

Câu 175: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 3 4 1 0.P x z− − =  Mặt cầu nào trong 
các mặt cầu sau đây tiếp xúc với mặt phẳng ( ).P  

A. ( ) ( )2 2 23 1 1.x y z− + − + =  B. ( ) ( )2 2 21 3 1.x y z− + − + =  

C. ( ) ( )2 22 3 1 1.x y z+ − + − =  D. ( ) ( )2 22 1 3 1.x y z+ − + − =  

Câu 176: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )4; 1;3A −  và đường thẳng 

1 1 3
:

2 1 1

x y z
d

− + −= =
−

. Tìm tọa độ điểm đối xứng /A của A qua d. 

A. ( )/ 2; 3;5 .−A  B. ( )/ 2;3;5 .A  C. ( )/ 1;2;3 .A  D. ( )/ 3;5;2 .A  

Câu 177: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu ( )2 2 2( ) : 2 22 0S x y z x y z+ + − + + − =  và 

mặt phẳng ( ) : 3 2 6 14 0P x y z− + + = . Khoảng cách d từ tâm I của mặt cầu (S) tới mặt phẳng (P) là. 
A. 3.d =  B. 4.d =  C. 2.d =  D. 1.d =  
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ĐÁP ÁN 
CHUYÊN ĐỀ 6 

 
HỆ TỌA ĐỘ TRONG KHÔNG GIAN 

 
 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 
A                  
B                  
C                  
D                  
 
 

 
PHƯƠNG TRÌNH M ẶT PHẲNG 

 
 
 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 21 22 23 24 25 26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 51 52 53 54 55 56 57 58 59 60 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 61 62 63 64 65 
A      
B      
C      
D      
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PHƯƠNG TRÌNH ĐƯỜNG THẲNG 
 
 
 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 21 22 23 24 25 26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 
A                     
B                     
C                     
D                     
 

 
 
 
 
 
 

 
PHƯƠNG TRÌNH M ẶT CẦU MẶT CẦU 

 
 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 21 22 23 24 25 26 27 28 
A         
B         
C         
D         
 
 

ÔN TẬP 
PHƯƠNG PHÁP TỌA ĐỘ TRONG KHÔNG GIAN 

 
 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 21 22 23 24 25 26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 
A                     
B                     
C                     
D                     

 41 42 43 44 45 
A      
B      
C      
D      
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 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 51 52 53 54 55 56 57 58 59 60 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 61 62 63 64 65 66 67 68 69 70 71 72 73 74 75 76 77 78 79 80 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 81 82 83 84 85 86 87 88 89 90 91 92 93 94 95 96 97 98 99 100 
A                     
B                     
C                     
D                     
 
 10

1 
10
2 

10
3 

10
4 

10
5 

10
6 

10
7 

10
8 

10
9 

11
0 

11
1 

11
2 

11
3 

11
4 

11
5 

11
6 

11
7 

11
8 

11
9 

12
0 

A                     
B                     
C                     
D                     
 
 12

1 
12
2 

12
3 

12
4 

12
5 

12
6 

12
7 

12
8 

12
9 

13
0 

13
1 

13
2 

13
3 

13
4 

13
5 

13
6 

13
7 

13
8 

13
9 

14
0 

A                     
B                     
C                     
D                     
 
 14

1 
14
2 

14
3 

14
4 

14
5 

14
6 

14
7 

14
8 

14
9 

15
0 

15
1 

15
2 

15
3 

15
4 

15
5 

15
6 

15
7 

15
8 

15
9 

16
0 

A                     
B                     
C                     
D                     
 
 161 162 163 164 165 166 167 168 169 170 171 172 173 174 175 176 177 
A                  
B                  
C                  
D                  
 




